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AMICE LECTOR. 

Um multis jatu annis Elemcntorum 

Geometricorum 5 mingris formae ^ 

inhifce locis penurialaboratumcf- 

fetj vifuitt denique eft ad ufum ftu- 

diofas juventutis , cujus gratia hunc laborcm 

^ qualemcumquefufccpi, novam cditionem a- 

^^ dornarc s in qua quid pracftitum fit, paucis ac^ 

iv cipe. 

^ I . Inprimis Gcometriae planac ac folidas c- 
lcmentaconjunxi , nc (ut fit plcnmquc) femper 


^ inplanistyroncshaereant, fedabhistranfeant 
ad folida ^ quorum fumme ncceffaria cogni« 
tioefl. 

2 . Propofitiomim hy pothefibus 8c affertio- 
nibus littcras, parenthefi inclufas, quibus ad fi- 
guram rcfcrripofltntjappofui: quod coconfilio 
fcci, ncantc dcmonftrationem , itcrumexpli- 
candaaflfertio, adeoque idembisrcpctcndum 
cffct; & tamcn litteris ^ reliquo fenfu parenthe- 
fi feparatis , fua aflertioni univerfalitas confta- 
Tct. Aflertioncm igiturconvcnict lcgcre pri- 
mum littcris praetcrmifllis ; tum fi non intclli- 
gas, tc litteras ad figuram ducerft. 

3 . Propofitioncs aliquas praetcrmifi ) quar 
Tum fere vel nullus ufus cft, aut ccrte non alius^ 
quamutpcreasdemonftrcnturaliae, quas finc 
ilVis faciuori via potcram demonftrare. Eofdem 
tamcn propofitionumrctineo numcros j quos 

* % Eu- 


':^ o r 


EuclidcSj' crdiilemquercrvo, queihbismillc 
annorum ufus probavit . 
: 5» DemoQftrationes veltiovasafiero) vtl 
— -- — "brcvioresplcrunkjue'"' ^--^* ^ 


5« Vi£umivi6auicinDrcYi9t:iu;iUiia(icro^eX'« 

iftiinavitiiinen) mca.propofitx> nonrecedcrc^ 
fiea adderem, quae ueomctriam diicere vo- 


videbwt^. 


icuuDus luanu uiui YiuTOWimr» ufujuc v^oroi- 

iaria &c SchoiikiadjunKiiioiipauca^uas ufii loa-* 
godididmelementisdeiidcrari. Gcometriai 
pra&ic^fontesindico fuis locis. Tum fi^d 
illuftre ad rem occurreret, nonomifi. Varia 
dtinde, in <|uibus laboi^ttim hucufque foit, vcl 
e^xplicarei, veldcmonftr^comtusruin. 

, 6* Inlibro primo paralldlarum theoria-de« 
itKmftratirr indcpeitdcnter ab imdecioio a^to-* 
matC) qiiiodtioiiaxiom, fcdthooiiemaeft^ & 

quidm non rtiii di^iculter ac longocijxrui tu ^ 
rtionftid^ile. 

7. Seaindum iibram , iti quo laborarc njul- 
tAmtyrones foleiit, dilpofuiadeumfercmo* 
dum 9 quo jam aoaiyftx^ £!:nbunc acquationes 
foias. C^m fiexafte tencre voluiflcm^ fiiif^ 
fetquidem rcsbrcvior; fcd miniks, ut arbi- 
tror^ tytombus accommodata. 

S . In libro ter tio ad prop, itJ. paradoxa an- 

•guli cotttaftus 5 qu« hadcnus torferc omnes 1 

^^•olv^untur. * ^. In 


ut quidcm ab Euclide traditur , fatiafpinoftm y 
eificere pkniorem conatus fum. Itaque pri- 
mJim proportionymelementa) f^ciliori qu4^ 
dam methodo, multiplicibus ablegatls , tra- 
duntur. Deinde hujus libri fextam definitlo- 
nem^ qu^proportionum sequalitaspermultiw 
pliccs explicatur , oftendi non definitionem 
efle , fed theorema , & quidem difScile & per- 
obfcurum , cujus etiam demonftrationom exbi« 
bemus y had:enus ^ nuUo datam. Atque ita de- 
m<Hi(lrationesEuclidxas, quashinc dueimtur 
omnes , fi quis forte illas prac noftris probatio- 
nibus defideret, ftabilivimus. Tum aliud 

quoddamsequaliumproportionumaffignO) ac 
demonftroindiciumuniverfale, primum, fa- 
cillimum 9 ex quo omnes quinri libri propofi- 
tiones demonftrarc potuiflcm , fi hoc conducc- 
re di(centibus judic&flem. Poftremo de pro- 
portionibus nonpauca fcituneceflariafubjun- 
go 5 ac inprimis demonftroaxioma lUud perce* 
^brc, feu potiiis theorema j proportionem ex- 
tremorum ex quotlibet intermediorum pro- 
portionibus componi , id quod haftcnus in 
Geometria fiiit defideratum. 

10. Librum duodeciraum 5 cujus difliciles 
ac prolixae demonftrationes difcentibus terro- 
ri efl!e ifolent , alia via plus quam deciesbrevio- 
ridemooftravi. Quodita fehabere, quihxc 

* j no- 
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noftracumEuclide ejufquc commcntatoribto 
contulerit , deprchendet. 

T I . In libris quarto , fexto , undecimo prac- 
llantur ea , qux univerfim fupra indicavimus. 

I ^ • Denique fele6ta ex Archimede theore- 
mataalia fimiliterac brcviorivia demonftrata 
adjunxi 5 eximiamque illius dc cylindro ac 
fphaera do6trinam , poftremis treaecim pro- 
pofitionibus adjcdis ampliavi 9 quibus inter 
castera demonftro , fefquialteram prop6rtio- 
nem abeoin cylindrolphaeraque repertamab 
acquilatero cono eidem fphseraecircumfcripto y 
tam in foliditatc , quam in fijperficic continua- 
ri. Euclidi porro Archimedsea illa fubnexui j 
nonquafiadhuc elementa, fedquiafubtilita- 
te pariter atque ufu eximia funt : tum deinde , 
ut Geometria: candidatus intelligat , ciim ma- 
ximi Geometrac inventa admiranda afiequi fe- 
fcviderit, nihilin Mathefi futurum tam fub- 
tile vel arduum , quod his inftruftus elemen- 
ti$ perdpere nonpoflit. 

Tu haec habe j & , fi placuerint , lege ac dif- 
ce, inventurusinhis principianobiliflimac Sc 
forte omnium ant iquimmae fcientiae 5 quod o- 
Hendct tibi , quamfubnedro 9 


HISTO. 



HISTORICA NARRATIO 

2)^ ortu ^progrejffu Mathejeos. 

Athcmatum clementa tradituro vi- 
fumeft de illorum origine ac prx- 
ftantil praefari quxdam , ut intel-* 
ligant Mathefeos candidati , cu- 
jufmodi ea fcientia fit , cui fe con- 
fecraturi funt , & planum ftat adYcrsus eos , qui, 
quapignorant, contcmnunt, quant^ dignitatis 
lint hae difciplinae, quas omnium «tatumfa- 
pientiftimi viri incredibili ftudio fibi putaverint 
tomparandas. Ufuiporr6 mihi ftiit in hacre-t 
latione concinnandS Petri Rami diligentia , 
qui Scholarum toio primolibro bene magnq 
Mathematicam Hiftoriam ex Proclo , Laertio, 
Vitruvio, Gellio, Polybio , Tzetie , aliifque 
accurate copiofeque confcripfit. 

Prima hominum fcientia Mathefis fuit, fi Jo- 
fepho credimus, Islib. i,cap. j. fcribit, Sethi 
nepotes Coelorumordinem ac fiderum curfus 
obfervdfle. Ne autem hasc inventa cx homi-» 
num notitii dilabcrentur , ciim Adamus uni- 
verralem mundi interitum fore praedixiflet . u-r 
imm diluvio, incendio alterum, cxcitirunt duas 
columnas , alteram lateritiam , alteram lapi^ 
deam , & utrique ftia inventa infcripferunt , ut^ 
fi lateritiam diluvio delcri contingerct , lapidea 
fuperftes , hominibus difcendi copiam faceret , 
&, qua5 infcripta continebat , fpeSaitdaexhi-» 
beret. Ajunt enim lapideam illam ab ipfis de-« 
dicatem , quae & noftris temporibus exftat ia 
Syril Haecille, penes qucm fides efto. 
Poft diluvium primps niortalium AflTyrios & 

Qidldteos Math^;ita coiuifie tradunt idem 


Jofcphus , Plinius , Diodocus • CiccfO, Sod Ot- 

tx & florentes apud Chaldaeos Mathematicx ar- 
tes , deinde ex Ghaldaei & AiTyrii ad -^Jgfptios 
tranflatae funt AuSore Abrahamo. Is enim,cum 
Dco jubente ei patrk) foloinPalsftinam» ag 
dcinde in iEgyptum prQfeftus ei|ct,ccnieretquc 
-ffigyptios art jum bonarum capi ftudio , atquc 
indole ad difcendum egregii eue , ut ^)ud eim* 
dem tofephum eft lib. i . cap. 9. Arithmcticam 
illis Aftronomiam^ue, quam prscedere GeoK 
metriamnecefficftiit, communicavit. Quibu^ 
deinde ftudiis adeo ^gyptii florucre , ut Atifl^ 
teles I . Metaph. cap. x . affirmct , Mathemati-' 
cas artes primum in JSjgyftQ a facerdotibus pu- 
blica vacatione frctis inventas efte. 

Exinde Mathefis ex ^gypto mare trajicicn^ 
ad GrsBciae Pbilofophos pcrvenit : Thales cnim 
Milcfius , qui ante Chriftum floruit annis j^S^ y 
primus Graecorumcumin iEgyptumvcnjflet;! 
Geometriam inde in Gra&ciam tranftulit, h fa- 
ne, praeter alia, prijni librj propofitioqcSj j^ 
1 5 , 26. in veoit, Eidem debentur z, 3, 4, j, t ^» 
cuj us in venti I^titia elatus bovcm immoUue dx- 
citur. Idem -Squino£lia & Solftitia obfcrvarc 
coepit Laertio teftc ; & Solis cclipfium , ut fcri- 
bunt Hippias & Ariftoteles , primus pr^dixit i 
&T2ctzes aufipr, etiam eclipfimJUun^Rcgi 
Cyro praenuneaillc. Quaproptcr hiC primus in 
Graecii Mathematicae fcientige paicns atque 
Auftorfuit. 

Ppft hunc Pythagoras Samius ille- PhilofQ- 
phorum.antiquifllmus Mathematicas difcipli- 
rias vehementer auxjt Qrnavitque. Et Arithme- 
ticam quidem ita coluit , ut gmnis prope illi r^ 
tio philofophandi cx numeris duceretur, GeO- 
mctriam ver6 , ut r^fert X^ertius , a m^eri^ ab«- 

ftra- 


fimit pntnits: in qtill mentis elatidtieinvenit 
32,44,47,Ub. i«Sed inprimis obinventas^^^ 
& 47. lib. 1 • cclcbratur , oc hujus quidcm invca- 
tionis laitittl tand affedus eft , ut, tefteApcd-^ 
lod<xo apud Laertium , hecatomben immoli* 
rit. Idcm incommenfurabiles magnitudines , & 
regujaria quinq^e corpora primu^ aperuit. Iderri 
Aftrologiam &Muncamimpense& docuit Sc 
exercuit. NequefoWmacute&fubtiliter mul- 
tainvenit, ftd^iamludumprimusaperuit, iii 
quo juvenms tam honeflas , tamque nobilea 
artes addifceret. 

Pythagoram Anaxagoras Claiomenius & 
Ocnopides Chlus fecuti funt , quorum meminit 
Plato m Amatoribas , ubi adolcfcentes de Ana- 
xagor4 & Oenopide in circulorum defcriptioni- 
bus concertantes indudt. Ab Anaxagord Geo* 
metriam quandam fcriptam indicat Arifloteles» 
& es Labrtio accepimus oftenfum ab eo Solem 
Peloponnefo majorem ( nota Aftronomia in- 
cunabula ) eundemque de habitationibus in 
Lutil nonnulla difput^fte. Oenopidi adfcribit 
Proclus 1 a. & 2,3. 1. 1 . Hos excep^re Brifo , An* 
tipho, & Chiusliippocrates , omnes, tentatS 
citculi quadraturft , ab Ariftotdereprehenfi pa- 
titer & celebrati. Scd hos inter longe clariffimus 
Hippocrates fuit , i!le e mercatore Philofophus 
& Geometra , qui pra^er circuli quadramram , 
etiam cubi duplicationem primus tcntavit per 
duas medias proportionales , quam viam , ut 
. fingularem&unicam, omnispofteritasample- 
xaeft. Illius etiam illa propria &magna jaus 
eft , qu6d , Proclo tefte , elementa primus fcrip- 
fcrit & ab aliis inventa ordinaverit. 
' Democritus non in Philofophii folum , fed 
ctiam in Mathcfi admirabilis fuit , ejus tum 


Phyfica , tnm forte etiam Maiiiemadca mo- 
numenta perieroiit invidi^ ( ut quidam ferunt ) 
Ariftotelis fuauniusfcriptacupientislegi. De-i 
mocriti Philofophiam PetrusiGaflenduserudi- 
tiilimo operc nuper edito inftauravit. Theodo-r 
rus Cyrensus , licet ejua inventa Mathematica 
noneiflent, vel eo nomine magnus e(t , quod 
Platonis Magifter fuifle memoretur. 

Ad Platonem igitiir aliquando pervenimus , 
quo nemo alius fplendorem majorem attulit 
Matbematicis difcipUnis. Ille Geometriam noa- 
ximis acceflionibus amplificavit , ftudio increr 
dibili in eam collocato. £t inprimis reperta eft 
abeo Analyiis, certiflima inveniendi & ratior» 
cinandi via; Philofophi^efuas libros Mathema- 
ticisrationibus diftinxit , ac quidquid in Mathe-* 
maticis admirabile conjun6lum cum Philofo- 
phii eflct , excitavit. Academi» foribu^s infcri- 
ptum lcgebatur : ovisig a,y6ta{i.6Tpv^0Q ^ia-ir^ ; 
»ullus Geometri<e exfers accedito : illudri fane 
argumento quam npn aliena fed propria, quln;i- 
quenoninutilis, velindecora, fed honefta 2c 
commoda Mathefis fanae certaequc Philofo- 
phiae fit. Quantus cwe Plato Mathcfeos fuerit 
& admirator & cultor , is demum intelliget, qujl 
cjus monimenta pcrlcgerit. 

Ex Platonis AcademiJ Rrope innumeri deinr 
ceps Mathematici prodicriint. Tredecim Pla-» 
tonis familiares a Proclo commemorantur j 
quorum fiudiis Mathematica fit abfoluta. Hinc 
JLeodamas Thafius , Archytas Tarentinus , 
Thcaetetus Athcnienfis , a quibus Matheraata 
cgregie funt amplificata. Lcodamus Analyfim 
arlatonc acceptam "exercuit, ejufque ope in- 
venille liiulta a Laertio dicitur, The^tetum 
tttm inventa fua j inter <|uas Elementa ab eo 

fcripta 


lcrtpta & rcgularmm corporum infcriptio ccl6- 
brantur, illuftremfaciunt, tumPlatonisenco- 
mia , qui etiam illius nomini dialogum infcri- 
pfit. Archy tas Elementa fcripfit etiam i^fe, ejuf- 
^ueduplicatio cubiapud Eutociumlegitur ,cu« 
jusetiamillafingularisfuitlaus, quod Mathe- 
maticamad humanos ufiis traduxeritfere pri- 
mus j unde & lignea columba ab eo fada volif- 
fe legitur apud Gellium. Quem fecuti Daeda- 
lus , aliiquc artifices fabulisPoetarum mate- 
riam praehuere. Archytas porro &Mathcmati- 
cus fuit & exercitds Imperator , qui nimirum ia 
patriis bellis copiis civium fuorum quinquies 
prxfuit & quinquies vicit. Neoclidis tantum no- 
men celcbratur , qui Leonte fortaflis difcipulo 
illuftrior quam inventis fuis. Lcon fane Mathe- 
matic» univerfje clementa confcripfit , auxit & 
ad ufum aptiora fecit. Quare inter praecipuos 
clementorum eonditores fuo pierito cenferi dc- 
bet. 

Eudoxus Gnidius fuperiorum aequalis , in A* 
rithmeticis magnus & (fi Scholiaftas Graeco cre- 
dimus) totum ei Quintum librum debemus. 
Elementa item confcripfit , & generaliora effe- 
cit , & feSioncs a Platone inchoatasauxit ; infu- 
per Aftronomicarum hypothefium primus fabri- 
cator exflitit , & GeometriaB fontes , ut fupra Ar- 
chy tas , ad Organicam ac Mechanicam deriva- 
vic. Amyclas Heracleotes & Menechmus > c- 
mfque firater Dinoftratus , HeliconCyziccnus, 
Theudius , Hermotimu? Colophonius , Phi- 
lippus MendfiBUS , omnes Platonici , Geome* 
triam mult6 perfeftiorcm rcddidcrunt. Et Me- 
nechmus quidem fcSioncs conicas invenit , ac 
harum ope duas medias , cujus inventio ab Eu- 
tocio rcliquis praefcrtur. Thcudius & Hcrmoti- 

' mus 


nms elemefita fecenint nniTerfaliora & andio 
ra. Atque ht omnes ex Platonis Acadenriii Ma« 
thematicam Philofophiam ad perfediooem ad- 
duxcrunt, aitProclus. Sed & Xenocrates Pla- 
tonis audito/, & Ariftotelis magifter , ipftqu^ 
Ariftotelescognitionc Mathematumclari fwS- 
rc. Illius cum auditor quidam effe vellct Geo* 
metris imperitus , abi, inquit ^ anfas enim Phi-^ 
lofophx non habcs. 

Ete Ariftotele ver5 quid dicam , KbrJ illms 
omneslocis Mathematicis fum referti » ex qui- 
bus in unum colrleSis librum confeeit Blanca? 
nus. Ex Ariftotelis fcholi duo prwcipuecele- 
brantur, Eudemus & Theophraftus, Hic fcrifHfit 
dc numcris Hbrosduos, de Gcometril quatuor^ 
de lineis individuis unum ; illehiftoriamMa* 
thcmaricam condidit^ ex quo Proclus aliique 
fua mutuati funt. Aryfteo, Ifidoro, Hypficli 
Gcometris fubtiliffimis folidorum libros maxi- 
me debetnus. Denique Euclides aliorum inven- 
ta collcgit » ordinavit , auxit , denK)nftravitque 
accuratius , caquenobisreliquit elementa, qvd^ 
busjam ubique terrarum ad Mathematicam ju- 
ventus inftituitur. Qbiit anno ante Chriftum 
;t84. Euclidem fecuti fiint centum fcre poft an- 
nis Eratofthcnes & Archimedes. Eratofthcnis 
clarum inprimjs nomenfoit, fed ejus fcripta 
pericre. Archimcdis habcmus multa , multa 
amifimus, 

Sed Archipedem cum non^no , apicen^ 
quendam human^ fubtilitatis , totiuique Ma- 
thematicae difciplinae abfblutionem animo con- 
cipio. Ejus invcnta admiranda prodidere Poly- 
biiis, PlutarchUs,T2et^es,aliique. Archime- 
di coxvus fuit Conon Gcometra & Aftrono- 
mus, cujus mortcm Archimedcs dcflet inlib. 

dc 


tde qttad.]>^H. Archimedem &X3oii0tiem in«» 
tervailo iion magtio fequimr ApoUojQias Per^ 
g£us, alter Geometris priaccps» quiegregiai 
laudis encomio magnus Geometraiuit «)pella« 
ms. Illius exftant quamor Conicdrum lubtilii* 
fimi libri. EidemadTcribumur Euclidis libri 14 
& if , abHypficlecontradi. Hipparchus& Me* 
nelaus , de fubtenfis in circulo hic 6, iile 1 1 li^ 
bros primi confcripfere , proquoinventotam 
utili & neceflatio non parva utnque laus & gra* 
tia debemr. Exftant etiam Menelai de triangulis 
iphaBricis libri tres. Theodofii TripoiitsB utilil^ 
fimi fphesricorum libri tres in omnium manibus 
Verfantur. Atque hi quidem , fi Menelaum exi- 
eipias , ante Chriftum vix^re omnes* 

Anno poft Chri(him 70 venit in lucem Clau* 
dius Ptolcmaeus , Aftronomorum princeps » vir 
piane mirabilis , fupraque (inquit r linius) nam* 
ram mortalium. Is vero non Aflxonomis tan* 
tum, fed etiam Geometris peritifGmus fuit; 
quod teftantur, mmalia multaabeo fcripta, 
mm in primis iibri de fubtenfis j Menelai qui^ 
dem 6y Hipparchi vcr5 11, ab illo ad s theore* 
mara contradi. Plutarchi etiam nominatiffimi 
Philolbphi exftant Mathematica problemata. 
}tim Eutocii Afcalonitae erudita in Archime- 
dem commcntaria quis ignorat i Ab eo Philo* 
nis , Dioclis , Nicomedis ^ Spori , Hcronis , 
tanquam excdientium in Mathematicis Magi- 
ftrorum inventa dc dupiicando cubo recenfen* 
tor ; Et Heronis quidem tam in Mechanicis , 
quam in Geometricis exceilens ingenium fuit^ 
Cobi cette dupiicatio ab eo tradita , a Pappo 1. 
3. p, 7, laudamr pr« omnibus. Ctefibii Alexan- 
driaif caiantliasdebcmusnoftras, admiranda 
opcra a Virmvio, Procio, Plinio, AthensBo 

ce- 


cekbrantur» Gcmini quoque non minimum in- 
tcr Mathcmaticos nomcn eft , quem Euclidi 
ipli Proclus in quibufdam pra^pofuit. 

DioPhantus^ &ipfe Alexahdrinus , in Arith- 
tnctica tantus fuit , quantus in Gcomctrii Ar- 
chimedcs, Apollonius, Euclides, vcretotius 
numericae fubtilitatis magiftci: , a quo rcpcrta fit 
admirabilis illa ars , quam Algcbram dicimus ; 
quae hifcc temporibus a Francifco Vieti , & Re- 
nato Cartefio multo perfcftior & univerfalior 
cfFeda eft. Rcliqui intcr veteres celcbrantur 
Nicomachus Arithmeticis , Gcometricis , 
Muficis clarus monimcntis, Sercnus binis dc 
cylindri feQione libris Gcometris uotifl;mus , 
Proclus , Pappus , Thcon. Quantus Mathema- 
ticusfucrit Proclus,ex dodiflimis ejus in Eucli- 
dem commcntariis , aliifque fcriptis manifc- 
ftumcft. Atquehicopinorilleeft, qui, utrc- 
fert Zonaras , & ex co Ramus , ac Baronius , 
fub annum Chrifti s 1 4. Vital iani clallem Con- 
ftahtinopolim obfidentis , Optico fpcculorum 
artificio combuflTit. Theonis laudes vere ma- 
gnus mirabiliter exaggerat Pctrus Ramus , ut 
ctiam librOs , quos Euclidi haftenus adfcripsd- 
rcomnes, Theoniputetattrtbuendos. Sedini-* 
quior ubiquc in Euclidcm Ramus , nequc ullo 
foUdo nixus fundamento , hic audiendus non 
erit. Ut finis aliquando fit, agmen Pappus clau- 
dat tempore inter vetcres poflrcmus , ut qui vi- 
xeritcirca annum^oo, lednonpnis claritudi- 
ne , omnique laude Mathematum primis adnu- 
merandus. Quae ante Hypficlem , Ctefibium ^ 
& DiophantumpjotuleratfGecundaingeniorum 
parens Aleyandria, hunc quoque ingenti bono 
Mathefcosdedit. Scripfit colleiiionumMathe- 
maticarum libros feptem , e quibas duo primi 

pe- 


jffencmnt. Reliqui quinque tam multis abuti* 
dant , tamque variis , cx omni prope generc 
MaAematum tiobiliffimi^ inverilis , ut inter pri- 
ma quag exftant veterum monimenta ab omni* 
bus cenftantur. 

Habetis originis ad progreffionis Mathema- 
ticae hiftonam brevcm. Ex qui Mathcfcos mr 
dqUitas, praeftantia, acdignitasapp^ct, Sanc 
Keip. litteraji» principcs ^ iidcm qui Philbfo- 
phiam , ctiam Mathematicam genu^rc , gemeli 
las fororcs partu vclut uno , quas qui diftraherc 
ab invicem violente yelit , nx ille in nativam 
illaruih Concordiam cum infigni injuria cru- 
dclis fit : quando , quod fieri in gcmellis folet 
uno vel loco vel mortc fublato , lariguere, quin 
& contabcfcere altcrum necefle fit. 
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ELEMENTORUM 

GEOMETRIiE 

LiBER PRIMUS. 

' Ciefftia praprisan nHiHHS. efi, , ex 
notionibus quib$ifdam fimfliciffi';^ 
mis , rationali fiatura a conditore 
Deo impreffis , elicere aliqkidy 
quodpriks ignorabatttr , atque in* 
de rurfim aliudex alio ,• utprior 
cognitiofemper adulterioremfitffa^s. Qu^ ratio 
fi accurate teneatur , exminimss ,^ perfe notis ^ 
ad rertm dbditiffimarurn co^itionem periinge-' 
mus. Hanc methodum^ rationemque fcientia ypras 
vmnibus arnplexafunfek difciptina , qu<e inqua,n*- 
titatn contemplatione n/erfanCur. Qao fru^u id 
faSumfit fciuntomnesy qui hifcejiudiis imbuti 
funt. Etfane Geometria {ut de alin Mathefeos 
fartihusjamnihildicam) mirumeji^ qumnbre- 
Vi ex apertiffxmii ad^bfiurtlfima trahat , ^ ex 
humillimis ad ahiffima ftatim affurgat. Sta-^ 
tuunturprimdfimpliciffima quadamfacittimaque 
principia^ quib^s nemo ratione praditus di^ntire 
poffit. Deinde nihil aferitur , vel admittitur ^ 
quodex iis infaillibili ratiocinio nonfit dedu^um. 
/Itque ita demum admiranda tbeoremata^ ab 

A m^ 
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omni btmanorenfu i*f cogmtione remota , ifKn* 
. dihili cMitmune ac evidentidinnotefcMnt, 

Princifiorumgenerajexquibus Geometria om^ 
nis ietivatur\ fuuifrid y Dcfinitiohcs , Poilu- 
lata, Axiomata. a 

DEFINlTlbNES. 

. I . pUn6him eft ilgnum in mignitudine 
indiyiduum. 
Hocejl^ quoddividinecogitatiinetiHidem 
p9Jpt. PunBiM^fftnfifffMgmttdirtif^^ 
cifiumeft^ Jicutunitdenumeri. 

^. LineaeftmagnitudotantumloQga. 

Nimirum carens omni latitudine. ImeUi" 
giturgenerari txjluxu PunBi. 

3 . Linex termim funt pun^. 
F/|.i. 4. Reftalineaeft, qux ex sequo fuis 

tenninis interjicitur. 

yel ut jirchimedes : Re£ba linea eft mi- 
nima linearum eofdem terminos haben- 
tium: fiveeft omniumbreviflima^ qiise 
inter duo pun£fca dilci poffunt. 

Fel ut Plato : Refta linea eft , cujus ex* 
.trema obumbrant omnia mcdia. 

Unuf omniumfenfm eji z InfirumentHm , quo re*- 
Ha linea defcriiuntur y regula eft : qua u^im 
reSaJitf hoc exainine Ucebitcognofcere. 

Juxta regulam defcribatur linea , tum regulam 
inverfam , Jic ut egctremitas friks dextra jamfit 

Jini' 


tatuJd I. 


Jlm^i^ rMrlmkff^ks Ui^afnksdifirifim , jSf 
fianicmmiiUtti^rtiat)^ n^tueft regMk^^Ji MOt$ 
snifpMy mm mSftBai^Miioftmlettx MiHth» 

r *^%. Superfidtfseftinagnitudo tantuQi 
loDga&lata« 

r Z/iMtf rrsv iwfa^ dimif^mtes* ivtuUigitur gc*' 
nerart expmxu liMeMt. 

,6. Stiperfkiqiextremaruntlineas. 

f. Pknum, {iveruperficiesplanaefty 
tfdiK> ex asquo inter fuas extremas lineas 
jacct. 

f^elutHera: fuiierficiesplanaeft, cu- 
jus omnihus partibus reiS:a linea accom'* 
tnodari potefi ^ 

Generatur enimfuferficiesfldna exfluxu line^ 

t^el: pIana(uperficieseft)Cujusextr(8- 
tna obumbrant omnia media. 

f^el: planafuperfideseftminima«om* 
mium eofdem terminos babentium. tdem 
jtnjns ijT othniufn* 

ilm definivit Hif corfusfivefolidum Euclides , 
-fuia nondnm hic er^t aSurus de corfore. Ne quts 


tamen illifiidefinitionem d^fideret ; corfus eft ma^- 

uTr 

^dm , fUnSnm nuUam. 


guitudo longa , lata , ^ frojunda. Tres igitur 
dimenfiones babetcorfus, juferficiesduas , Itnea 


8. Angiilus planus eft duarum linea- 
rum in planp fe mutuo tdngentium,& non 
iq direchiiD jacentium^alterius ad idteram 
inclinatio. A v An- 


^ 


if ELEMENTailUM- 

F/^.2. 4. Akgubmigiturefficimtdu^lineaBAyCA^ 
*feynmtu^tangentes in A^ Jic ut mnexiftantfihi 
' ntutui in direSum ; . hocefi^^ non efficiant unam 
lineam, 

' p. Latera fcii crura anguli , funt line^, 
I quae angulum cfficiunt. * 

I - 10. V ertex anguli eft punftum ( A ) in 

quo crura fibi mutuo occurrunt. 

F/jf. 1.4. Cimangulus eftunicusy undlittera adt/erti' 
"tewpqptaaejignatm'. Cumplures ad unumfun- 
Mum exiftunt , defignantur trikus litern ^ quor 

rummedia denotat verticem anjguli'^ veljtiam 
fubinde unica iateritusprope vetticetn interpofita. 

Sic ik figurd jf. angulus quifit a lineis BA^ C Aj 
'defignaturveJHterntriiusBACy velunicdO. 

fig. 5. 1 1 . Anguli aequales , vel potius fimiks 

dicuntur, fi, cum fibi invicem vertices 

ifliponuntur 5 latera unius congruant la- 

- ^ teribus alterius. Ad hoc mnrecfuiritwr ^ ut 

Jaterafintdquelonga» 

1^/^.2.. 3. 12. Inaequales, feii diflimilcs dicun- 
tur anguli , cum vertice & 4ino laterc 
congruentibus 5. alteninf non congmit : 
& ilYe major dicitur , qijus latus cadit ex- 

^^i* S* tra. Sic angulus B A E major eft angulo 

B AC. 

Angulw non minuitur ^ vel augetur ^ licHcrUf 
ra^minudsvelaugeas. 

PorrSquia anguli natura in linearum incli" 
-natione eonfiftit , inclinatio autem linearum quan- 
iitds non eft , neque angulus uUus quantitas eifit. 

JSi 
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Etfani eodem jure cttrvitm effet fMOfftitoi^ quo 
anguht , eum ah itfvicem wm. magis Mffhrant^ - 
quam iuflexio ^ iufraSio, Quau£ igitur cum * 
jEuclide { aliifque Geometru , auguhs ^equales ejje 
dicimus^ nihitaliudj quamjncUnationumjimi'^^^ 
litudo^ bocefiy laterumcongrueutia indicabitur. 
Videquadehac refletffks M^uri funtuspojifro- . 
fojitionem i^/^A. 

1 3 . Aagmm rcftilincus eft , 'qucifi re- Pfg . «. 4* 
ftas lincse efficiunt i curvilincus, qucm 
ourvx 5 • mixtus , qucih rc6fc%&: curva. ' 

14. Ciamrcfta (CA) iiipcr rcftam i/;^, ^, 
(B F) confiftcns in neutram inciinatpar- 
tem, acproinde angulos utrimquc wdt 
^qualcs,;(CAB)&(CAF) rcauscft 
uterqucsequaliumangulorum :Rc6laau- 
tcm (CA) altcri inhftens dicitur pcr-^. 
pendicularis , feu perpcndiculuip» 

- ♦ • 

Ah^ultifreSttssfifeti^deJimripotefi, ' 

Rcftas. angnllis' is cft 5 ( B A C ) cui ^* p,^^ ^ 
* parte altera xqualis oritur (CAF ) iT 
unumlatus (BA) produxcris. 

Dute regulcejic compaSiie , ut dHguIttftt reSttm 
eontitteantj ifs^rumentttm efficiuttt , quodnorma 
appellatur» Illius ittventorem Vitruvius c,%,L g; 
affirmat Pythagoram, Tanfavef;oattgulire6tivh 
eji in rebus omnibus confiruendK ydimetiendis ^fot^ 
ma/tdisj i^firmandiSf utnihil ferk efficijjne itlo^ , 
pojjit, NornM examenfic injtitnitur. EJutlattti 

A 3 • 4E 
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AE aptHta re&^t IsMete A jF, ^jp^ ItUmahe^ 
rMmaejcribaitirrcSi^C A, Canverfa^kinde mr- 
ma verfiit B , jE. far^anefm Uieref^iegrMat re£ht 
CA , AB^ .fei$sejje iegiiimam i^ exdStam. Ra- 
ti^f^aetexiffidrf.l^j^, 

f«.^ 15. Obtqfiisanguluseft(BAC)^qui 

rcfto (FAC) ttiajdreft. ^ 

Fl£.%. I*. Acuuisapguluscft(IJpr),quire^ 

e^o (FAD)minoreft. 

17. Figuraplanaeftftiperfieiesplana, 
up^ vel pluribtis lineis undiquas tenninata, 

Tif.p. ^18, Girailuseftpkna Tuperfides, u- 
mus linese circuitucomprehcnfa^ quae cir- 
cumferemia dicitur , aqua ad aliquod 
pun£him intracomentum (A) omnes^ 

qw« duci poiTiint re^pe linese , funt aequan 
lcs. 

Fff.9' 19- HoG vero pun^m fcntruin ap-» 

pe)lacur. 

f'£f9f ^0- Diamctercirculieftrcftapercen^ 

trumldufta,' (BC ) ad Cijcumfcrentiam 
utrim^ue tenmn^a, & circuluin biferiam 
dividens. 

Frg^. 21. Scmidiamctcrjfivcr^dius^eftrcr' 

^a( AF,) cxccntro^d pkcumferentiam 
ditfta. * 

//^.9. 2s. Semicirculus eft figura (BLC) 

cothprehenfa a diametro (B CJ & dimidiS 

cirpugifcrentia ( B L C. ) 

• . . Cir- 
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Circulm itageneraimr tfiredaliMea ^AB)ttm 

extreraofao{A)manentefixo^inQrbemcircftmaga'' ■ 
tur , re&a Ipfa circuium , extremitas iltim altera 
(B) circumjerent i am f froalucet, Porromiracircu" 
li indoles wlimipfo exortufuoaffaret, Adejuf 
namquegen^m contraha concurrmft^ niotmi^' 
jfuies^m linea movetur^^ ejm extremum quief 
cit. Dein linesge»erantipin£la omnia , cum in 
aquaUseddemtemforeperiodnsabfoIvam , diver^ 
faceleritatefnoventur.' 

lertii • peripheria circulum amhiens conflai 
quodamn^dTexcontrarin , ^ extremnJinZie^ 
4io\ exconcavonimirum^conivexoy interqua 
reBum ita meditfm efty ut iequale inter magnum 
y parvum\ idque eomirabilim eft quidea contra» 
ria infint linea nuUam latitudinem habfnti. H^c 
tria Ariftotelivijafunt a^miranday ex quo illa 
depron^mus^ Atpradigia circuli Iwi majora a*» 
feruimm im dijfertatione Ph^co-Mathematicd ^ 
quam una cum Cylindris ^ff angularibus in lucem " j 
rmifimusanno\6^%:ifthicealeget^ quivolet, 

XJircumferentram Mathematici partiri folent 
in^6o, aquales partes (quatgradusvocant) ob 
multasillius numeri commoditates ^ femkircum" 
ferentiam in rSo. , quadrantem in 90. 

pij. Reftiline^ figura eft fuperficies 
pl^na , redis iineis undique terminata. 

24. Triangulum, (rvetrilaterutnjeft 
plana fuperfKies tribus reftis compre- 
henfa. • * 

Hcecfigurarumre^ilinearumprimaacfimpli' 
cijfima eft , in quam cetera omnes refolyuntur. 

2j. Tn^ngulum sequilaterum eftjP^f, lo^ 

A 4 quod 
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quod trla latera habet i^equalia. 
Pi£.it,ii. ' i6. Triangulumlfofceles, feusequi-» 
cnire 5 quod duo tantunj latera habet a^ 
quali^, 
^//•11. ^7- Scalenum, quod tria Tater^ inse-. 
qualia habet. 

z 8 . Reftangulumtriangulum eftjquo4 
unum aneulum habet reftum. 

^9« Qbtufangulum triaengulum eft ^ 
quod unum angulum habet obtufum. 

30. Acutaogulum triangulum eft ^ 
quod tres habet acutos angu los . 
Fi£' 15. J I- Interfiguras qu^drilateras,re£tan- 
gulumeft, quod/quatuoranguloshabet 
re6):os j adeoque sequales : Jivelatira AqHOr 
. liafim^ fivemn. • 

JF//.16:. j2. Quadratujneft, qqod sequilatc-» 
rum 5 & reQangulum eft , 4r proinde m^ 
ifuiangulum, 

^fg-t^- if. Omneqtiadratumefirc^angulum^ fed non 
'^•'7' qontrL 

33, Hhombus eft, qui asquilaterus, fe4 
qon^qui^ngulus eft. 

34. Rhomboides, quseadverfalatei*^ 
& angulos habens g^qualia , neque sequi-^ 
latera 5 neque aequiangula efl;. 

f^i* J 7« 35. Farallelogrammum eft figura qu^-» 

drilatera 9 cujus bina oppofita latcra ( A B, 


FC, ScBF^ AC ) funt parallcla^Qiiid vcro 
fintparaU^as, dicecurfcq.defia. 

• (h»ffe r€^angul$m , ^ quadtatum efiparal^ 
lelogrammum y ut fuo Iocq aetponHrabitur. Se4, 
non.contra. . ' 

26. Rcftae liacse parallclae feu iqui-^ 
diffantcs funt, quae in codem plano cxi*'. 
ftentcs 9 utrimque in infinitum protra-; 
^tap^ aequalibus fempcr intervallis inter* 
fe^iftant. . / ' * 

Mjualia interv^lla d^fumufaHr fenes perfen* 
dicuMres. Quarefi oipnes aduname^ duahuspa" 
rallelam AB perpendiculares Q^L nequales jue^ 
rinty dicenturreaaAB^ C F^parallel^. 

Generantur parallela\ fi re£la L Qjidreiiam 
ABferpendiculark^ per ABfemperperpendicu- 
lariter moyeatur y tuncenimejus extremum L 
defcrihitpdrallelamC Ff . - ' 

^uclides deftnitparallelas effe^ qua utrimque in 

. infinitum produSa , in ne^tranir parUm coiftciT, 

dunt,Veriim quia datftur linea^quafimulin infini- 

tumproduSia , licet adfcmutud appropinquent ad 

if^ervallum quovHf dato nrinus , acproinde , liceP 

non fint parallel<e , nunquam tamen con^rrant^, 

{cMJufmodi funt hyperbqla £ff reAa linea^ con^^ 

chqis i^ linea rc3a ; item du<$ ^quales parabola 

circa eundemaxem defcript^^ ^ plures alra;y 

Non videturperfe notum ejfe^ duas retlas^licH nnn-^ 

quam concurrant , forefemper aquali intervallo 

di^taiyhocefiaqui'difiafites:poffet enim quifpiam 

objicere ^fierifiirtaffispoffe , t^t etiam ipf<e , lick ad 

fe mutug femper appropinquarent , tamen nunr 

auam' concttrrerent. Quare EmHdga definitio 

A f pa^ 
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fmrallebfm f$ahiram mm fatls expUcat. 

F/^.iT. 17- P^aUdogtatmni & cujusvis qua» 
drilateri diametcr cft riBda ( AT ) per an- 
gulos oppofitos du^; 
' 38. FigurasplanaspIuribuslateribuS) 
GuaEa quatuor comprehenf2e,multilatcra5 
(eu multangulae , feu gracc^ voce, polygo* 
iisevocantur. 

39. Reftilineasfigur^externusaifgu* 

luseft j quilatereprodudoextrafiguram 
F/^.if. oritur. TalesfumFBCy GCu^j HAB. 
Tot igkwrfigura fulibet habetexternps angi^ 
Usye^mUketa^troffigfdosimerms. 

Fefiidata. 

pOftulatumeft, quod facilc fieri poflc 
petfcfitmanifeftum.Poliuieturergo, 
iit concedatur. • 

1. A quovis pun6to ad quodvis punV 
^m reftamlineamducere. 

2. I^eAam lineam termtnatam *in di« 
re&um & continuum protcndcrc. 

3.* Quoviscchtroadquodvis interv^l-r 
: lum circulum defcriberc. 

jixiQmata. 

A Xioma eftfententia pcr fc manifefta, 
^ ?. Quaceidcmfuutcequalia, &intct 
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fe xgualia (unt. Et quod uno^tuliutn 
xnajusaut mimu ef^nia|us quoque aut nu* 
nus eft lakerQ asqualium : & converfios. 

2» Si0cqudibi|saddas8r(|ualia^ tocaf« 
runt scqualia* 

5 vSi ab asq^alibw demas9equa|i% ^ie 
^emanebunti eruntaequalia. 

4. S i inaequalibus addas asquaiia i tota 
jcruntindcqualia. 

5 . Si ab inaequalibflb tollantur asqualiay 
quseremaaenty (pfuntiiuequalia. 

6. Qv^e]ufdemdimidia{unt,inter(e 
(unt ^pmialia : Sc cjus ejufdem fpnt dupl% 
vel tripia , vel quadrupla^ inter fe apqualia 
(unt. • c 

7. QuxmutuoGbicoi^ruunt, asqua^ 

lisfunt.. • 

• 

No» reSi OHavius hoc Axioma ceHVertH» 
Falfum tfi emim y ea^ qua umverfim ipterfe a- 
fMakaftm$ Jiii mtOui congruere: Dijfimiles enim 
tnagnitudines poffu9tt effe aquales , neque famen 
cougruent^ Quia^ Jiiniies ^ aquales fueri^ y 
vakbit conr/erfa. Statuamus igitur axioma, 

8 . Si reftsB lineae sequales fuerint > fibi 
mutuo congruent : 6c anguli fi sequales 
fuerint > fibi mutuo congruent. 

9. Totumfuapartemajuseft.^ 

10. C^nesangQlire^i interieasqua- 
lesiiinf. 
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F//. 2«. Eiwlidis axUmdtmiecimiimefi : Siindiias 
rdSiias AB,CF, incidens re£ta GI, angulos 
ad eandem partem intcribrcs , BLQ^ FQ^ 
L19 fecerit duobus re&is minordS) duae illa; 
re^ fi protrahantur^tandem concurrent 
ad ilUm partem , ad quatp fpe&ant anguli 
duobus reftia minores. 

floc v^i non eji clarius illq , quodProp, demum 
29. Eikclides ipfe demonflrat : videlicet , Ji anguli 
B L (IjffQi' yfuerin^Hobus re^k aquates^ re- 
SaeAB^C^ ^nunquamconcurrent, 

Quareaxiomailhdeprincjpiorumnumerocum 

Gemino fef Prochj aliijque Geometrn^ rej^cimus: 

A enim uon aj^i<^a ^feathe<frei^a {^ijaue demon- 

^ jlrahinff^poji proPoJitionem 3 1 . hujus libri. 

Bxdefin. Ejus loco dlia duo fequentiafubfiituo ^ quortm 

^6. ^ veritastx definitione parallelifmijlatim apparet. 

EJlo igitur axioma. 

II. Parallelae Ikiese communi perpen-i 
diculoutuntur. • 

' Hqc eji , reSa , qua ad parallelarum unam 
perpendiculark\ ejl quoque p&rpendicularK ud al-^ , 
teram, 

F^. >i. 12^- PerpendiG«labina(L05QI,)ex 
parallelis sequales utrimque intercipiunt 
partes^LI, OQ^) r 

15, Duse re&ae lineae fpatium rion com^ 
prehendunt. ^ 

Adhocjlquidemopmeftadminimftmtribus, 

14. Duac reaac. lingaB nequeunt ha- . 
bere fegmentum commune : &: omnes 
\ rcftae 
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re&ae punftualiter fe intetfecant. * 

ReSi^e A X occtirrat reila Z D^ eaji frodmcatwr ^'*£- %^* 
mnpergetper DA^fedin EJic ut reSam XA nm 
nifi pundualiter interfecet. Axioma ex notione ip- 
fdreSalinea evidentijjimnfh eftftamen qnia mn" 
nulli tamfubtiliter pkilofophantur , ut credant re» 
Soi lineta aliqudfuiparte commifceripofe , luhet 
in eorumgratiam hoc axioma ampliits aeclarare. . 

Habeant , Jijieripoteft , du<e reSce A X^AZy 
fartem cmmunem Au, Centro A defcrihatur 
circulus ^fecans reSas in B, ^ C, tum accipiatur 
arcus B t aqualn arcui B C , inteUigatur duSa . 
.effereSaFA. 

ReSa: igitur C A^ FAeundemprorfusJitum ^ 
babent relpe£tu reSdc B A, Sed re£ta C A cum re» 
SidBAhaberediciturcotmnunefepnetttumDAj 
ergo etiam reSa FAhahet cum B A communtfeg^ 
mentumD A. 

Tresjam igitur reHa C AjBA^ FA conmt^ 
ne D Ajegmentum habent, 

Sumatur rurfum arcus FG aqualis prioribus 
BFy^CB,^ intelligatur dueta ejfe reSa G A. 
" Rurjum liquet re^as BA^GA, eunaem habefefi*- 
tnmreJheaureSieFA. Sedjamojlenfumeji, re- 
Sant B A^ habere cum reSd FA communeje^ 
mentum D A,^ Ergo etiam reSla G A cum tA 
ctfmmune habet fegmentum D A, 

Jam ergp reB<e quat$torCAyB AJG A^FAyCom* 
tnune D Afegmentum habenp. Eodemprorfus mo^ 
do ojiendam <ffi per totam circuli circumfer^iam 
fumantur arcus priorihus aquales , omnes fimul 
circumquaque reHof lineas duSas adA unum idem^ 
que hahituras commune fegmentsem D A, Hoc tam 
tfnmane abfurdtm fequitur ex eo , qu^ fone^ 

' ren- 


S4 ^- &C£BffiN'i'(>]irtrii ' ' 

refakr1^i9Mri&^CAi BA^ taierefigmemum 
cmmum. Imfo^hile efl\igitur utdu^ reiiafe- 
.ffnentumtopnnunehal^i(int. 
_ Inhoc axiomaie i^n^ta ns^itur iJlius celeh^aii, 
it^Jiholis argumenU ^ quo Jemonjiratur, maffeitu- 
Mnem exfunSiis omnino indivffihilihus numem 
^nitis qmponi mnpojfe : ^%fi ejufmodi. Conjieni 
Jifierip&teft maptitudines exfuniHs. Circa idem 
centrum defcrifta inielti^antumfuotcumjue cir- 
cun^erentia circutares , & ponaiur extima feu 
maximacomponiejS centies millefun&is ^ ^ qni* 
husjinmlis adcentrum commune du^a iiaelligan* 
turreSalinea, 

Mx axiomatejam explicM certim eftfeSm iU 

las nufquam commifceri , niji incentrojolo. Quare 

dumomtesmediasperipheriasfertranfeumi^ iniis 

'aqui multa d^gnani punSa ac erant in extimS. 

Omnes igitur circumferentia concentricte aqui 

jnubis pumSis cof^ant , aeproinde omnesinierfe 

aqmleseruni. Atque iia circunsfeteniia ^ hae in 

fkartd^ defcripta aqualisprobahitur cifcanrferen^ 

iiafirmamenti. Aliispropiinnumerisdemofifira*' 

Jtionibus hic error obruitnr, Sedunam illam hoc 

( ioco dnulipra cat^is , quUpaffim fii decantata , 

v£«f expraTentiaxiomate immediatipendeat/ . 

.. Prcpo/ttionum alia faciendum aliquid propih 

nunt , y vocantur Prohlemata yalia inf^dcon-^ 

4emplatione cof^fiunt , qua idcirco Theoremata 

.if*(crihuntur» 


PRO- 


PROPOSITIONES. 

Ckationes rejuifitie re^ersMfftMT ad margineni. 
Cumi:iiaHturpfop6fitioMes , primus numerms 
niemerus dejignatpropojitimem , littera ( /. ) nm 
nttmero fequenti likrim Jepotat : u/t Ji occmrai 
(persJ.^.)i^akge {perftoptfiticHemquintam 
libritertii:) Figuraquarendafen^eftinter^fi^. 
gwyuejuslibriiinquotumverfamur: eitaiiones 
reliquafaciUinteiligeHtur. 

7raduntur*boe Tibro affeSiones prima trian» 
ptlorum ^ parallelogrammorum. Propofitianes 
illufirioresfunt 32. 35-. 31. 41 . 44. 4f . 47. 

PROPOSITIO PRIMA. 

fZVper dati rtiH (^B) trumffdum dfd- F//.23. 
laterumconfiituere. 

Centro A^ intei*vaUo A B ii defcribatur z^Perp^* 
circulus F C B, & centro B, intervaUd co^ A^- 3- 
demB A defcribatur drculus A CL,prio- 
remfecansinpun£koC, ex quo ducaotur 
reift^CA, CB. 

Dico. triangulum A C B fadum efle ae* 
quilaterum. Nam re£bi A C eft^acqualisb Tfri/r/. 
ce^be AB)Ciim {intejufdemdrculiPCB ><• 
femidtametri \ & reaa B C etiam sequalis 
rft eidem te£i:9e B A, cum ambae fintlemi«« 
diametri circuU L C A. Ergo A C , B Q 

^funt 


i6 ' ELEMENTOlltTM l 

tSgr axio. c fufit ^qualcs iiiter fe : ac proinde omnii 
Mf lateratriangulifuntsequalia. Ergotrian- 
d Perdef. gulum d ACB & aequilatenim eft , & (ii- 
1 6. per data re£^a AB conilitutum ^ quod er»t 

faciendum. 

PROPOSITIO IL 

'(^•^ Atodatumptfnitum (^A) dat£reitse(£]^ 

a(pMlemfonere. 

• ^<PojiuLi. . Accipe circino 4 intervallum E F , & 
transferexAinD, critredaADpard^- 
taeEF- 

prgpositioHl 

F/f.14. 'r\Atis dwJbmreEHsiruqualibw^ de maje' 

re (OH) minori (EF) parem ateFerrc 
iGL) ^ . . 

hPofiul. 3/ Accipe circino b intervallum minoris 
# dataeEFj&transferinmajoremexGinl 

PROPOSITIO IV. 

^'i- * 5*^ ^lduorum triofjgularum (XyZ,) latus t0nm 
y(BA)Hni(FL)€^^altertfm(CA)alt€ri 
^ILjfit aejuale , angulique (AcrL)^ illirU' 
feribusfdti etiamfimaqu^a ^ aq$utbumur€' 

tiam 


GfiOMBTRIJfi LflB^ I. 17- 

etum&iaps (bC^ FI) Cr totdtrimgu* 
la {XjZ) €rrelujuiadhaJima^gHli(BjFj ; 
C^ Cj I) ijui lateribusdcpialibHsofponufmri 

4 

Nam fi intelHgamus tri^ngulum Z 
triangiilQ X fupcrponi, latera L,F, LI 
perfedd congruent a fibi asqualibus late- a Piv ax. 
ribusAB) AC, ficutpunaatriaL,F, «• 
Vc^adant fiiper tria puna^ A , B ^ C ^ ergoi 
tum etiam bafis F I tota cadet fupra totam 
bafim B C : Sed &: anguli F , B , itemque 
i , C , tota^ue triahgula fibi mutuo tunc 
congrucnt. Omna icitur per 7. ax. jccjiia- 
Uafont. Qubderatdemonfbandum. 

Scholiusn. 

m m 

\ 

^lmilifeti ratiocinio theorema fequens y ^^^^F/V.ij* 
^mox erit ufus , licebit. demonjirare. 

Si Juorum trianguiorunfXj Z, latefit, B C, FI 
aquaHafuerint , ^ af^li illis lateribus adjacen-' 
tes y nimirum B^C ifjis Fi^ Ifuerint xquales , 
iminia reliqua^ i^ triangula ipfd^ aqualia erunt. 

Quoniarh enim an^li B^ C aquantur angu-- 
lisF^ iS^I-iJi latus tl imponas laterijibi aquali 
J3C, illi d congruet, Tumverd ob aqualitatem i ^gy ^x» 
angukrum Fy B, i^ /, C, etiam cFL cadetfupra g , 
BJ^i^ ILft^a CA. Ergo etiampunBum L^ c Per ax^ 
incidet inpunaum A^ {Ji enim caderet extra A * 8. 
latera FL^ IL^ non inciderent in latera B A^ CA) 
Mrgoamiafuntper axiomaT.aqualia. . * ^ 

B ' PRO. 
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FROPOSITXO V. 

F;V. %6. ^RimpUi Ifofcetis fiu dqtd crmis ad hifim 

angdi (^AyC)dqH^tsfmt. 

ImelKgatnr trianguhim A B C bis po- 
tiXMm^ fcd fim convcrfo c ^4. Quoniam 
igitur in duobus triaM;uKs A B C, r i ^ ex 
hy pothcfi acqoafc cft fitus A B , Jatcri cb^ 
&kKtu$CBIatcri^^, &ainguhisBangulo 
b Per 4. h ctiam b ad bafim angulus A angulo c x- 
h K qualrs crit. Qaod crat dcmonfhundum^ 

iidcm cnim funt anguli C 8cc. 

CarollariHm. 

JGQuilaterum ergo triangulim ttiam 4- 

^ROPOSITIO VI. 

^S. C/ir? trian^ulo {ASC)duo anguli {A C^C) 
dquales purim y etiamlatcra (^ASjCJB) 
iheffofita^ d^fudiaerunt. 

imcUieatur triangulum ABC bis pofi« 

tum , (e^ ntu convcrlp cba. Quoniam igi- 

tur ih duobus triangulis ABC, cba^ asqua- 

' tttr latus unum AQunilat^iciiy &ansu-. 

lus 




iusAangulo c^ &angoltaCatigobi0(cT^5'dM; 
ettamrdaquaomnk^mihtapquaita^ ac/^f4^ .' 

proinde latus A B cequabimr iat^nci^ 

quod eratilefzionftrgndiiiin, eaBdem enim 

funt lioefls C B & ri. 

JC Quidngtdum ergo triari^im ^tiam 4f 
^^qHilatcrUmefi. 

PROPOSITIO VII. 

^Stprapter 8 , ^wejine illafeorjim propojita 
dem9fifir^ti&. 

PROPOSITIO VIIL 

^/ dm triangtdd hahuerint omnia laterajihi ^'S* */• 

■mmuoaejttaliaiACip^EFiCBipfiFI', 
^BipjlEly) etiamangulosimmet djqualAui 
iaterihm M^eos hahehwif^quaUs (CipfiP^ 
^ipfiE^SipfiL) 

ronatur. enim latus A B ftipra fiibi a> 

qua^EI. TuiaaveropinifiiximCveiinci- 

dct in puniSbum F, vdnon. Si incidjid in F^ 

totatriaogida congruent, acproinded^k- 

. ficsaiafidiii^a^quateseninit. z^PcraK. 

SiC^c^atexiraFjxiucaiairFC-Q^ 7.^'^* *^- 

B 2 niam 
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nkm per hypodiefim latcra E F^ A C se- 
b l^ef $.hx\ quantur , erit ^ angulus E F C par angulo 

ECF.^rgo I F C major erit^quam E C F, 

crgo I F C multo major erit , miam I C F. 

Rurfum^quia pcr hypothelim 1 F,B C^ae* 

quantur , crit I F C r par I C F. Ergo IFC 
tPet 57.1. gcmuitbmajor cftqbaml G F,&«qualis, 

quod eft impoflibilcErgo Cnon cadit cx- 

traF. Ergo&c. 

Plttres cafus , quos hoc iheorema admittit ^ con- 
fultopratermifi ^netyronesfatigarein, Nequeve-^ 
rd difjicuber eorinn demonfitatio ex denionfiratifH' 
nejamfofitaelicietur. • 

PROPOSITIO IX. 

j. j X\Atum angulum reSHHneum {lAL) bi^ 

fariam fecare, 

Ex lateribus anguli accipc circino as- 

3ualcs A B 5 ' A C > ccntris B ac defcribc 
u6s sequalcs circulosfc fccantes in F, du- 
caturquere6taFA. Haec angulum bife- 
cabit. / * 

Ducatur enim BF , CF 5 triangula 

F A B, F A C funt fibi mutuo sequilatcra % 

,namlateraAB, A C ex conftitutione ae- 

qualiafunt^&latcraBFjCF^quiaaBqua- 

liumciiculommfcmidiametn) etiamx"^ 

quan- 


I 
/ 
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cjuanturi & A F utrigue triangulo com- 
munceft. ErgoanguliB AF, C AF^ae-aT^rU-i. 
quales funt . JBifedtus eft ergo datus angu^» 
lus I A L. quod erat faciendum, 

Ccrollarium. * 

JJIncpatetjquomodo angulusfccari po{- 
fit in acquales angulos 4. 8 . 1 6,&c., fin- 
gulas nimirum partes itcrum bifecando. 

' Scbolium, > : 

MEthodumfecandiaitgHksinaqualesquoUHH^ 
que ^^irctno isfreiuld haiienHs nemo docuit. 
Ex PaPpo tamen l^ Archimed^ habwnus jsur- 
vas quafaam lineas^ quadratricem videlicet £3? 
fpiralem^ quarum admini^ulo idohtinetur. Aht . 
guli trifeSio perficitur a Pappo 1. ^.prop. 2 1 . pror 
Jidio hyperboles ^ auodetiamoiftinerifotejiofepa- 
rabolie ^ vel conchoidis, 
Mechanice datum anpdum iuquotcumquefeca- Ttg. 30. 
- kis aquales angulos , fi ex anguli vertice A tan^ 
quam centro intra afiguli crura anum defcribas , 
eumque dividai in quotplacuerit iequaspartes ; r^- . 
£lje enim ex Aper divijionumpuncia emiffa , an^ 
yilumfecabuntinpartesiotijSsmaquales. 

PROPOSITIO XX. 

. XyAtamYe^amfinitm (^uiB^pwehifa- 


rtam. 


B 3 Su-' 


ixi EliEMENTDHUM « 

SuperdataABfacitriatiguIuin KquflaT 
^P^tutA. tetMtii dAG B. Angulum cjusG^bifeca 
bPer fr^- perre£bm GC. Eadembifccabitre<aam 
''^' ABdatam. 

Nam in triangulis X , Z , latus C G eft 
comtoune, & per conftrudioncm GB, 
G A «qualia , aBguliqj iis contcnti AGC, 
$Per4»li. BGCagquales. ErgobafcsAQBCjirse- 
quantur. BiCt&^ eft crgo data A B. Q^ 
•eratfaciendum. 

Propraxifatis critccntris A &B duos 
aequales circulos 4efcribere , fe fccantcs iq 
08tL, acducercrcftamGL, 

i»ROPOSITIO XI. 

F//. jz. 'tXXdatofwiBo (^A} mdatareSH {Ll)per- 
fendktdarttfitxcitia*. 

Circino capc «quales A C^ A F.Gentris 
C) &Fdefcnbeduossequales circulosfc 
fecantes in B. Ex B ad A duda refta erit 
petpendicularis. 

^ DucanturenimCB^FS.TriangulaX, 

& Z, fibi rauluo aeguilatera funt.Ergo an- 

»p.r 87.1. guliCAB, PAB^^quales. EtgoBA 

b Ver defin. rperpeiidicularis eft. Ex dato igitur puo- 

if fto&c. Quodctatfaciendum. 


V 


PrMistam bnjw ifHim fefkentis exfcJihpr 
facilUmefrafidioimwa, 

PROPOSITIO XII. 

P Xd^o extra reBam infinitam ( LQJ ^««- ^ig^ , .^ 
So (-^3 perpetititctUarem d$icerc» 

Centi?Q Aiiclcribe-cincuivin $ i:|uifeoet 
datam L C^in C & I. Re6tam C I bifect 
rrcAaAB- Ea«rkpcrpcn4icialari6- cPerio. 

Ducatitul-cnim AC , AI. Qootttamper ^* ^ ' 
conftruffcionemcri^igula X dtLiutxi w 
<u6 ^bquilaitera $ cruni; Mgoii ^ CB A, <1 Per. s. /. 
IS A sEquales.' Ergo A8 pcrpeadicda- 
ris^cft. Exdatoigiturpuncto&c.Quod^*^^ ^'f* 
erat facicndum. ^ '*• 

PROPOSITIO XIII. 

TD£ff4 CiJ-^) fiftrreBam (CF) «•^-p^v.,.. 
fiensaistdaosrkhsMpdosfacity mttdm^ 

Nam fi B A infiftat pcrpend iculariter , 
er unt per dcf. 14. anguU B A C^ A F 9 u- 
triixKluc rcdi. Si vero B A infiftac obii- 
tquc , excitctur a perpcndicularis AL. a Per ly 
Quia tum a-n^ttli inapquales.C A B , F A B ^- ^ • ^ 
eundem locua^ occupant, queto duorar 

B 4 ai . 
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&i CAL5 LAF, ac proindc iis congniuat| 
b Per dx. erunt b his illi sequales. Quod erat dc- 
7* monftra^dum. 

Carollaria. 

I .p Od^m modo demonftrabitur) i^ plu- 
K resre£be,quamuna,eidemrcftacin- 

Mant , angulos efiici duobqs re&is sequa- 

lcs. \ , 

2 . Duac re&e fe iflviccm (ecahtes B AC, 
f /f . 97' F A L efficiunt angulos, quatuor rc^s ae- 

<)uales. Patetexpropo5. 
^ 3. Omnesangulicircaunumpuncbim 

?'/. S^ . conftituti conficiunt quatuor rectos. Pa- 

tct cx Corol. z.,funt enim quatuor rc&i ix\ 

plurcs partcs fefti. 

PRQPOSITIO XIV, 

Qlduitte^dt {XR^ ZR) adidemutrim- 
f/V . 3 5 . qnifunihm reBa QRfacimt angulos ( X- 

Ril^ ZRQJ duohtsreBisa^ualel'^ (^XR^ 
ZR) unamreBamef^cietit. 

, Si negasjfaciant XR^BR unam re6fcam. 

b Tn T 3. Ergo anguli X R Q^^ Q^R B h conficient 

cConira ^^osrcftos, quod r eft abfurdum , ciktn 

dx.cf. exh^p. XRQ^j Z R Q^ diios re&os 

cfficiant. ^ 

PRO- 


# • 


PROPOSITIO XV. 

I 

i^Idtureftd {Be\ FL) feftcuerint inTig.ij. 
*^(^,) eruntan^idiadv&ticen^ {A) op^ ^ , 
fojiti dquales, 

NimimmLABipfiCAF, &BAF 
i pfi' L A C. ' Nam quia B A infiftit reft» * 
LF^eruntLAB^FAB^^paresduobasaP^rj. 
reftis.Et qiiia F A infiftit re&ae B C^erunt ^- « • 
b quoqu^F A C , F A B, parcs duobus re- b Pereand. 
ftis. Ergo € duo fimul L A B, F A B x- « Perax^ 
quantur duobus fimul C A F^FAB. Abla-^ "• 
to igitur commupi F A B , remanent d^^-iiPer ax. 
quales LAB, CAF; Eode.m modoo- J* 
ftendam aequalcs cfle B A F, L A C. 

PROPOSITIO *VI. XVII: 

t^Omnentttrinprop. 32. NequeanteilUtm 
^^adhibentur. 

•PROPOSITIO XVIII. 

yNomnitrianffdoangulus (ji) ^^j^ ^^Vtg^ii: 

quimajtnri lateri {BQ) opponitur : (iS) 
minor^ qkiminori (yiO.) 

Ncquit A > efl!e par B, alias a latci'^ BO, a Per 6Ja. 

B 5 AO 


i* ^El-EMEKTORCrM ' 

A O acquarentur contra hypothe&n. Ne-r 
quit etiam A minor efle quamTB.Nam fi A 
pninor c&^ B major, poceritintraangulum 
Bperreftam BF fieriangulus ABF «- 
•qualisA. Tum vero per (J. aequalcs ehint 
BF5 AFj&fiaddasutrique, OF^efunt 
BFyFOaequafcsAO; Sed AQperkyp. 
» minor eitquam BO. Ergo ecian^ B FjF O 
minoresfimtquimBO, quodrepugnat 
definitioni lincae re&x 9 t[uas eft omnium 
breviifima. AngukisigitatA,necminor 
eftanguloB, pec asqualis. ErgomsLJor,» 
Quod crat demonftraadum» 

PROPOSITIO xix; 

I/i:. 33. TJVtrian^utoiatus^BO) majusejt, quod 
oppmtur wu^i ( yf ) rniffdo: ( AO ) 
rmnus^ quodminori [ B.) 

"Eft convcrfaprioris.BO non eft minus 
quam A O > alias per 1 8 . angulus A eflct 
minpr aiiguio B contra hyp . Neqiic etiam 
B O aequale cft A O, alias per 5 . anguli A, 
, B) asquarentur^ rarfiiscoutnhyp. Ei^ 
B O majus eftqu^ AO. Quodo^^de- 
mohftrandum. 


PRO. 
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PRapQsiTio XX; 

Eft Archimcdi inftar axiomatis 5 im- 
tfiedfiite £qilideii| patec ex definitione 
Archtmedeftlmess re^^ quam videfu^ 
praia defimtionibus. 

PROPbSITIO XXL 

Cl/.i tcrminiA mius lauris {A B^ intr4^g^^* 

triangidum itu reBdjungumur C^O^ £0) 
h(t laterihm trimguli (ji C, B C) tmn^r^s 
funt j ntajoreft^ vero angulim (^AQB) cotn^ 
prehendntt$. ^ f 

I . Pa* Produc A 6 in F. ACjC F funt 
m aiajores , quam A F. Additl ergo cbu*- » P«^ ?•. • 
muni F B , erunt A C , C B mf^ores<}uam ^- ^ • 
A F, F B : Rurfum O F , B F funt b 11^0- b Mer eand^ 
tts^ quifti bS. Addita ergo commurji 
A O 5 elrunt A F,F B majores, quilm A p; 
b B. Ef go A C , G B flmt multo majores , 
quimAOjOB. 

a. Pars demonftrabittif in Coroll.2. 
p^rtis prinwe prop . 3 2 . Ea intcrim non u- 
t^mur. ' ' ^ 

PRO- 


%» 
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PROPOSITIO XXII. 

^Xdatifmhusre0is (BO^^ LS ^ LO) 
quanm Jbu ejudibet reliqud fiftt nu^cresy 
triangulum confiituere. 

AiTumatui' datarum una BL^atque unl 
ejus extremitatc Baccepta pro centro, in 
tervallo alteriUs datac B O de(cribatut 
arcus. 

Deindcacceptaprocentro ektremka* 
tealter^L, intervallotertiseLOdclcrj- 
batur arcus priorem fecans in O : ducan-^ 
tufquereftaeBp^LO. Dicofaftum. 
"' Danonftratio patet ex conftruftion^. 

PROPOSITIO XXIIL 

PkpdMtminreBipunlhm {B) angulm 
^fficereaqudlmdato {Ai) 


Ducatur litcunque CF fecans latera 
dati anguli A. In dat& refta cx B accipc 
B L parem A F.Centro B, intervallo A C 
defcribe circulum : item alium ccntro L9 
intervallo FC, qui priorem fecet in O. Ex 
O ad B & L duc redas. 

Erit angulus L B O par dato A. 

Nam 


GcQMETniiB LlB* L 2f 

. NaBfiperconftr. triangula fibi mutuo 
funt acquilatera. Ergoper 8. anguli B Sc 
A «qualcis, 

Scholium» 

TNgratiamtyrontifh viffanifitnc mdnuUaad 
^fraxirnang^hrumneccffariafrop0tere. 

Jb^Mli menjnra eji circnU fcrifieria , qua ex Ttt* 41. 
9^ vertice angulitana$umcentro defcribitttt ^ ut 
fatebit exfirof. ultima L 6» 

Aaque quot groJus continebit arcus BC inter 
anguti B%AC crura interceftus , totgradum» ^'« 
cetur effe angulus B^C,& cfuoniam reSum an^ 
gulum B ^A Fmetitur quadrans peripheri^e B F^ 
ff-adtugo, continensy MceturreSus anguluseffe 
graduum^. Similiter quia duos reHos menfstrat 
dimidia circumferentia in 1 80. gradusfeSia , {<f 
quatuor reSos circumferentia totafeSa inff^4dus 
360., dkentuT d^reSiefficere gradtu 180. J^ 
quatuorreSi ffaius 0^60. Hispranotatisfrdxes 
anguhrumfunt. «^ 

1 . t^d datum in reSta funSum B^ angulum Vtg. 42. 
Jiatuere farem dato «>f . F»x A dati anguli vertice 
tanquam centro inter latera arcum '£fcribe C F. 
Centro hpun^o Hato , defcrihe eodem intervallo 
arcum L 2^ : ex quo aufer LO faremC F.^fer B 

£3? OducreSam: eritL B Opardato^. 

2. DatianguliO P^gradusexaminare. Fit 
hocfacillimePer femicirculum comeum tranjpa'^ ^'£' 41* 
refOem^ in i qO. gradus divifum^Centrumfemicir" 
culiponefufra P verticem anguli , t;f femfci^uli 

radfum P L fufra anguU laturP g. Arcus L 

in*' 


dHtmJiidatus afgguluf, 

3. Angulum conftruere daios comin^ftUm gr^i- 
dus^l, /Juc reaam X Q^j in qudfigna pmMum 
P. Super P pone femicirculi centrum ejufque fe- 
vnidiametrum P Lfupra PQ-Ab L numef-a gra- 
dus^i, ufaue inO. perO exP duSiare^ia Mi$ 
anffdumUPLgraduuM^. 

Horum omnium dmonfiratiQpend^t^ Hltimi 
,,. propJih,6. 

PROPOSItlO XXIV. & XXV. * 

Iduotriangula {BAC^BAF) ds0l4^ 

ttra (BA^At)duahkf(BjiyAP;^ 

alterumalteri^ a^piotiahahteriptt^ ummvera 

triangulum angulum illis lateribus contentum 

{BAF) majoremhabeatdltero (BAC\) 

' hahekitqMufuehafimBFma)or€mhafi(BC) 
Etfibafm majorm hahuerit^ habehitan^ 
gulummaj&refn. * , 

Centro AdefcribeperCcifculiims li 

' tmnfibitperFjquiaAQ AJ^ponuntur^- 

^ualcs. Ergo AF cadit rupraC Junge CF. 

AngulusBCF eft fnajor aogulo ACFj 

hoc eft per 5 . angulo X FC,hoc cft tnuko 

aP«- 19. majoranguloBFC. Er^o/^BFoppbfita 

/. I. raajorianguloBCFmajorcft^quamBC 

oppofita i^nori B F C. 

2.Pars 


' 
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ju Pait* patet ex priml porte & ex 
prcyp^ ^ 

pRoposiTio xxy L 

^lduotrumgida {XZ) dH^sangulosduoBMf ^- ^, ., 

aquaUs hahucrint altertm atteri (BipJiP 
t^CipfiTy) C^tmnmlaiusuinilatetiaquale^ 
i^t quod hner aeptales anffdos exifiit (utBCj 
FI) wlquod uni ae/ualium angulorumoffo^ 
ifitur ( nt AC y LI) relufua onmia erunt 
aeputfta. 

Ponantur primo aequalia cfle latera BC 
Pl , inter a^quates angi^os pofitaztum ve-* 
ro reliqua edam pmoia «qualia eSc de* 
monftratum eft in fcholio prop.^. 

Ponantur deinde^latera AC^LI asqua* 
HbusangulisBScFoppoiita, efTesequa* 
lia. Quia anguliBCperhyp. aequantur 
angulis F^ ^ I , etiam reliqui A, L^ sequales 
crunt per coroU. 8. p. 3 r. quae ab hac noa 
dependet. Ergoperprimampartemom^ 
nia reliqua funt acqualia. 

PROPOSITIO XXVIL 

QlduasreStds {AB ^CF) paralleld$feene*Y'ii,^^, 

ritn6taG0: erunt x. acptales dternian" 
. - . jlfili 


'^i Rl^iEMSNTORUM 

gfdi (RLO^ (^Ly i$eff^ BJ^O^ COL) 

2 . extemus { GL B ) ^qualis imerm adeanit 
demfartem{^LOF\ {itemGLRifftLOC.) 

3 . Dup ai eandempartem imemiftmul {\AIJJ^ 
COL)d^ualesduobHsreSis: itemduoBLOj 
FOLduobusreilisdqualeSi 

ifi' 46. • I . Pars. Ex O & L duc pcrpcndiailsn 

a ?er ax. ^^ Q R, L Q: crunt a hae ad utramquc pa- 

' '* rallelam A B , C F pcrpcndicularcs, &pcr 

dcf. 3 6. intcr fc asqualcs^iEqualcs quoque 

hVer ax. b cx parallclis aufcrcnt partcs R L , QO. 

* *' Ergo triangula, X, Z , fibi mutuo sequila- 

cVer 8./.J. tcrafunt. Ergo c anguliRLO, QOL 

altcrni asqualmus latcribus R O, QL op- 

pofiti ) fuht asqualcs. Quod crat primum. 

Ex quo patct ctiam altcrnos rcliquos B L 

O, COLsequalcs efTc. Nam quia tatn 

BLO,ALO,quamCOL5 FOL^- 

d Per 1 3 . quantqr d duobus reftis > crunt. B L O , 

/i. ALOaequalcsipfisCOL, FOL. Ab- 

latis crgo acqualiDUS R L O , F O L^erunt 

rcliqui B L O , C O L ctiam aequales. 

2. Pars. GLB aequatur ad vcrticcm 

e Ver i^. e oppofito R L O. Scd R L O aequatur 

^; I. pcr X . partcm L O F. EreQ G L B cxtcr* 

nus aequatur intcrno L O F : qilod crat 

altcrum. 

. .7. Pars. ALOpcr i.partemasquatiif 

FOU 


t* O L. Atqui FOL cum C O L / facit * '^er t j; 
duos reflips. Ergo etiam ALO cum COL '' '" 
£acit duos re^bos . Quod erat tertium. 

pROPOsitib xxviii. 

^O) altem$sangulos{jiLO^ FOL) a- 
qUalesfecerit , erum {AB^CF) paralleU. 

Sinegas, fitergoalia XLZpcrpiin- 
fhim L ad C F parallela. 

Ergo a angulusXLO par c&Atcmo zpcrpntc. 
FOLj Quodfierinoripoteft, cumpeif 
hyp. ALQparfiteidcmFOL, 

FROPOSITIO XXIX. 

Qlduai reEtdi {AB^ CF) fecans reEld^ig, 4f. 
(G O) fecerit externum ( G LB ) a-^ig.^e. 
qnalem oppofito interno { LO F ) vel duos 
ad eafdem partes intemos ALO ^ CO L 
pares duobHS reiHs , erunt (ABj CF) pa^ 
ralleUi 

Per 1 5 . GLB aequatur ALO oppofito ^ 

ad vcrticem. Sed pcr hy p. G L B aequatuir 
LOF. Ergo etiam ALO sequatur fibi 

altcrno LOF. Ergo^ABjCFfuntpa-bp^^/^r/ir. 
rallelae< 

C Dein^ 
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Eteindc COL cumFOLfacitduoi 

reftos.Sed per hyp.id€in COL etiam cutn 

ALO facit duos rcftos. Ergo ALO, 

FOLalterniapqualesfunt. Ergorurfum 

cPcr>r-f^AB, CFcfuntparallete. . 

CoroUarifM. 

XiXfecund^parte patetosinere&angu- 
lum effe parallelogrammum. ! 

PROPOSITIO XXX. 

Ffg.^S. Qlduitrtild (AB^ CF)fimparMMsaJ 
eandemreElam (IW) ^^ interfifparellth, 

Patet per fe^Sc ex prxcedentibus.Nam 
a P^r 27 . fi omnes fccen t ur a re6ta G O^er it a angu- 
/. I . kis externus G LB par interno LDN, eft 

b Ver 17. vero L D N extemus h refpe6hi D O F , 
^- ' • ac proinde aequalis.Ergo etiam G L B par 

c Ver.prac. cft L O F. Ergo AB , C F funt c paralleLt. 

PROPOSITIO XXXL 

Fi£. 48. 13 Er d^umpuhihim{A)pardUlam duceread 

reitam datam ( CF.) 

a Ver i j. Ex A ducatur utcunque AL, fecans da- 

/. I. tainFC. Ad pun6tum A fiat a angulus 

^ ^ • LAS 
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L A SparanguloALF.E^it ASpafallc- 
la ad C E 5 ut patet ex 1 8.^ cvtm altcrni an^ 

guli S A L j F L A fiiit ceqimlcs. 

Praxss, DuiidAL , centro L defiriU arcum 
^Q? &' cefttro Ajeodem intervallo arctm Xa ex 
juo aufer Sparem 1(1. PerA^B duda reS^ 
eritparallelai 
Demof^ati^jfenJet ejfi^, t, ^, . * 

jlliter. Centfo quofiam P defcribe circulum aui r;^ . ■• 
%^^^^ ^ ^^^ t^n^^^y yficetda$ani ^'^^'' 
^Z^^QJ^ ^' ^rcui QAaccipe equalein (fN^ 
reaaANerifparallela^ ' 

Defnonpratio pendet ex 29. lib. 3. t^ ex 284 
hujus* 

ScMimni 

T\Emon/irataJam igitur ejl parallelarum thw- 
-^ ria iffd^miefrter S axiomate^ ^uodEucIi^ 
des^ ejufff^e imefpret^djjkmsm minits reae-^ciim 
mnfitaxkma^ fedtheorema'^ cujusvefitasnm 
9j^nperfe appareiaM^ipfitts l^,propofi$i6nis. 
Qj*iatameffdeincepsfapi^adkibehiWry idhoch^ 
cojamfacile expramijjis demonjlrabimus* 

ThmetM. 

C/ reSta MA incidem if^reat^B C, ^D , fa^ p;- . 
^ciatanguhsimernosadeafilefnfarterR^D 

%ABC\dHobusfdSiisnfimres^re&dBC^9t4^ 
concnrrent i^ersks eampaffem^ quamffe&ant an^ 
guhduobHsre3ismimres. 

Qmtiampefhyp.C BnA^DuABi^bmreai^ 
funt minores^JiaM CBA , X^BduobufreSn a^ 

C 2 ^«<?- 
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tPeri9. quales: Eruntque BC ^ i/iXzfaralleU. AJfu* 

/. I. motanquam axiomaper fe notum , inter re&oi 

•AD^ ^AXininfinitumfroduBMdH^ifojfe ali' 

quam ad^Mfarallelam ^puta Z X^ qu<e major 

Jit quam ^ B. Accipiatur ipfi ZX aqualis A R , 

i^junge Z R, Quomam AK^ ZXfuntParalleU , 

hPerij, erunth*alterniXZA^RAZaquales., ountautem 

/. 1 . ^atera XZ^ ZA aqu^lia lateribus RA^ AZ^er 

c P/r.4 /• I 'confir, Ergo etiam c anguUR Z A^ XA Z aquales 

dPm%» funt, ErgoRZjeftdparallelaadAX. Sedetiam 

/. r BC efiparalella ad AX. Ergo RZ ^ BC 

c Ter 30. funt e ParaUeU. Efi igitur B C isf farallela ad 

^•'* RZ^^ inclufatrianguloAR/^. Ergocumprodu- 

ci in infinitum poffit , necejfarid occurret atiquan" 

do reda ATj .. nam neque evaderepfftefiperjtbipa^ 

rallelam R Z, neque pertingere in A, atias duas re- 

Si<e haberent commune fegmentum. Liquet ergo 

propojitum. 

Uemonfiratio Claviiefi i parallelis indepen- 
dens , fedprolixiffima ^ multum operofa : Procli 
nititur hocprincipio , qu6d reSa unam parallelam 
fecans y etiamatteram feSlurafit^ fiproducattar. 
Veritm hoc per fe notum nonefiy ob rationemda- 
tiam addef 36. 


Corollarium. 


Ff£. 50. 


XJ/ncpatet reSas non parallelas concurrere , de 

*- ^qup dubitari poterat ob rationem allatam ad 

def.T^^. SintreSianonparallelaBC^AI^. Duc AX 

parallelam ad BC^ erunt XABfiBA duobus reSk 

a Ver xj. a aquales. Ergo ZAB , CBAfunt duohus reSis 

/. I. minores. Ergo per theorema jam demonfiratto» 

BC^ A Z concurrunt. 

PRO- 
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PROPOSITIO XXXIL 
Pars I. 

^^Mnis trianguli externus cjHivis angulus ^'i' ^^' 
^^(F£C) duobusimcrnis oppojitis {AcrC) 
aqualiseji. 

Per Bduc^BL parallekm ad AC.Qiiia » "P^r 5 1.* 
duas parallel^ BL, AC fecat FA , erit ex- ' ' • 
ternus angulus FBL interno A b asqualis. t> T^ r 17. 
Et quia eafdem parallelas B L , A C fecat ' ' • 
ctiatn re£ta BC , erit L B C fibi alterno C 
c aequalis. Ergo totusFBC aequaturutri- ^ ^^^ '^^* 
que fimul A & C, Quod erat demonftran- 
dum. 

CoYollaria, 

i.pXternusangulus (FBC) quolibet ^'i^ 5 ^* 

internorum oppofitprum^A 5 vel, C, 
rnajor eft. 

2 . Angulorum ( C & A OB ) eandeti Fig. 3^. 
bafim ( AB) habentium 5 major eft (AOB) 
quiintracadit. 

Producatur enim A O, in F. A OB per 
hanc major eft quam O F B •, 8c O F B per 
hanc.eandem majoreft quamC. ErgoA 
OBmultomajoreftquimC. . 

^ . Si ab uno pun6to ( A) in unam reftam F/f . «• 5 , 

C 3 CBC) 
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(BC ) ipcidant duae rcftx, altcra ( AO)ob-^ 

lique, perpendiculariter vero altera ( AF) 

' hasc cadet vcrsus par tes acuti anguli AOB, 

* C^dat enimj-fi fieri potcft^versus obtufiim 
AOC , puta in Q. Jgitur acutus AOB erit 
cxternus,refpeau re£ti AQB , ac proinde 
illomajorper coroll.i^quod eft abfiirdum. 

PROPOSITIO XXXII. 
k Par3 IL 

^\Mn%s trianguli tres fifnut 4nguli duobt^ 
niHsfimtitquahs. 

Atproinde conficiunt gradus i8o. 
Ftg.^2. ,. ProducunumlatusABinF. Extqrnus 

• angulus FBC duobus internis oppofitis A 
a V9r ifar- & C acgualis a efl:, Atqui b FBC cum CB A 
tem bujus, efficit duos rcftos. Ergo etiam duo A & C 
hPerii. ^jj^ eodem CB A emciunt duos reftos, 
r/>.5j. * Aliter. Pucatur H M parallela lateri 

AC. Anguli alterni tam O, A) quim N, C, 
c Per % 7. aequales c fiint . Sed O , Q , N , conficiunt 
a CoroiL I ^ ^^^ rcftos. Ergo etiam A , Cj^ Q duos 
f . 13 J. i. reftosconficiwnt .Qupd ergtdemonftran' 


tV- 
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CorolUria. * / 

^.TRes fimul anguli aijufvis trianguli 
aequales funttribus fimul cujufcun- 
que alterius. 

5. Siintriangulounusreftuseft, rcli- 
qui fimt acuti. 

^.Si in triangulo ifnus eft r-€f£tus,rcliqul 
duo fimul etiam unum reftum conficiunt. 

7. In triangulo angulus , quiaequatur 
duobus rcliquis , reftus eft. 
- 8. Cum icitur quot graduum fitunus 
angulus 5 fciturctiam quot gradus faciant 
duo reliqui fimul Et cxXtn fcitur quot gra- 
dus fiiciant duo anguli^ aUt eorum fumma^ 
fcitur etiam quot gradus cfficiat tertius. 

p.Cum in uno triangulo duo anguli aut 
finguli^aut fimul^sequales funt duoous an- 
guUs aut fingulis^aut fimul^in altd*o trian- 
gulo, etiamtertiustertioasqualiscrit. 

10 . Cum du(f trianguk unum anguUitn 
sequalem habent, etiam reliquorum fum- 
xax, aequantur. 

11. Ciiminlfofceleanguhisaequiscru- 
ribus contentus cft rcffcus , rcliqui ad ba- 
fimfunt femirefti. Etlfofcelis ad bafim 
anguli femper funt acut i. 

12. Trianguliaequilatcri angulusfacit 

C ^ duas 
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duas tertias imius rc&i. Facit enim tep» 
tiam partem duorum rcftorum. Ergo 
duastertiasuiiius. 

Plg, 54' 13. Hinc ^nguli redi (B A C) facillinia 

trifeftiojfi fuper AC6at triangulum sequi^r 
laterum Z. Nam cum F A C fint duac ter- 
tiac unius refti^erit B AF refti qna t ert ia. 

F/^f. }5. 14. Perj>endicul*is AF eft breviflima 
omnium,quae ex pqn£to( A) ad re£fcam alif 
quam duci pofliuK. Quoniam enim angu- 
lus F reftus eft , erit per coroll. 5 . A OF 

iPer I9./.1, acutus. Ergo/ A F minor qudm A O qua^- 
'libet. 

15. Ex uno punfto ad unam re^tatn 
tantumunaperpendiculariscadit. Patei; 
px coroil. praeced. 

Scholium. 

HJJjmpnlcberriini fiecundijjjmique theorenut' 
tn , cHJusper]}fathefiTn Mverjam ufusprofe 
immenfus , invenhr efi Pythagoras , tefte EuJenfii 
veteri Geometrd.FreauentiJJime ejufdem meminii 
Ariftoteles , qui illudetiam exemplumftatuitper- 
feaijfimademonftrdtionis. Sed quemadmoidumeX 
hacpropojitionejamdidicimus , quot reSis angulis 
ejus anguli aquivaleant , ita ejufdem beneficia cw 
juftibetjigftra reSlilineafive interniyftve extervi 
^ng^li , quot re£tos conficiant^ praclare inmtejcet 
trHfUsfequentibusi tbeorematibus, 


Geometri^ LlB. I. 4X 

TheoYema i. \ , 

r^Mnjs quadranguli quatuor fimul an- ^^i- 46. 
guli emciunt quatuor reftos. ^ 

Namji per opfofttQS angulos ducas reSiam B F ^ 
h(^c quadrangulum in dmtriangulafecabit , quo" 
rum angulijimul conficiunt a re^os quatuor. a Per 3 1. 

Theorema 2. 

/^Mnes fimul anguli cujufainque figu- 
^'^rae reftilineee conficiunt bis tot rectos 
demtis quatuor 5 quot funt latera figurac. 

Ex quovisfunilo A intra figuram, ducantur ad Fig* 57. 
(mnesfigurie angulos re&a , quafecabuntfiguram ' 
in tot triangula^ quot habet latera. Ouare cumjin- 
gula triangula a conficiant duos re&os , omniaji^ a ^tr 31. 
mulcoffficiefttbis totreSoSy quotfuntlatera, Sedf^i. 
anguli circa pun^um A , b conficiunt quatuor re- b Corolh 5; 
&0S. firgoji ab omnium triangulorum angulis ^- />. 1 3. A 1 . 
mas angulos cirea A ^ anguli reliqui^ quicomfo- 
nunt angulos figura ^ conficient bistotredos ^ de- 
mtts quatuor , quotfunt laterafigura. 

Hinc patet omnes ejujHemfpeciei re^ilineasfi' 
guras aq^ales habere angulorum fummas ', Quod 
admirationedignumeft, » 

Praxis, Duplica denorninatorem figura: afro^ 
duSo aufer 4. , rejiabunt anguli reSi , qugs confi^ * 
'fiunt anguli intemi figura. 

Theorema 3» ^ 

* 

r^Mnes fimulextcmi anguli cojufcun- ^sig. 58, 

que figuras reftilinese conficiunt qua- 
luorre^los, C 5 -N^arn 


\ 
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NamJinpiUpgttrie itOerfti af^U ctanjinf^di 
c Prr H • ^^^^^^^ conficiuHt iuos c re€los. t^o interniJimJ 
fj^ mnmes cmn onmHnn fimttl extemn con^iuntlm 

totreSoSj qnotfitniJaSerafigfira.SeJ^tainpre- 
ced^cftendimm ) intemifimul omnes etiam cm 
qtuUuorre^iis efficinnt bi tot reSos , qttotftmtk' 
terafifftra, Ergo extemi anguli , ^5* qttatuor reSti 
aquantttr. 

Mira fane hac figtiramm reSiUttearttm fr^ 
frietas ejl : ex qud itlud etiam confequitttr , omm 
cKJnfcunque ffeciei reSiUtteat figuras aqnahshsk' 
here exterttorttm angttlorttmfttttnnat. Itaqtte triait- 
guU alicnjus tres extemi anguU ^qttalesfttta mile 
extemn anguliffigttriemillelatera; Qtue frorfm 
ttdmirationeftmt aigna, 

PROPOSITIO XXXII. 

I'i*59* QTdHOt reitasaquales €r ttarallelas {ABy 
^CF) jungamduxalia (aC^BF) erm 
etiam ilU aqualesParalleU* 

ParallelasABjCFfecet AF. Enintin 

triangulis QJfl alterni anguli B AF, CFA 

^Ver 27. a sequales .Ponitur autem latiis AB aequale 

^' '• lateriCF5& AFutriquc triangulo eft com- 

b Ver 4 /. I. njune. Ergo h bafes B F , A C sequantur. 

Quod erat primum. Et anguli ad bafiro 

AFB 5 F AC funt a^quales: ac proinde A F 

incidens in reftas AG , BF facit alternos A 

c Vtr 28. F B5FAC aeqiules. Erjgo c AQ BF fvint^ 

/ ?• tiam parallel». QuoderataUerum. 

PRO 
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' PROPOSJTIO XXXIV. 

TiArallelogrammi (fpofita laura C^ angtdi ^'g* 59* • 
dquantur ^ ipjkmque k diamefro bificatur. 

Quoniam AB , CF funt a parallelac , in a Per defn; 
cafque inCidit AF, emnt alterni B AP, GF ^ f 
A Aaequales JtemquiaACjBFfuntr paral- b Per 17. 
lelae, in eafque ipcidit AF , erunt d al terni ^- ' • , 
\ CAF^BFAsequales.ErgototusBACtoti '^'''^'^- 
: BFC aequalis cft. Eodem modo oftendam a 'Per 27. 
B & C sequales effe . Quod crat primum . Ui. 
• Quia verb jam oftendi triangula QJR. 9 
quae upumlatus AFcommune habent, et«- 
iam angulos lateri A F adjacentcs haberc 
aec^uale^ , nimirum Bx\F ipfi CF A , & C A 
F ipfi B F A. Erunt ^ etiam latcra A B ipfi c Ver % $. 
Fu, &BF ipfiC A, a^qualia, itcniquc /. i- 
ipfatriangula. 

SchoUnm, 

PArtimex hoe theoremate^partim ex defimtione F/^. 64. 
lihro z,pramittendd^ facili elicitur dimenjio 
parailelogrammi reStanptli. Illius areaproducitur 
ex multtplicatione duorum laterum contiguorum 
AF-^AC.Jitex.gr.AFpedHm^^ AC^ 4. Duc 8. 
in 4. proveniunt 3 z . pedes quadrati pro ared re- 
flanguli. . 

Quadrata vero area hahetur ex uno latere (F /) F/]^, ^ I . 
fcrje ipfifim multiplica(o : utji latus {FI)fit S-p' 

dum i 
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^m ; duc f. infe ^^oveniunt. i^^.pedes quadra^ 
tifroareaquadraU. 

Demonfiratio ex hac prop.fatet duHisper kUe" 
rum divifionesparallelis. - 

PROPOSITIO XXXV. & XXXVI. 

r/j[.6i/ ^jirdlelofframmafHper haji eadem (,^^) 

vel aqtudi 9 C^ inter eafdempardlelM^CQj^ 
j4 X) conJHtuta^ funtaqualia. 

a Per def. Quia AL, BQa funt parallelae , eafque 
3 5« fe^at CQ^', erit b externus CL A par intcr" 

J^"'*7- noFQB. Deindcquiatam CFquamLQ^ 
c Ter X 4. sequantur c eidem AB, erunt CF, LQ^, as- 
/. I . quales. ' Adde utrifque FL ; erunt totae C 

d Per eand* L, FQaequalcs. Infuper & AL 9 B Q^ ae- 
qualestunt. Triangula igitur CL A, FQB 
cP^r4./.i. aequalia^ fuat. Ergo ablato communi F O 
L, plana FO AQQBOL remanent aequa- 
lia. Qiiibus utrifque adde planum AOB, 
fiunt parallelogramma tbta ACFB, ALQ, 
B aequalia. Quod erat demQnftrandum, 

Hacpropojitiofiet univerfalispt i Jib. 6. Qi^fer'- 
^ent hic tyrones , quamvis parallelogramma inter 
eafdem parallelas Jine fine produdas ininfimitam 
longitudinem extendantur ex eddem haJi^Bfem- 
per tamen manere aqualia ex vi demonjlrationi 
f . jan^datie. 

Schi" 
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YjX hoc tbeoremate habetur dimenjio paralleto» f >, ^^ 


'^ff^amms cujufcumqae, Illius igitur areafrodu^ 
citnr ex altitudiHe QXfeu CA du6ld in hajim AB. 
Nam area redanguli CB parallelogrammo BL 
afualisfit fe^ A P au^d in A B. Ergo ^c. fPerJcboh 

^ _ -. t^^ccd. 

PROPOSITIG XXXVII. 
& XXXVIIL 

nrRiMgula^^CBjjiFB) fuferhajieUem fi^. e^. 
^ {^AB) vel dquali inter eafdem parallelas 
(^CI^AZ) conjiiiHta ^funt 4tqualia. 

Lateribus AC, A F duc parallclas B L , 
*Bl. Parallelogramma, ACLB, AFIB funt 
^a^qualia.Sed horumtrianguladata^fuat aPrr pr£c. 
d imidia. Ergo triangula dat a c funt sequa- b Per $ 4. 
Jia. ^-^- 

Hac propi^io fiet univerfalis p.i.l. 6. Idem ^^^^ ^*' ^ 
bic tyrones notent intriangulis ^ quod eosnotare 
juffimus prop.prosced. de parallelogrammis. 

PROPOSITIO XXXIX. &; XL. 

'TXiafifula aqudia ( ACB , AF^ ^fuperei' -Stg. 64. 

dem%aji{AB)vel*ejt4»liiadt^dempairtes 
etnfiitutay Jkntintere^emparallelas(^ABf 
CF.) 


Si 


4^ l£i.t»*fiSf oittp*! 

Si negas, fit CL parallcla ad AB, & du-* 

a Verfrstc. catur BL.IgiturALBaequatur ^ AGB.Sed 

* ex hy j). etiam A F B ipfi ACB aequale eft* 

Ergo ALB 5 8c AFB aequalia f^nt , *pars &: 

toium.Quod fieri non poteft. Igitur &c. 

; 

PROPOSltlO XLL 

cumvarallelofff^afnmo ( AL ) €^ bafim ean" 

ikii»h^m(AB)velaiputiem^ipjhtsdimidium 
erit. 

b Ver 37.6* Duc CB. Triangula AFB, & ACB^ se- 
38. /. I. quamar. Scd^ ACS eft dimiduto par^le- 
/. i^ ^^ k>grammi AL. Ergo ct iani AFB cft (£mi-* 
d^»^ AL. C^iod ei^ail dcmonftrandam. 


.F/^.65^ 


Schotium. 

E^Hhac , ^ exfchoUoprop. 3^. difcimus , ^^^^»^ 
trianguli ( yf jF J3 ) cujufcunqHe produci ex di- 
midid amtudine FlduSla in b(yim {AB) t/el ex 
dimidia baji in aJtitudinem, Quare noto uno latere 
trfonguir, 5«f alfifudine Jivi^perpendiculari , qua 
inlatwnotum ex angulo oppojito ducitur , haietur 
triangftli dimenfio : utji tafis ABfitpedm» pco.', 
idfiiudo FI^ 85'. muttiplica hafis dimidimn ^o.per 
85'. , provenmnt ^afo. pedes quadrati pro area 
trianguli AFB, Porro aUitudoJive perpendicula" 
risilla^ quando area trianguli peragrari potejl y 
mechanici innotefcitjUti latera, Si area peragrari 


CeombtriA Lib. I. i^/ 

kqueat, invenkiur geometrUe altUudo fem. 
)f 1-^.1.%. tft infiholio ibidem docehimus. 
^ /k triaxgiiJo reSangulo iiltitudoefieademcMm 
ilterutro tatere circa. angulum reaum. Hujus 
trgo femijis duda iu latus alterum reSo adjaceus 
dahit trianguli aream. 

PROPOSITIO LXII. 

T^^^<? triangulo {ACB) dquale partUcU- F(f. ^. 
^^ grammtm facm haktns angtilum farem 
dato(0.) 

Eafim AB bifeca in F.pcr C ducCX 
Iparallekm AB a. Fac h anguhitn B AL pa- a p#r 3 li 
remdatoO.DucFIparallelath AL.cEiit <.«•! 
ALIFjquodcjuacritur. ♦ /^T*^' 

Ducatur enim FC . Parallelogrammum c PfV 3 1 . 
AI5 anguhim habet L AF parem dato , O-, 1. 1. 
& eft acquale triangulo dato A C B , cum a ?er pr^c. 
tam d trianguhim ACB , quame c paralle- cP^ r 37. 
logrammum AI5 dupla fint ejufdem trian- ^* '• 
guUACF. 

Corollarium. 

T^Ato triangulo A C B habetur aequalc F/^. 65. 

rcSangulum, fiperCducaturparal- 
kUlateriAB^&bifeftaABinF, cxB 
crigaturpcrpcndicularis BQ^ Eritenifa ^ 
rectangulum fiib FB, 8c Q® par triangulo 
ACB. 

PRO- 
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PROPOSiTIO XLIII. 

f '^.^7* TN parallehgirammo ( B L) complememi 

(^BO^ OL ) eorum^ qud circa diametrum exi-^ 

Jium {RF erCS ), fw7t Aqvudia-. 

V Si per diametri AQ^, pun6him quodvis 

O ducatur C F parallela lateri AB , & RS 
parallela lateri BQ^j fecatur totum BL in 
quatuor parallelogramma , quomm dud 
circa diametriHnfunt^KFjCSjduo tcliqua 
BO5OL5 funthorumcomplenienta. 
Ea efle aequalia fic oftcnditur. Trian- 

ft Ter 34. gula ABQ^, ALQ^ aequantur , fimiliter 

b P^r eand. ARO,OC6 * aequantur AFOpSQ^Et- 
go fi ab aeqitilibus ABQ^, ALQ^y auferas 
aequalia , hinc AltO )OC(^, inde AFO, 
O S Q^5 asqualia remanent B O , 6f O L^ 
tjuod eratdemonltrandum. 

PROPOSITId XLVL 

F/x. 68> A D datam reEtam ( OS )faratleldgran^mitm 

conftituere dato triangulo {F) ^quaUinan' 

gulodato{X) * 

f Pf r 42. Fac/parallelogrammum RCdato V ae- 
quale, habens angulum ROC parem datd 
X5& pone latus ROin direftum dataeOS. 
^ P^r 5 1. Per S duc SQ^ parallelam OC^cui occur- 
^ '• rat B C produtta in Q^ Per Q& O duAa 

re&a 


/.i. 


' rfe^a occuf rat BR protraftae in A. Per A 
duc A L parallelam ad O S , cui occurrant ^ 
CO i & QS produftse in F & L/ paralle- 
logratnmurn OL eft quod petitur; 

Nam O L ^ aeqUaturR C i^ hoc eft per l P^r prdc. 
conftru£tibnem , dato triangulo V : & eft 
ad datim OS ^ habetque anguluni i^FOS k ^cr 1 5- 
paremangulo ROC^hoCeftperconftr.'-''- 
parem dato X; 

PROPOSITIO XLV. 

I 

\ 

\ 'T\uitoreEtilmo{CBA^ aqualeforMelo^^tg.i^* 
grammiiin xorifiruere ad datam re^am 
\IQS)C^mdMoangulo{^H.) 

Reftilineam refblve in triangula A5 B, 
CjducendoreftasFLjFI. " 

Ad datam IQ^in ahgulo dato , H , fac ^ a Per 44. 
parallelogrammum ly sequale triangulo ^- » * 
A. Tum producatur IR infinite verfus P: 
' &0reaamRV inanguloVRPfac^pa-bP^r^if«//. 

ralielogrammum R Z aequale trigono B. 
Rurfiimad reftam SZ in angulo Z S P fac ^ 
parallelogrammum SG asquale trigono 
C,IGeftparallelogfammumquaefitum. 

Nam ^angulusZVRpar eft fibi alternb ^ ^^r 17. 
IRV. Scd^OyR&IRVfunt^quales;;-^- . 
diiobus redis. Ergo etiam QV R & ZVR "^ 

D ■ duo- 


50 EhLe^mbmtorvm 

fPfri4, (kiobasi3cdis«}iHmtur- Ergo/QV&Z 
/. I. Vfuntmdiire&ani. Par' inodboftciKkfii 

C^8cGZd& indire6hifl2. Eo^gotDtaQ. 

V ZG eftiwia re^bi^ <|tudem pm]Maad 

I X, cui» per cooto. QV fit aa IP paialle- 
oVer jo. U. Eftvcrbetiam^XG paraUek ad I Q 
i.iv cumXGfit pai-alldaadSZ, &SZ%fi 

RV,&RVipfiIQ, 
h Ver defin . Ergo. fc I G cft parallelograTOimiBKefic 
3 5. autem quale petitur patet cx conftru6tio- 

ne. 

Scholium. 

A Djufm prohlemd utik futurum adfraxim 

*^propqfitionis 1 4. /. 2. 
F/>. 70. V^^^ quadrangid» BFreS^oftgtflum ofMok de- 

fcribere» 
^ Refalve tHtnanpih fer reSam jVC. £x iJffo- 

fitisanpilisdimitteferpendicularesBOtFh ^*" 
fcca AC in S. Ex S^riseperfendicularem SLpa- 

rem duahus BO^ FL Keaanpflumfub LS^ SA 

ajuatur dato BF. Demonftratiofatet ex^i, 

PROPOSITIO XLVL |» 

pkBati reilrJl ( jiB) fuddrstum deferAf 
re. 
r/^.71. Erige duas perpendicvilares sequalcs 

datac AB, nempe A C , BE ,& jue^cCE. 
Dicofaftum. 

zVerconftr. Cum cnim^guli A& B duo fintifflf- 

dij 


4 

Idog^raiima,^ ac^whtera^ anffuliquoape /. i . 
otnnes funt re£bi ( djim emra A , & Eunc 
rresSj^ etkm lo^t eruBt. oppoiki ^E.^ tc e p^r 34» 
C.)E]^%pn!a A£ ^ e{t<iuadd[;a£uii). ^ >• 

PftOPO&ITJO XLVn. 

» 

'XNomni triangulo {jiBC^ reSlangulo , qua* itg, jz. 

dratumlateris (^jfC) quodreSloanguloop* . 
f0Muif^ a^Uefiduohtf.fimulreli^uorumlaf 
ttrum^^iB y,CM).qMd^ati^ . • 

DticanturIC,.BF5 8c»E paraHtela AF. 
aangjuEs I A B >F A Creftis , ac proindc 
a!qwlifaw)^ud^tii4; conaouuiisB AQerunt 
tori i h C, F A &2eqttal6Si.. -Suiai; vero ia 
triangulis lAQFABetiam hitcraj-qijwe ge- 
quates iUos angulos contincnf , iti<rer fe 
-jasqualia^nempe, lA^CA^ipfis BA, FA, * P^rVf/if. 
akcruoiaiterirErgp i.riangulalAC, FAB ^*^^''^^^'* 
txquantur: Quer, quiacumparaUelo-bP^r^/. i/ 
gramniirs ABLI&Z AFE^oe^fii&itt ia iif- . 
dcKjibafibus lA, FA , & in iifiitm paralle- 
Ti&lA,LBC^& AF^EZB/unt cr eorumidi- c 7>fr 41^ 
midia. Er^ paraUelogf amtna A B L I , /. i • 
ZAFE9 tt^po^® atquaUuindlLpla> erunt ver 
• D 2 quof 


^ ^i • Elementorum 

qualia inter fe- Eodemdifcurfuduftisre- 
ftis AX, BR oftendam parallelogramma ^ 
ECjBXaequaliaeflc. Totum igitur AR 
utrifquelB, & B X aequale erit. Quod 
erat demonftrandum. 

Aflumtum fuit L B C eflfe parallelam 
lA, adeoque LB^BC eflfe unam reftam .Id 
vero patet e^t 14. , ciim anguli LBA , 8c 
CBA ambo refti fint perhypothefim. 

Scholium. 

HOc theorema ( quod prop, 31 . lib. 6. Euclide's 
ad omnes figuras Jimiles extendit) PythagO" 
ricum appeliaturbajjimah inventore Pythasord \ 
qui^ut tejtantur Proclus^ Vitruvius^ aliique^ Mujis 
vi^imas immolavit , qubdfe in tampraclaro in- 
vento ab iis adjutumputaret, Ignorabat Videlicet 
. fcientiarum Dominum , verum iff unicum omnis 
fapientia auSlorem Deum ; aut certi Ji cogmvit , 
nonJicutDeumglorificavit. Frequef^s porrd hujus 
theorematis ^ eximius per Matherhaticam totam 
nfuseji\ ac viam inprimis ad incommenfurabiles^ 
magnitudines , arcanum ingensGeometrica Pbi- 
tofophia^ cognofcendas apertt, 

Qua^ati latus effe diametro incom^fenfurabiley 
- celebratifjimum eji apudveteres Philofophos , Ari- 
F/>. 17. Jiotelemprafertim £5' Platonem , adeo ut qui hoc. 
nefciret , eum Platonon hominem effe^ fedpecudem 
diceret, Notitiaporrdhujus myjierii duxifje vide- 
tur originem exhacprop,^"]* Nam cum in quadra- 
to angulus A re&ftsjit y erit quadraium diatnetri 

CB 
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* 

CB<equaIe quadratis laterum AB^ AC acproinde 
duplum umus. Quare cum quadratum diametri 
CBfit 2. ^quddratum lateris AB^fit unitas^ erit 
Mameter CBradix quadrata^ 2. ^latusAB ra- . 
dix quadrataatnitatis , fiye ijpfa unstas , quarum 
froportio (utfuoloco dempnjhrabitur ) numeris ^x^ 
plicari nequit , ac proivde incommenfurabiles . 
funt, 

Atque hoc vel unico argumento , tametfi c^ete-* 
ra omnia deficerent , evidentiffime conficitur^ ma^- 
g^itudines ex . definito punSlorum numero compo^ 
n/no»poffe ; ali^s enim nulla ejfent incommenfu- 
rabiles ^ omniumquippe nienfura communis efjet 
, fun^um, 

l Hisfubjungo tria problemata ex -eddempropofi- 
^;itione d^duBa , quorum ufusfrequentior. 


Problema 


I. 


AUsquotgutque quadratis^ unum omnibus ar 'Eif;. 73. 
quale coff^uer^, ^ 
; Denturquadratatria^ quorum laterajint AB^ 
BCy C E. Fac angulum redum FBZinfinita 
habentem latera , in eaque transfer BA^ ^ BC, 
id junge AC^ erit- ex AC quadratum aquale 
a quadratis AB.BC, Tum AC transfer ex B ip a "Per 47. 
X^ ^ CE' tertium latus datum transfer ex Bin/. 1. 
£, ^junge EX^ eritquadratum exEX aquale 
b quadratis ex EB (feu EC )^ex BX , hoc eJldPer eaftd, 
aquale tribus datis quadratis ex 4B >^exBC ^ex 
C £. 


. D 3 Pro' 


^4 £t.£M%;qNrrro3ivM 

jtSj exoeaitjftadratmtmmemhC, 
, Cet^ S^f/tertfullfi B ji defirihe^csirmbim, E^ 

C erige ferpendicularem C E , occurreutem pen" 
fherifeiuEs, {^draitumexC £<eftexcefiisfu^ 
fitms, 

Jhtoatmemm B E^ ^madratium B E ^ im-^ 
c Ver/^ j, ABy ^miisim^, tptadrato BC ^^ fuadratoCt^. 

PrtMtim. j, 

MOtis duobus quibufcunque lateribus trigoni 
re^amuli^ rflitMmdm^nire, 
^'^Z' Iff JLatera^ reaum angulum ambientia fint A C , 

i£B, iec^-piiJmMLi&td^ Of&rUat imvemr^qml 
pedumfitCB reao ofpofitum, Diit6, i^ 8. inje 
~iffa : ari&am-laiermm^ustidraisa 36. i^ 64. quo'. 
rmmfummaefi icxx Radix ptadrsta ipo. wtewfc 
lO,datfedesia>t€rfsBCpt£jitd, Demot^.fai^ 
<rjr 47. Nam fitmma quadratorum BAksiAC 
aquatitr fsMdbnatoBC Ergo horum fumma ra- 
dixe^emefi^mnradkefeuiatereBC, 

N^fintJemde laUra A B^BC^kacio, fe- 
dem , illud 6., Oporteat itsvemire AC Laieris 
AB ptadratum 3<$. aufer ex lOO. ptadraloUr 
teris JB C ; Refiduum 64. erit auadratum lateris 
• A C, Radix ergq 64. ( mmfe 8. ) dat pedes lar 
terh AC 

PRO- 
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PROPOSiTIO XLVm. 

C/ efHoekatnm ah mo^triangfUi lafm (^B ) F/^. 76. 

defiriftum , fit dqmle duobus reliqmrum ' 

taterum {jiC^^BV') ijuadrmif , mguCua 
{ACB) qmm feliqm hnxra Contimmy re^ 
Bus erit. 

; Sinegas, erit angulus ACB redto ma- 
jorautminor. Ergo ( ut demonftrainttnr 
prop. 12. & 15. l. 1. quseabhacnondc- 
pendcnt ) quadratum A B non erit sequalc 
quadratisACjBC, contrahypothcfim. 

'Velfic. EHicFCperpendicularemad 
AC, &'aequalcm CB 5 & junge AF. Qua- 
dvatum A F acquak eft a qiuadratis F C, a P^r 47. 
CA> hdceft^quadratisBC, CA5 hoc^-^- 
eftperhyp. quadratoAB. Efgo re<5fae J/^^ '''''^' 
AF, A B aequafes fiiilt. Quoniamigitur 
trigona X, Z, funt fibi mutuo SDquilatcra, 
anguii ad C r funt aequales. Ergo d re-c P^r S7. i,^ 
di. Quod erat demonftrandum. . dVerdtf 

14* 
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ELEMENTORUM 

GEOMETRIiE 

LIBER SECUNDUS. ^ 

Jc Hber mole parvus ; at praftantia 
ac utilitate theorematum plane mar 
g^us, Tyroves , fcio , juod dico nonr. 
dum capiept , fed efje i^eriffimum 
ulterius proveifi ufu ipfo certijji- 
me inielligent. " 

DEFINITIO. 

^/£.60.1- 1. pArallelogrammum reftangulum (AE) 

( quod re6fcangulum fimpliciter fineul- 

lo addito appellari folet) contineri dicitur 

fub duabus lineis reftis ( A C, AF ) refjtum 

aneulqm cqmprehendentibus. 

Nam earum altera A C altitudinem reilangu- 
H , altera ^ Flatitudinem determinat, Deinaeji 
inteiligatur latus A C ferri perPendiculariterper 
totamAF^ autAFpertotamACy producetureo 
motu areare£tanguti, Quaremeriio redangulwn 
fieri diciturex du6tu ^feu multipUcatione Storum 
laterwn contiguorun^. 
Ftgpifib.%. Quando iptwr dicitut ex gr, re^angulum fub 

{yel 



^altda. Jr 


*» - 


« a 


I . 


^ 
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^ {v4ex) jIC ^CB^velhrevitatis caufa^ reSian- 

\ ffilmAC B , deji^atur re&angulum auodconti- 

netHrfuhAC.^^CBadreBumangultmconfli' 

. tuiis. Similiter^ cumdicitur reBan^ulum fuh ABy /7;V. eadi 

\ CB^vefre^angulumABC^ defignatur re^an- 

gultmcontentumfuh re^iis AB^ & BC re^lum 

angulumitQmprehe^fftihus, - 

ReSlangutwn porrd aliftdeft ohhngum, aliud 

amJraiumf Ohhngum eft quod latera contipua 

iakt in<equalia , fivf quod coiifineturfuh duahus 

rfSis inaqualihus. Quadratum reBangulumeft^ 

; quodfuk duahus aqualihus continetur, 

* * 

1 N 6 T A, 

I 

Sigmm^uditatisinhoclibroefl. «t/dE/ 

PROPOSITIO PRIMA, 

' Qlfuerint dua (^B^ AC) quaruntalte^^^tg^^^tihrx. 

ra feBaptinqHotcunque^artes (AE^EF^ 
FC ) erit reilangulum fub ilkf^duahus (^By 
■AC) conwrehenym ^ acjuale reBangulis'^ qua 
ffA infeita (^B) Cr ftngulis feSla foactibus 
{AE^EF^FC) continentur. 

' Statue A BDerpendicularem ad A C , 
per B duc inAratm BR pcrpendicularem 
ad AB. Ex E, F, C erige perpendiculares 
EljFLjCCl EritBCreaangulumfub 
AB, & ACj &;eft: asquale reftangulis BE , 

D s IF, 


^S Elementorum 

IF,LC,hoceft(quiatamIE)quam! 
aPcr^^.d^funt^aequalesAB) rcaangulisfubAJ 
34 /. 1. AE^fub AB, EF,fub ABjFC 

ScholiHm. 

T^Ecempnma huJMsUirritheorema^ttiam^ 
^rafnnt in nnmsris , fi Ht line<e J$vidanturi»\ 
fartes, Re&angula nmnerica precrean^ttr^x m 
tiplicatione ^orum numerorum , ^MoJrata ve\ 
numerica ex muitiplicationenumeriperfe iffm 

PROPOSITIO 11. 

Fl£,i. QlreSl-a {AB)fe^afit utcunq'ue{inC)k^ 
r0ah£Hla ^ fitb tota ( ^ B ) c^ parfhs 
' {AC^CB) (omj^rehpifaj quadrato totius i- 
aualiajum, 

Acx:ipiaturF aequalis A B* 
* b Per.uf.u Rea.FAB. ^, b rea. FAC/ 

•^ rca.FCBi 

hpc cft,quiaF& ABfunt sequales intcr fc 
Quad.cxAB. ^. red.BAC ^ 

red.ABC/ 

PROPOSITIO IIL 

//^j 3» S^^ ^^'^^ ^ ^^ ^ utcunauef^a( inC)4ritrt 

^angulumffAtota {AB) Crpartium^ 

rutra {BC) comprehfinfum a^juak reli^ 


t 

ko fiA pdrtibusi^ C^ QB) mkcum qHodra- 
hfrddiEtaVanis ( B C ) 

AUume F aequalem C B, 
Reft. ABF. M.d rea. A C F\ 4 Pcr i./.i, 

rca.CBFf 
JK)ceft, quia aBquales funt C B 5c F. 
Jlca. ABaiE.rea.ACB.I 

quad. CB.y 

PROPOSITIO IV. 

^ltTtBm^FL) utCHhque feSd {inO) erit Fi^.4. ' 
^ {fnadratum Mius Aquale quadrMis fartium 
(^FOj OL) cr his reSlanguld fub pmibus 
FO^OL)cimmuf. 

Qugid.FL. JE. * reft. FL.OcumeP*ri./.2. 

rea.LFO 
Atquirea.FLO.j^./ rea.FOL) iVm.i.v 

<juad. OLy 

&fca:. LFO. JE. red.LOF? 

quad.FO j 

prgoquad.FL. jE.^rea. FOL7 „j>,reand. 

quad. OLy 
rcft. FOL? 
quad. FOy 
Wcftquad.FL. x.. rea.FOLbis'V 

quad.OL f 
quad.FO. ) 
PRO- 
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Et-EMENTORUM 


PROPOSITIO y. 

F'f* 5. Qlrefta ( QX) feftafuerit TUjHaliter ( in _ 
^CT* i/tdqualiter ( /» aJ ) erit reilanguli 
fuk inaqualihtisfartibus (^'QS^S.X) contt 
tum , unk cum quadratofartis intermedia (T 
aqualequadratodimidia (QJS..) 

hVer%.U. Rea.QSX^iE.rca.QR,SX) 

reft.RSX / 
Atqui ob aequalitatem re^arum QR,R] 
Rca. QR, S X ^. reft. RXS , 

idcft 
cP«3/.2. M.c. re<a.RSX> 

quad. S X 3 
Ergo rea. QSX. iE. reft.R S X| 

quad. SX^ 
rca.RSX; 
Addatur utriufque quad.RS .habebitur 
rcd. QS X rea.R S X ^ id cft 
eP«*47.i. quad. RS -«:.quad. SX^^quad.RX 

rea.RSXrfcuQR 
' quad.RS^ 

PROPOSITIO VI, 

« « 

¥ig. tf. C / reSta {^B) fit hif^iam ftHa {in C^) 
' . ^^i<l^ re^aquadam adjiciatur (BF ) erit 
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pangulumfuh totJl compojita^ {A F) <Z* 
djeiu (BF) comemum^unacum^uadrato 
UmidU (CB)^ aqualequadrato (CF) com^ 
pfita ex dimidia €r adjeilL 

> Addc in direftuitt L A,asqualem adjeftse 
il R Cum sequalibus A C , B C , acqualia 
iddanturALjBF, eninttotseLCjFC^ 
tquales.Unde L F fedaerit aequalitcr in 
C5& inadqualiter inB. 
- £rgo jrea.LBF. iE.^quad.CF^dP'''^**- 

\cumquad. CB. 
Sed ob aequalitatem rcftarum L B & A F 
rea LBF. ^. rea. AFB. 
ffirgorea.AFB.^-jE. quad. CF 

Iquad. CB. 

PROPOSITI6 VIL 

C/ reita {AB) fuerit utcunque fe^a {in '''^* 
^C) erunt quadrata totius {AB) <^fi£- 
meniialterutrius {AC) afialiahisr^Ban'' ^ 

gilo comento fiib tota { A,B ) cr fegmento 
Mo {AC) unk cum .quadrato fegmenti al-- 

tmtis {QB*) . 

.Qua.AB, .tJE. rea.BCAbis^ aP^r^.U 

quad.AG > 
quadTBC. ) 

■ Adde 


{ 


{ 


utriiqiic qmd. AC emal 
Quad. AB- M. rea:.B CAl 
qaad AC quad A C bij 

A tquircft. B C A bis cum quadratoAI 
b Vgryi^z. fei»,atq«anir*icftangiitoB A C bi$.Qd 
refiprbBCAbi^&quadL ACbisfal 
ffituafmBBACbfej cfii. 

QaaAAB.^. fea.BAChfe> 
quad. A C quad* B C ) 

PROPO&ITIO VriL) 

^i- 8- ^TrgBa ( Xf ) fitgritfeBa. k^arim [inl 

ricfm qmdam refta adjkiatur ( tO) ^' 

. reBanffdum (L/0) cjuodfidr (Z»/)iiw 

^w, Cr{10) compofidexdimidii ny ^ 

jeEld cQ^ntinetury ftraier fumtwn^ , um cm 

quadrato adjeita (FO) aquale quadratits^ 

tias ci^mpefiu ( LO. ) 

< Qiaad.IO. a m. rea. OIFbis] 

\ quad.IF quad.FO ^ 

hpc eftl^qiiia ex hyp. FI5LI5 fotit aequalci 

ac proinde quad. Fl eft quadX I, & i'^** 

OIFeftrea.OIL5feuLIO. 

quad. IO.i«.rea.LllObis 1 
quad.LI quad.PO f 
Quare fi u trifquc «qualibus addas rc^- 
LlObis. Erit ^^^^' 


a Perpr£c, 


i. 


. Gkomctria Lib. II. S'^ 

~( <}i»d.IO 
■^ quftd.LI. 
l. re&. LlObis. 

ideft. 
*quad.LO;^.rcft.LIObis "^ bP;r4.',r. 

qoad. FO \ 
^ rca.LIObis/ 

- Ideft 

iE. re£t. L I Oquater > 
Scquad.FO i 

FROPOSITIO IX. 

C/ twSa {AOfit divifa hifariam (inB)Cr 

non bifariam (in F) eru^t quadmafar' ^^' 
ypuminaqualium (AF^ FC)dtflsquadr^ 
^mm dimidia A B) Cr fartis imermediic 
(BF.) 

cpad,AE,iE.4red:.ABFbi8 ^ aP^r4-'-a- 

quad.AB ^ 

<)ua4BF ) 

Addito igitur utr ifque quad . F C , 
L, f quad. A F. ^.reft. A B bis 

tqttad.FC ^ quad.AB > 

qoad.BB* ^ 

quad.FC } 

Scd rear.CBFeftrea:. ABF,quiaAB. 

BCfuntassqu^fcs ex hvp» 

Ergo 


^4 


EbEMENTORUM 


bPfr7-/.i"' 


Ti^* loJ 


Ergo Cquad. AF.iE. rca.CBF bi 
tquad.FC quad.AB' 

quad.BF 
quadw F C 
Atqui h GBF bis cum quad. F(m aequj 
tur quadrata BC , BF , feu AB, B F: quJ 
fihaccillisfubftituas, criint 

fquad.AF. je. quadAB 
4quad.FC quad.BAj 

quad.BFi 
quad.BF- 
Ideft 
quad. AB ;. 
. quad.BFV 

PROPOSITIO X. 

-Cfrefta (FI) Jithifeita (inL) ei^tte qu^ 

dam reBa adjiciatur (10) erunt quadr^r 

ta totius compofita (FO) CradjeSla {10] 

dupla quadratorum qu£ defcrihuntur fuper iir 

fnidia (L) p^fuper ( LO ) compofiti ex! 

dimidiaCradjeSlL - 

Adjiciatur in diredumQFja^qualis 10. 

Quia crgo ctiam F L 5 ILaequanturd 

hyp. enmt totas QL^ OL aequalesjac pro-' 

inde Qp bife£ta cft in L, & altcr inl 

Ergo 

^quad. QJ. m a quad. Q^L K^ 

' "^ quad.LI > 

- Scd 


^Vexfr^. tquad.IO 


GEOMETRliE LlB. 11. €^ 

s ^edquid. (^eftquad.FO, &quad. 
DLeftquad.LO, ScquadL left quad. 

f Ergo r quad. FO. m quad.F L7 , 
\quadJO. quad.LOJ'*?'^ 

PROPOSITIO XL 

\r\4tam re£lam {ABC) itafecare (inC) ^'J?-"* 

iareElangulum {ABC) fuhmJi er unJt 
fme contentum aijtMleJit qHodrato partis re-- 
lijua {AC.) 

tx A erige perpcndicularem A F pa- 
rcm AB. AF t>i{eca in X.Duc reftam XB, 
ciii ex FAproduffca aequakm abfcindcXI. 
Tutn abfcinde A C aequalem A I. Dico 
faftum. 

; PerficiaturquadratumBAFSj&du6ta 
ff>cr C perpcndiculari , perficiatur quoque 
TtaaiwulumFILO.Quoniam FAbife6la 
cft inX 5 eique adjc£ta eft AI 5 erit 

Ireft.FIA. m, <s/quad.XI. ^ ATaCM 
»* \ quad. XA 

ideft 

jE. ^quad.XB, eTercon» 

Idcft A- 

^. /quad.BA> fper^j, 

quad.XA) ^. r. 

E Au* 


6^ Et.EMRNTOlt^M' 

. , . Aufefatur.tttrimqu^quadlXA. Ei-it 
rea. FIA feuFL,. it,<juad/BA id eft A8 
Quare ablato rurfum communi A 

'EHtAL.^;GS 
Atxjui A L eft ouafdmum A C , cuni: 
AI, AC ex conftr. lint sequales : & CS eft 
re^t.ABC, cumfeSfitparAft. Ergore. 
ftang.ABCaequaturquadratoAC. Da- 
tam igitur redam fecuimus, Ut petebatur, 

Sch^litml ' 

"nRopoJitiones lO. prima hujus libri n/eraf«ffSy 
^ etidfji in nmnerps, Hac 1 1 , mmeris t^lkari 
non £oteJi, Neque eniln uJlus numerUs itafecari 
^ poteji , utfroduHum ex toto in fartem unam (£' 
' qudle.fit (fuadrato parfis reliqua. Porro mira vi( 

ejl ikfusje^idnis , ds qnavideprop, 30. /. 6, 

PRDPOSITIp XIL 

Ji£' II. JiV t}^igom obtufmgnlo C^qS) (fmgdratm 
lateris ( AB ) obtufo angulo oppojiti quadrth 
talaterHmfrltijHorum {AC^ BC) fxceditre' 
Bangulo ( BCF ) bis , (juodtoTHprdoenditur fuk 
{BC) latere Mteruhro obtufum angulHm {ACS\ 
fontinentiim y inquod^ cum protraSlum fitC': 
rit^ caditperpendicularis { AF) erfub{FC) 

interceptaexteriitsimerferpendicularen^ &df 
tufum^gulurn. ' , 

•Qg^4r 

/ 


GEbMfi^f kiA Lib. 11. ^ 

' <!^d. A B. A. i#tjtiad. AF t *^.4?^, 
} quad.BF r /. i. 

l Se<3 quaS* B F cft i asquale quadratis «^ ^^r4)/* i; 
FC,CB,&Tea BGrbis.fergofih«c 
fubfticufispfoquad. BFj erit , 

Quad. AB, iE. quad. AP 

qtftdiFC 
. quad. CB ' 
rea.BCFbis 
l Atij&igimdratlaAP^jFCsBquj^nturqua- 
Am^e AC.Quaf efeoc pro illis febftituto, e per xi 
crit - , u^r 

Quad. AB. ■&.- ijua^.AC ) 

quad.CB > 
rea.BCFbisX 

PROPOSITIO xin. * 

^NtfiMguloi^cmqm {ACS) €juadratum F/^. 13. 14. 

lateris {AB) acuto angPtb? ( C) (fpojiti k 
qiMirmslaterumrdi^uorumXAC^ BC) ex^ ^ 
cediturreEtangulo {BCF) bis^ ^uod comine-' 
furfiih (BC) latere atterutroacutumangulum 
\{C) comprehendemium^ in^uodcaditperpen^ 
\^ikidaris(AF)S6ppo)to (A)CrJu^ , 

imercepta imer perpendiculorem {AF)<t acu- 
tummgulum{C.) 

, E 2 Qtiad. 


/.1/ 


Etquad.AC.^^, 


459 Elet^entorum 

a##r 4./.t. Quad. BC. iE.4rcaBFCbi 

quad.BF 
quaH.FC 
quad,FC 
quad.AF. 
Quare dvio Cquad.BC.iE, reft. BFC bis 
fimul ( quad . A C . quad .BF 

quad.FCbi 
quad.AF. 
Atqui rcdang. B F C bis cum q 
cPerit /.2, F C bis aequatur c reftangulo B C F 
Ergo hoc pro illis fubttituto 

jQuad.BC; iE, r^Qr.BCFbis 

\quad,AC quad.BF 

quad.AF. 
•Atqui quadrata A F , B F , funt d qi 
A B. Ergo hoc pro illis fubftituto 
CQuad.BC. rcd.BCFbis 

(Quad.AC^-ffi. quad. AB 
Hoc cft^BC, ACquadrata,exeedunt q 
ABre6binguloBCFbis. 

CorollariHm, 

VT Era eft propofitio^licet perpendicula?i 
ris cadat pxtra triangufviip. Demqf 
ftratio ferc eadem eft, 

Scholium* 

EXhac isf 47. l$h. I . iabetuj^ dimenfio cMJff 
cunjue trianguH ^ ffijustnalaterafiniii^^} 


d Per 47, 


Jt£' 1 5. 


aredm baheat imftrviam.^ Ibrum quiffe 
ematum Uneficio imMtrfcitperj^endicularH ^ 
tfi eamimfedimeutajoci mujmant Jejiffui'' 
l Perpendiciildris autem multiflicata fer fe-^ 
fiS^ tateris , cui iucidit , froducitaream triaU' 
M^ MtpaUt exfcbolitifropof, 4 1 . /• l • 
;.' -^ trigonum quodcunque ACB nota baiens pu^ , ^^ 
^cra, Oporteatnotam reddere perpendicHlarem ^^i\^ 
wfjx dato angulo A iniatus oppojitum £ C, 
f'ihadrdtunilatdrisABacuto Coppqfiti aufr 
bfJmnnidfuadratorumAC ^C B, Peri^,refi» 
mmneritreSangulumBCrhis. Rejiduifemif- 
mu{hocefi reSangulum ^^) Mvideper notum 
Mtfxx BC. Proveniet reSat! F. Quadratum reSlce 
CFauferexauadratoAC. Refi^um daiit qua-- 
firatHmhyiJry cujus radix quadrata dabit per" d PerVrop: 
itnJicttbirem A F. %fcbo/.poft^ 

' OiftinereU ipfumptfterisetiamex f,\X. Ve- AjJ. i* 
fkm I ^.fiifficitY^citm in (nuHi tri^mguto perpendi- • 
tdaris ex aliquo fngulo in tatus oppofttum intra 
^JriaMgalum cadat» 

! PROPOSITIO XVI. 

T\Atere£Hlineo (^QXJ^) aquale quadra' jfig. u. 
tumconjhruere, - 

h Rc6fcilitieoQXZfacaequalc<^pafalle- a P«r 45. 
|bgratnmuni reftanj^. CI, cujus latera I A, '• ^ • 
viA, fi sequalia fucrint,ipfum erit quadra- 
tuinjquod pctitur: fi inasqualiafunt, latus 
iiMjus r O produc in L i donec A L fit par . 
AC IL bifeca in Z ,quo cetitro per I & L 

E 3 , de. ' 


deApiijb» dmirui%8&piiodw 

iiec cifctrmfiercntke occiiiTatitiB.Qu.a< 

tum reft^ A B sequale. eft dato QX, i 

. Duc^tw'wimre6^ZB.Qy»^^«iamI 
feda eftbifiaiam mZ., §t>s^U^^i9Ll:. c 

a TeK^J.%. i Y€&^. lAlu M. .^ qua4. 2il4 hcM^ 

bP^rctf»/?r. ^, $ quad. Z Bit hoc ?^ 

cPtfr47, t : ii^ cquad 2!i. Al 

Ahlataigiftir U4|im^quadi^£ifn 
ck>mm^m 5 remai^et . ' ^* 

reaj\AL/ i&:'qua.d.B.Ai - 
.hoceft,quiaAG,ALfuirt.a^q!^^^ 


V. ... 1 


Scholium. ' 

rynftru^io EHf:U4<e0f^^rit^*^pt%^S'l u 
^^redilmeum reducatur ad re6iangulum, Qu 
, redn^io ckmfatis qp^^a^t, firt^^B. €;vf€diuk 
^ffOblamaabfoheturtfmcin-modum.^ 

ReBilineum datum refohatur in to^cfuadra»' 
^^^(2 -^ --^ - - ^- •• 

tVerfchc(lfa^^re 

f 45. /. I- ^i^i»^;/^ ) Hhum Mngulum CO^^^jlWquol^efi 

iVercciolL (^iequakreSan^um^^Jhxulislliinder^^ 

f, 41- /• X . prkanc i4'feu iqiufpdma letjHalia : 4d i^mf^Uf 

gPerprop. ommbHs^q^adFa^itmu^aqmipsfi^L Efiii^^ 



ELEMENTORaM 

EOMETRIiE 

LIBER TEP.TIUS. 

%ro denjmSfafstHr, Ljhri utilit^ 
vel hocfofo imotefci$, m(4 tra£iet 
de drcfAo remm aJmtrabiliutn 
per Matheftm univerfam^uU ik- 
j ierrim, T^heoremata illuflriorafunt l6. 20. 21- 

I ..... . ^ 

' ^trlfeai^idmmeti-iiiimiequales. 

2.Reaa(FB)circalumtangenedkil\K:, ^'i'* ^^^-3- 
I qiurdcGaio (ic o££iimr<inP^ nict^inen 
rfPQdu£bi.£^^ aon &cet> 
[h;^ 3 . Girouii tangeve fe dicuQCUr^cum fibi VigAi.^s^ 
^ pccuyrmiac^uttaiqennoofeoei^. . ^v 

4. Cn circub aEc^itcr a eiaatro ( A) ^'^* ^^- 
i<^e diqajpitur reftap (3C, F.L) 
<xm pcr)aigndicaTlyy.s (AI^ AO) iqux; 

E 4 e» 


ex centro in ipfas ducuntur 5 funt aeqi 

t/i 37. 5* Sesmenta, feu portiones circulifu 

partcs f in qtias circulum dividit n 
( CE) cirailum fecans. * 

Fz/.jj. 6. Angulusinfegmenroeft(BQ) qi 
continetur fub tcStis lineis , quas aduQUi 
circumfcrentiae punftum (Q) exjfegmen- 
ti terminis ( C, B ) ducuntur . 

Ii£. 1 3. 7, Angulus (GQB) infiftere dicitur pfti 

ripheriaE: ( B Q C ) quae illi opponitur. I 

Fig^ II. 8. Seftor eft pars circuli a duobusfcmij 

diametris (AB, AF) & arcu (BF velBCFj 
quem femidiametri intercipiuntjcom]^^ 
henfa. 


PROPOSITIOPRIMA, 


«w 


T\ Ati circulicentnm invenire. 
Ttg. i //^.3. ^ DucaturincirculoreaaBCutcufl-' 

que 5 quam bifeca in Q. Per Q duc pct-, 
pendicularem L F. Haiic bifeca in A. Eri 
Acentrum. 

Si negas j centrum efto O extrareSafli| 
FL (nam in FL efie non poterit,cum ubi-J 
' ^ libetextraAdividatur insequaliter) dttj 
canturque BOjQO, CO. Quoniani igittfP 
^ visOcentrumeflc,eruntBt),COasqa^ 
les. Triangula igiturBOQ^, COQfifw 
mutub aequilaterafunt^cum ctiamexcoi^ 


V 


GEOwrETniiE LiB. HI. 7j' 

ftr. BQ.&QG,(ihtparcs,&Qpcom- 
iminis. Ergo a, angulus OQC acquaturan- a p^i- gy. j; 
gulo OQB. Ergo OQC h rcaus cft jhVeniefm* 
acproindc angulo LQC pcr conftr. rc- 14./. i.v 
&oa^atur, pars toti« Quodeftabfur- 
dum. 

Carollarium 

TJX dcmonftratis patct , fi in cif culo re- 
•^ara ( LF ) aliam (BC) bifkriam & 
pcrpendicularitcr fccat 9 ia fccante .cfle 
centrum. 

Facillimepfr norm^m itivenitftr centrim^ ver-ftg, i« 
tice Qadcircunrferentiam applrcato.Si enim reQa 
D Ejungens.punSa , Dt^ E^in qtiihw normie 
lateraperipheriamfecant^ bifecetur in A ^ eritA 
centrnm. Demonjiratiopendet ex ^t . bujm, 

PROPOSITIO II. 

C / incirculi amhitn duo punBafummtur (^B ^ ^t' *• 
C) reBa^ quaperilladucitur ^ intra cit^ ^ 
culumcadit. *^ 

Accipiatur in rcfta B C quodvis pun* 
ftum O, & ex ccntro A ducantur A O, 
AB, A C. Quoniam A B , A C aequantur, 
ctiam/i anguliB & C aequalcs crunt*Quo- a ?er, yl.^, 
niam igitur cxtcrnus AOC^major cft iti- b ivr corbi. 

E5 tcrr^-M**''*'- 




pf: . fiLEMEKtOUltWt 

temoB , major erit qupque qaam CS. ti 

: tmogulo igiturO AC ^ ktu^ AC fufa^eiH] 

^ dcns majorem aagiiluin A O C , majus eil^ 

c '^eri^. elatene AOdibtendeQte minorem C.Cpfiai | 

/ 1* igit|irACtanti^mpertiiig^t;exceiitroad 

I/x . 3 • araimferentiam, AO non pertinget.Ergo ! 

pun6tum O intra circulum cadet. Idem o- 

ftendctur de quovis alio pun6to reftacBC* 

Tot^ ergo B C cadit intra circulum. 

' ' E«- ipfaetiam notioue linea re3<e , jfif circuW 
fu , frapojitio efi ntamifefia. 

PROPOSITIO m. 

i2fmcireuUreffapercimrMmfU4Ba(BL) a^ 
,liam{CP^ n^nfer€entrtmdi0amficetbi' 
fariam^ fecd^itqt^oqueferpeiddiculariter. £tp 
fecetperpendiculariter ^fecakithifariam. 

I. Pars. Ex A centro ducanturAC^ 

AFvTriHag«feX;,Z.fibi ttmtiio^cqwil^t^- 

J^fi¥«ti\ naiwCQ^ FO,txbypaithfefi& 

AC , AF 5 quia ex centro , aeq^aiigsiiiaf : 

f P«' s, /.i. A O vero communis eft. Ergo /anguli 

i Per ^^/"-.AOC, AQF jc^es.Ergo^rcai. Quod 

, 2.. Pars. Qyitexliyp. a^gullAOC^ 
oPfr^r^ AOFiinitrefibi, critquad.ACaacqmle 
/. I. . ^adraiis A O, C Os & quad. AFae- 

qua- 

» 

. ; • •■'. ■ \ 


i|i]3l^qiiadraliA AO^ FO« Ccimigitur 
mwiraiCaACy AF^uafiai^t^ etiam 
^^013^1 AO9. CO dudbusfiiRulAO} 
FO acqualia erant. Quare ablato utrim^ 
que^cotximuni quadrato A O , rcmanent 
CJ O , F O acquaKa* Acprornde etiam re- 
Q:x C O , F O , (unt sequales. Quod craf 

PROFDSITIO IV; 

Qliffcirculodu£reil£ {B C^F LymH-am^it Frg. 4.^5. 

fetf^gfitrumduS^^ fifkmy mnfiofdnmtfi 
mtmtthifari^im. ^ 

N^m&usfl LiFtiaQfeat jper centnsm, Ftg.s* 
]f^Ke$Jbi»c i^n bi&e3ciabidteraBC,qtise 
exhyp.percentiMipAapfE.tisRific. ' 

Si neutra per centrum tranfit , ex A ccn- ^(?- 4* 
iro^diftc AO, Si jamambfic BC^FL forent 
htfc&se ki O^ ^ingdti quoquc A&C, AOL 
xSBsmbavcAi:, acproind^ asqiiakS) totuns a P^ ^r^c. 
ic pars, quodf fieri non pote^. 

PRQPO§^ITIO V. & VI. 

^Irc$tHfb muimficatKesj dut interikstan'- '£/g»6'& 7- 
geriw mahfdmi$'idimiGeimnm. 

* 

Alias 


( 

ii 


( 
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Ali^s enitn du&is ex cotnmuni cefll 
A redis AB, ACFiCffent AC, AF,(pai 
totum ) acquales ^ quia ambse funt aeqw 
eidcm A B. 

PROPOSITIO VIL 

ftg, 8. Qlin cirtulo quodvisaliud a cemro {A) 
piaturpunitum ( C) cxtjuo reitaplurc; Ci 
CL^CO^CF^ incircumfcremiam cadafit: 

1. Jiiaximaerit (CB) quapera 
tranfiu 

2 . Reliqua diametfipars ( CE) minim. 

3. Aliarumvero majorefi .ea^ qu^ffMO^ 
ma (CB prapiar. 

• 4. Nequeplures qukm dua ex difh pun^ 
(C) quod k centro diverfiim efi j adciram^ 
feremiofff duci pofunt aquales. 

Pars I . Ducatur ex A centro refta Ab 

QuoniamAL, ABacqualesfunt, additi 

communi AQ erunt L A cum A Q & BC 

b Per.io. 2eauales.Sed L A, AC funt majores b quaflt 

/. 1. Lt .Ergo etiam BC major^quam LCEo- 

dem^modo BC oftcndetur major quavis 

alia. 
Pai's 2 .Ex centro duc AO reftam. AOj 

b Ver eand. ( hoc eft A.F) cft minoi'^ quam A Q C 0. 
Ablata igitur communi AC, remanet FC 


'Gbometri-^Lib. IU. jy 

poorquamCO. Eodem modo erit C F 
\x quavis alia. 
Pars 3 . In triangulis COA, CL Alatc- 
, L A y AC aequantur later ibus O A , AC. 
ingulus vero L A C major eft angulo O 
lC Ergorbafis LC majorbafiOC. «P''"*^. 
Pars ^Patfet ex praecedcntibus,N^|li fi ^ '• 
1 ducipoflent sequales , CO , CI, CQ^ 
)iicnt duse C Q^^ C I ad eandem partem , 
iter fe aequales. Quod repugnat parti 3 . 

PROPOSITIO VlII. 

C 7ipi«/^(? extracirQulum 4cccpto (A) ad cif' ^fg' 9. & 
culumducantHirflwresre^a {AB^ AC^^^** 

, I. Earumqua. in cofifgm peripheriam irtci" 
dum^ maximaefl (AS) tranpens per cen^ 
trum(Z,) 

1. Aliarum major efi ea ^ quanMximA 
^AB) propiar, 

3 . Extracirculum minima efi ( AO ) qua 
froduBapercemruftftranfit, 

4. Qna minima prapior ^ minor efi remo^ 
i twre. ., • 

5 . Non plures qukm dua ex diBo punEle 
; [A)inperipheriamducipoJfuntaqualesy five 

W4 circulum ^ five extra. 

» 

Pars 


, 1 

Ptg.g. PSirsi.excentroZ, dttc^C Quiase* 

•^ quantur Z C , Z B ; addit&cic^ttimuni A Z^ 

«unt AZ, ZC ipfi AB asquales. Scd A Z 

a Ptf r xo. .ZC majorcs funt d quam A C. £rgo etia 

'• »• AJB major A"C. Eodem m(>do cfit AB 

m^orquftvrsaM. 

^arsa, DucZF- 1L.atmCZ, ZAx^ 

Jcfantiir feteribuiS^FZ , ZA. Angalus vero 
^ ., ^ Z A majorcft angulo F Z A. Ergo]& ba^i 

/•i- fisCAmajorbafiFA. 

F/^.io. Pars^; Duc Z (^ Duse AQ^5 QZ ma- 
c Per zo. ' jores fiiint rquam AZ. Ablatis igitur a?qua- 
^- 1 • libus ZQ^ 5 ZO^remanet AO minor quam 

A Q^ Eodem modo A O minor erit qua- 

visalil. 
dPer^i. , Pars4. DucZR.ReftaeAQ&QZ, 
^'h minoresfunt ^qufenARjRZ. Ablatis 

ergo aequalibus Z Q^, Z R , remanet A Q^ 

minorquamAR- 

Pars 5 . patet ex quatuor praeced , 

PROPOSITIO IX. 

j/-* ,,^ Qlak alifio intracirculumfimSto (A^plures 
• ^mm duA^tqtudes oA ambitum ducipoffim% 
IdpunBumcenfrumerit, 

Patct ex 4. parte prop. 7. 

• PRO- 


GEoyETHiiS; LiB. III. i^ 
PROPOSITIO X. / 

• ■ 

pircuU in Jii^bHs t^tkmfmSHs^p rmtuo F/f . u- 

^fecarrt. '• 

Seceftteaitofi fieri poteft in pluribusB, 

CF.Ex A centrocirculiLQducantura4 
BjQF^reaas AB, AC, AF.EijinthsBac- ' 
quales. Quoniam ergo ex aliquo intra cir^ 
culumOSpunfto A duftae funt tres acgua^ 
|lesad ejusperipheriam, AB, AQ AF, erit 
[A/centrum quoquecirculi OS. Ergocir- i Ver ^rsc 
culi L Q^fiC O S fe fecantes habcnt idem 
ccntrutn, qubd repugnat propofitioni 5 . 

PROPOSITIO XL 

Q/^«fli cifctdi pmtHs tmgam^ reB^ pereo- ^ig, ij. 
I rm centra {u4j'€r I) duBa^ trapj^U 
prttmtafhn^ (0.) 

Sincgas, habeant, fi fieri poteft^centra 
fcumfitum, ut refta pei* illatranfiens cadat 
c)Ctraeonta6hi«n B/ecans cirailos in OjSc 
L, fiT^tquc cenw ipfa A , &C ; acjunge 
AB5GB . Qu Aiiam igiturCB^CO^aequan- 
tor, aiJd iti communi AC, ctiam AC, CB, b Per 10. 
«quales erunt A O. Sed ^ A C ^ C B funt ^^^)^^^^.^ 
«najorcs cpam A B j Hoc eft c quam A L. ^circuii. 

Ergo ' ^ 


] 
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' Ergo etiam A O major eft quam AL 
toto. Quoc^cft abfurdum. 

^PROPOSJTIO XII. 

F/x* i4*] Q/ circulifi tOHgant exterius^ relta cot^ 
genscentra percomaStumtranJibif. 

Si negasifint fi fieri poteft centra ita 

fita, puta ip A & B 5 ut refta per ipfa tr 

fiens^per contaftumS non incedat^fcd cl 

culos fccct in , 8c Q, jutjganturquc Ai 

^Ter io. BS. Eruntigitur^ AS , S B majoresquaj 

/.'i- AB. ScdAS^cftparAOy&BSparBr 

^i^cui^'"' Ei^g^^etiam AO, BQ^funtmajorcsquj 
^ * totaAB^parstoto.Quodficrinonpot( 

PROPOSITIO XIII. 

F/X.I5» - fpirculicr fifi mHtuo ^ O* lineamreii 

punitualitertangunt. 

\* . ■ 

Tangant enim fe i ntra ( fi fieri potel 
duo circuli in parte circu^iferentige G 
^Ver XI. Perccntra A » &Bdu£tare6tafrtranfil 
/.5- percontaftumputamC EKicanturinl ^ 

c Q«ia ex P^r AL^BL. Quoniam igitur c BL^C as» 
cenifo. quantur (funtenimcx centro,Badperi'' 

phcriam O L C ^ ) addit^ co^ununi AB 9 

. crunt; 
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CfuntAB,BLaequalesAC. SedACcft ^^ 

par A L 5 ( funt enim ex ccntro A ad peri- 
pheriamQLC.) ErgoetiamAB, BL 
uint xquales A L ,contra zo. 1. 1* 

Tangant fe dcinde extcrius duo circuti , lig. 1 4: 
fi ficri poteft, in areu O L. Rcfta AP ccn- 
tra A oc P jungcns d tranfibit pcr conf a- d Pfr i j/ 
€bum, puta in O. Ducantur inuiper AL ^ ^- 3« 
PL.Erunt igitur duo trianffuli latera AL, 
P L sequalia ipfis , A O, P O, feu toti A P. 
Contraio.Li. 

Denique. refta BF* & circdu^ fe tan-f'/* »<5* 

gint, fifieripoteft, inpartcaHquaCE. 
ucantur ad centrum reftae C A , EA. E- 
rant igitur C A, E A acquales , ac proindc 
triangulumC AE eft ifofceles. Quarcf an- cPerwcN. 

fruUACE,AECacuti.Ergoperpendicu-"^ 3*; 
aris ad BF , dufta ex A centro , cadet in- ^' '* 

tcr/C & E , puta in D. t Percere//. 

Erunt igitur tam AC, quam AE aequa- 8/»;32. /. i. 
les pcrpendiculari A D > quo9 cftabfur^ 
* dum contra Coroll. 14. p. 3 2 . 1. 1. 

CmllariMn. 

r^Irculiqui habent ccntra In una refti , f/j . 17, 

camquc fecant in eodem pundo B , fe 
mutuo in pun6to illoB contingunt. 

deterurn hac propqfitiQ liquet etiam ex notione 
ifsa linearum , qu^e comparantur, Neqne enim 

F a»t 
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iiareSia Ima^ tmnmtmutipripheltia^ m$ 
perifhri^rnm ifkefmliian diverfx curyatur^ti^ 
aat du<e vomtex^e ^Jecundiim ullam fui partenA 
pojjunt congruere, Cofi^uerefa auiem Ji tuvicem 
in totdparti ali^uS tangerem. 

PROPOSITIO XIV, 

• ■ 

F/^.iS. TNarculoatiiuthtftiht (JSC^LF) 0ftm» 

titerkt:mro4ifi^^ <^tpmdifimnki;enM 
4qudmr^ jimt adjHdes. 

Excentro A ducantur AC/A F^ item 
AO, Aladangulos re£kos in ipfis B,C, 
a P^r 3./.^ FL. Erunt-iBCjFLbHca:^ in 6 & I. 

Cum crgototxBC^ FLponanturae- 

quales, etiam dimidias OC^IFjadcoque & 

quadrata ipfarum acquantur. Jam vero 

3 Per 47- quad . AC b aequale eft quadratis OC,0 A: 

^- ^* & quadratum A F awiuatur quadratis I F , 

I A. Cum igitur qiiadrata AC , AF seaita- 

lia fint jctiam duo quadrata OC, O A cluo- 

busIF^lAsequaliacrunt. Abktisigitur 

quadratis OC^IFtquae ante oftenfa fiint 

sequalia ) qux r^manent, quad . O A,I A se- 

qualiaerunt. Ergo etiam perpendiculaFCS 

AOjIAfimtaequales. ErgoBC,FL«- 

a Per defn. qualcs a centro diftant c asqualitcr . Quod 

♦•^'3^ ^eratprimum. 

£ coaverfo fi diftanti^ OA9IA pooan- 

tur 


turxqualeS) tuncablatisquadratisfefta- 
rum acqualium O A ^ I A^ eodem difcurfu 
oftcndetur quadra^a reiiqua OC > I Ffotc 
^ualia ) ac proinde & refkas O C , I F x- 
quales effe ^ quse cum fint i femiflcs refta- (TjPrr j7- j. 
rum B C ) F L 9 etiam illi^ aequales enmt. 
Quoderatalterum. 

pROPosiTio xv: 

V^iBarum cifcutd infcriptanm maxima efi F/f. 19« 

diameter. Cdtteranm ta major ^ qudcen^ 
tropropiet. ^ , 

SitquasvisRSalia^diatnetroFL. £x 
CentroducAC, AS. DuaeAR, AS ae- 
quantur diametro F L ^ & funt a majorei ^ ^^ ^^^ 
quamRS.Ergo&c. ' /. t. * 

Sit dcinde BI propioi* centro quam XZ* 
lEx centro ad illas duc perpendicukfre^ 
AC, AQ^Erit AQj^ major quam AC. Ac- b Verdefitu 
jcipecrgoAO paremAC^ &per OduC4./.j. 
RS perpcndicularem ad AO, quae r par e- c P«- pr^c: 
rit BI j junganturquc AR , AS , AX , AZ . 
Quia igitur A centrumeft^ crunt latdra 
AR^ASaequalialateribusAXjAZ. An- 

iilus autem R AS major eft angulo X AZ. 

^o bafis RS,hoc eft BI^ major d eft bafi <j ?r r 2 4. 
Xz. Quod^eratdemonftrandum, ^-i-. 

F 2 PRO- 
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PROPOSITIO XVI. 

FfV. 10. |5 £^^ C ^^ ) ^^P^ ( ^ yextremitatem dU' 

metri ( C*-S ) ferpendicularis efl , r^r^ cr^^- 
^ir extra circulum , eumque tangit (inS,) iV(f- 
^w ^W«^ '/'p''^ ^ circulum alia reBa ad fon^ 
taBum (B) ducipotejt j quih circulumfecet. 

Pars I . Accipiatur in re£ta I B F auod- 
vis punftuin L 5 adquodexccntroAduc 
rcfitam AL.In trigono LAB quoniam an* 
gulus ABL reftus eft per hyp., erit A L B 
aP^r corolL a acutus.Ergo AL oppofita majori angulo 
5-./).3a./.i. ABL majoreft, ^quam AB^quasminorij 
b Ver 14 . A L B opponitur. Scd AB tant um pertin- : 
git ad circumferentiam. Etgo A L ultra 
circumfcrentiampomgitur, acproindc 
pun&um L cxtra circulum eft. Tota igi- 
x\xA F extra circulum cadit. Quod crat, 
primum. 

Pars 2. Infra B F ( fi fieri poteft ) cadatj 
RFtotaextracirculum. QuoniamFBA^ 
redus cft pcr hyp., erit RB A acutus , ac 
proinde A B non eft perpendicularis ad 
BR. DucaturigiturexAcentroadBR 
^Ver corolL perpcndicularis AO , quae cadet d versus 
i.flxX i. R^&fccabitcirculuminQJgiturABop- 
pofica majori angulo , nempc AOB refto, 

ma- 
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tnajor cft qu4in A O , quas x^ppgnitur mi- 
nori , nempcacuto OBA. Sed A B par cft 
I A Q. Ergo ctiam A major cft quim A O , 
parstoto. 

Corollaria, 

i.UInc rurfum patet contaffcwm reftac Ftg. lo. 
lincae & circularis efle punftualem. 

2 . Si centris in eadem linearefta in in- ^^&* '7* • 
, finitum protrafta acceptis defcribantur 

f pjer B infiniti circuli tam minores primo B 
SC, quam majorcs, omnes tangent rc- 
ftam IF in eodem uno punfto B. 

3 . Circuli igitur in amplitudinem qua- 
amque data majoremi excrefcemes pro- 
pmsfempcrac propiiis in ihfinitum tan- 
genti appropinquant, nunquam tamen ei^ 
praeterquam in unico conta6tus punftoi, 
ponjungimtur : quod quamvis evidentim- 
mumfit^ efttamenrevcraadmirabile. 

4. Exhismanifeftum eftjlineamquam- Fig. 17- 
cunquc in infinitum efle divifibilem. Du- 
catur cnim ab aliquodiametri punftoad 
tangentem reda AQ. Infiniti cif culi ccri'- 

tra habentes in rcfta B A fine termino 
produ&a reftam IF, per coroU . 2 .hiC5& fe 
mutuo per cbroll.p . i j .tangunt in uno co- 
demque punftoBj ^ic proinde nufquam 

F 3 vel 
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vtl intet fe , vd cum rcftal Fcoiijttngiiii«* 

tur,prsetet-quammB. Ergonccdrceftut 
re£tam AQjdirimantinpartes infimtaS) 
hoc eft in non tot 5 quin plures, 

r/>.^o. J- Angulum contingentiae feu con-! 

taftus LBQ^( eum nempe qui tangcntc & 
peripherilcontinetur) nuUa reoa linea 
poteft di^dere. 

F jf . 17. ^- P^ circumferentias t^en in eodep 

niin&o tangentes fecari poteft ^c minui ia 
mfinitum. Atqueinhoc&tertiocoroUa-' 
rio latet totum myfteriuin afymptoticum, 
hoc eft linese rcatasad Hyperbolaiii un^ 
iecumininfinitumprodua:am accedentis 
ad intej^vallum quocunque d^to minusi 
punquam t amen concurrentis : quod prac-^ 
clare obferv^vit & de^ionftravit Marius 
Bettinus nofter in Apiariis , Bc ante illum 
Barocius atque Cardanus ex Rabbi Moy- 
fe Narbonenfi) cujus dcmonftrationcm 
refertCardanusdefubtilitatelib. 16. 

Sfholium, 

Pcmonftratur & folvitur fellacia para» 

doxorum , quas ex angulo conta- 

ftus deduci fblcpit, 

ATaue hac tjHidefn ex i o.prop, haSenus dedu- 
^a ^ nfira^ cenafunt. Qu<cver^deiuci 

cx 
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j- f jr edJemfohntfra!$eria, omnfm eaptHm bfmMn^ 
I miwtis exced$mt. QH^refuffkari aUfuando ecepi^ 
I laUne itc aU^idy cujuf igmraii»fubtilibm^iam 
i imenii ilMetet^ K*f .paraJQpcis iBisimmanibm 
I t^erendm anfmnfr^beret. Mtflani , qHodfuffi^ 
I catusfum , itafihabere , mihi tamfem videor de^ 
I frchemdi^, ParitdoMa^ eni6 inferrifolent^ ex 
aUimutiis b^eferefr^^nafunt. 

I . Angulus contingentiie {OAC) omf^i acuto F/>, i 2. 

mimreft, AcutuseJkPAC^abhocauferrifotefi 

dimjdius , ^sf <i r^i<&«^ iterum dimidiw \ ^Jic de^ 

iucepsfine termino. QuopaSo acutusfiet qmcuU' 

j fnedat^nunor^ quantumvis tamen in infinitum 

\ minuatm^ femper tamen refidui angufi , ex. 

£> , anguli Q^A C latus unum QA a intra circu- ^ 
m cadet , acproinde angulus cpnta&AsOAC in- / ^^ 
traacuttemcontinebittirj ejufyuefarserit^ ideo^ 
fmillominor. 

l* Anpthe femieirctdi ^ Ucet reSonunor Jit ^ 
efi mni acuto major. Quia ob eandem casefane 
acH^ qteafUttmfuis magnus BAQ^ intra femicir" 
(uliangulumBAOcomfrehenditur. 

-ttecduo in iffo textufropq/itioniinferunttnr^ 
Quamvsfnonnullidulfitent^ Euclidisenjint^ an 
eb aliquo a^eda. Affdlanius certi , magnus, . 
QeomePra^ £um eandem affeSionem in elliffi , hy-^ 
ferbolMM parabold demottftrat^ has Hlationes fr^ 
I iermimv. 

3. AngtJus reHus CAB ( imi acutusquicum^ 
jue C jjQ^ ) eontinet infinitos aquales anzulos 
contaSAs^ aeproinde infinities ilh eft majof. Nam 
angulus C AjB dividifoteft in aiutos inflnitos mi* 
mres femfer ^ minores , quorum nihilominm 
fjtgulifunf majorefs h^ulo conta^As OA C ^^^ P^^^- 

F4 4. Afi'^'^''"^'' 
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• 4- ^ffg^!^ coiftaS^s C ^OeJi verapars an* 
g^li reSt CAB ; eundem qnifpe macumjemicir* 
culianfHlo OAB conftituit: nequit tamen uUd 
fui multipUcatione fuum totum ad^quare : ac 
froinde hic injinita ^qualia Jibi addita mn effi- 
ciunt injinitam, | 

.y. Tranjitur amin&riad majus ^per OTmtia \ 
media^ neque tameuper aquak :five aatur majm \ 
,aliqu0y ^ datur eodemminus ^ nequetamen.dor ^ 
tif,r euiem ^quale, Namfi re&a A B , fixo ma^ 
nente punSlo A , moveatur , donec confruat cum 
tangenj^e ^ defcrihei acutos angulos B AP ^ Bj1(1^j 
^ (mmes alios poffibiles ^qui^quamvis fentper au^ 
c^erPnra^ g^^^^^^' /mf ^r /<?iw<r« erunt minores%femicir' j 
j X \. culi angulo BAO^ qu^mprimuitt vero A B con-^ \ 
^ ■' ' gruet tangenti CA , immediate habetur reSvs \ 
' CABmajorangulofemicirculi. 

Hac ^pluraalia ex haci6. propofitione de^ 

ducifolent : quaprofe^td , fi ita , ut froponuntur , i 

fefe habeant , )neriti incomprehenjibilia videri 

poffent. PeUtariuSy uthisparadoxufeexpediaty 

' negat angulum contaiih ejfe qttanPum. Remcon-^ 

fecerat , fidixijfetnullum angulum ejfe quantufn, 

Sediyvehementer errat^ ciim inde infert omnes 

. femicirculi angulos ejfe iequales^ quedplane non \ 

inferret , fi intelligeret , auodde contaauf anguh 

ajjerfterat , omnibus angutis conyenire. JfffHe ta^ 

menClavio noftro injud iUd adversusj^eleta-- 

rium apohgetica dijputatione aJfinUor. Med ^ui- 

dem fententid uterque fallitur^ hic dum omms 

' emninofngulos ejfe putatquantitatem, iJle dmn 

omnes , prater ahgulum coptingentia. Aliife eX" 

iftimant hac una refponjione on^nes difficultates 

folvere , Ji dicant , curvilineos angulos l^ re3ilir 
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neos efje incomparabiles, Rogati verb y curfint in* . 
cmParainles^ refpondent ^ quia angulus conta" 
^taafis quantumcunKfue muitiflicatus nunquam 
! fotefi aquare reAum vel acutum. '■ 

Atqui hoc eji paradoxum omnium maximum ^ 
CHJus e^plicatio petebatur , qut nimirum fieri 

fojJit^ ut angulus contadAs angulireiii parsfit^ 
iS tamen quotiefcumqiue multiplicatus eundemfu- 
ferare nequeat , rejpondent angulttm fonta^us 
wmefie partemreSi^ quiaeum nonpoteft ada- r 
quare. Atparadoxorumafiertoresreplicant ^ him 
Jolkmfequi non^jfe partem rfSti aliquotam : ve^ 

, ramtamen ejje partem^ eoquod cumfemicirculi 
amulorecium componat. Vnde^quihac viadiffi- 
cmtates propofttas volebant diJfoJvere , debuerant , 
ffiendere angulum contailAs nulh fenfu partem 
ejje re^ilinei anguli , neque additofibpfemicirculi 
anguhreSum componere : id quodfaiiuri dein* 
cefsnosfumfSf. 

* Mihi videtur res omnri ex Euclidaadefinitione Def 8- /. I- 
,augMli pendere. Hac enim , fipenitius expenda' 
tUTy manifeft^' docet nullum angulum effe quatf^ 
tum , auo um errore fublato , paradoxa omnia 
tvanejcunt. Sentiodgitur, 

I. Nullus angulus efl quantitas , fed nndus 
quantitatis, Sicenim habet definitio 8. /. l. jln" 
gulus jplanus eft duarum linearum^c, alterius 
adalteraminclinatio. Atqui linearum inclinatio 
nm efl quantitas \ fed modus quantitatn , citm 
enim curvitat mnfit quantitas ^ cur inclinatiofit^ 
qua ah illd non magis differt , quMJp infiexio 5*f 
jradio^. Deimh. Siangulus ejjetquantus^ Jor^ 
^el linea^ velfuperficies , velcoipus, Non e[Je \, 
linfomautcqrpuspatet. Sednequefuperficieseft^ . 

F f f4 
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•• ^a ptmaila$i(mef4rU$m C^ Bmumitar^ mrn 

*' mgHlm^ Nt^ue pcujt Mci ^MgHlumeJfifHperfi'' 

ciem indeterminaUm , cim anffiim fmiH^ef de* 
termina$us fit. 

2. QMoniam anguli non ftmt ^uantita§ , fej' 
inodus quanti , eorum intcrfe comfaratorum rela^ 
fiononejiafualitasi^inajualitofj fedJimili$uJa 
y dijfmilitudo. 

.3. Cumigitur at^uU inter fe comparati atqua^ 
les dicuntur aut inaquales , non aliudintelligiPO' 
pdly quam eosjimiles ejfe interfe aut dijjimiies, 
maluittamen EufUdes aquales ^ in^quales di^ 
cere obmultas horum terminorum inangulnre-' 
^ilineis commoditates^ Quem froinde loqueudi 
modum etiam nos retinebimus. 

4. Similesporriattgulijuntj^qttoruminnbola- 
terafuperimf^tacongrttum, uijfmiles yqtiortm 
ttpn congrttuttt latera,, AnguUts enimnwilcfl a^ 
litid^ quam inclinatio linearum ^ alteritts adal^ 
teram. Ergojimiles anguli fmt imlitutiiottes U- 
^ tteartmfimiles, Nonftmtataeminelittaiiotees ih 
tteartm Jimiles , ni^ amb^s fib% nmttio intpofit^ 
fongruant. Ergofimiks angulifuut j qttortmcan* 
gruuttt tatera , diffimilef^ qttortm m» cottgrmmt. - 
f. kaqttemanifefiumeji nullumang^tmcur" 
vilimum aqtialem aaripojji ulli attffth^reBHime»* 
iiam aqtialitat anguhrum mn alittd efi qttam fi* 
militttM^ ferconcluf ^, («f 3. SimiUtttdaam^ttT 
lorum eft fola laUrtm congruentiaper comltt/tmn 
4. Latertmcongrttentiaiaberitteqttii, tbmatt* 
^luscttrvilineus imponiittrreSilimo. Ergoi^e^ 
Errat igitttr Procltts^ dtm defcripti teqttaliStisfe^ 
enicirculit itatatiocinattur \ aqttalitmfemicirm" 
/[orm anguli KAD y CAB ttqmtlvfum. Erg^fi 

bif 
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l&r aiiatur c omm m k oMgulm CAD^ eri^mmi^ 
fuf £AC ^nrvilinem ^pqmlii reStlineQ DAB* 
^F^UitncergoaximM^fiaqHolibtUaddmy velde^ 
mm aquaUa^ tota^ velreliqua eruMt^ieqmiiai 
tteqtMquam: bocemmadres quaukufommper^ 
tfuet^^uguliforroquatftiuttujput,. AjfumtataiuPf^^iM, 
augm^tS^tleat itaformari ac iut^lhgidebet^ Simi" 
ks aa^m , fi op^ouautmfimiUhm augulif fimih'^ 
perquefofitii^ qui tumoriefttur , eruutfimiles. At 
froclfss em^arat auguhs fimiles quidem ;« fed 
caumtuuis , q$si utrifque additur^ckm ab uudfarU 
iaieatiatmre^um y abalteracurvum^ diJfimi-!< 
kterutrifque additur. 

6. Quare cimtotaeJJeutiaaupiHfiiliuearum 
fetanzentium ifsclinatio^ non erit unusangulus 
fars aherisis , una fiquidem iuvliuatio fars al^ 
terius iucUuationis uop efi : ueque augulus au-r 
ferri ab aj^ulo poterit ; imlinatio fiquidem una 
auferri nequit abalterd ; ^c. ffac effim noulate-^ 
rum iucliuatiouibus :, quaquantitasuonftifit^ fed 
fuferficiebus inter latera conJHttttu couveuifmt, 

7, PoJlremdexjam^Su colligemus, qfmto-* 
do iutelligi debeatst illa locfctiouumformie , quibtu 
Geotffetriefaffim , atqsie iffe infrimis Euclides , 
mrfukftr^ c^^m^Offguiosfecari^ augeriy ifftmimiiy 
akerumakeritfsmipltmf^ triflttm^ aliat^ejimi^ 
ha 4^ertmt. Hacfauk exfiimahimus eosmm fro^ . 
frik y fed anaUgici tautum attguhs tribuere ; ipa^ 
jfteeoshqttivoluijjey qtiddid cotfmtodius ^^ fx* 
fedititfs ef[ety ^V^ tameu (Amxiumfericuloy mo^ 
d^itrarfgulis remiifteis maueatur. Attgulum ita* jp;^, ^ 
nffedividireSdDAy fumaUfiderJt^ quaminter 
latera J^A , CA aliam ittterfoui liueam , qute tto^ 

vas duas cttm t^roquelakre imlinati^es^ hocejl 

duos 


yL Elementorxjm 

duos mvos angulos &fficia^, Attgulum verh EAC- 

ejfeduflum aftguUEAO^ nihilrurfum aliud e^ 

rit^ quamiuterJinedtreaafEA^C A^aliamiH" 

terponi , 'qtue ad utramque Jimiliter inclinetur , 

nndefiat ut reda EA , DA redis CA , DA , f »- 

clinationihus non fnutatis , impojita comruant, 

F/>* 24. & Q^dfi ita ratiocinentur. Angutus EAD emj^fua' 

Us anzulb ILd (sf DA^ eji aaualis QLKrErgo 

totus EAC toti ILR aqualis eji. Idem erit , acfi 

• dicatur \ inclinatio redarum EADlimilis ^ feu 

tadem efi inclinationi re£larum ILU: ^ incli- 

natio re£larsim DAC fimilis ejl inctinationi re-* 

Barum QLR* Ergo etiaminclinatio reSarum 

. * EAC fimilis erit indinationi reSarum ILR yel 

certe (^quod recidet in idem y ex ajfertione^.fu-' 

pra ) colleStionem illamfic intellige : latera sLAD 

congruunt laterihus I L Qj ^ lateraDAC con' 

grftunt lateribus QJL R^Ergo latera quoque EAC 

congruent lateribus ILR. Quaq^ioem confecu- 

iio aeque clara efi^ atquCyfi cequalibus addas ^qua' 

lia^ total^qualia ejfe ; Ad eum modum hcutio* 

. uescateroAy ^^-i cl^V^fif^ q^tftis frofria ^ ai: 

angulos iransjeruntur , facil^ , veritate theorer 

matum ubiquefalvd y interpretabimur, 

. Hisita couftitutis , facile faradoxa angularia 
difiolvemus ; qua fanenon aliunde enata funt^ 
quam quod anguloseodem^ quo c^terat quantita' 
tes y bairuerinthco, Ut igiturfimul <muiaexpe-!> 
diam , dico paradoxa itla ,' fi in proprio verbo^ 
rumfenfuaccipiantur^ adunumomnia ejfefalfa, 
Sic enim accepta non conveniunt nifi quanto: 
anguli autem quanti non funt , utjam (fiendi-' 

Itaqut angulus cofttaSis neque mimr eft quovif 

acu' 


Geo*ietrije Lib* III. ^J 

ecftto^ nequeparsefi angulireSHlinei^ neque in 

reSilineo continetur infinities , itni nefemel qui* 

dem : nihilenim horum linearum inclinationi po^ 

teft competere ^ qu^totaanguliejfentiaefl^ Sive^ 

ro non proprii , fed analogici accifiantur , jani 

nihil continent , quod a communifenfu >, acratio^ - 

ne alienumjit. Sic enim angulum contaSiAs OAC 

effe minorenr quoi/is acuto , ^ fernicirculi angu* 

tum OAJ^ acuto omni majorem , noH aliudjigni' 

ficahit , juam infira tangentem CA nullam poffe 

duci redam ad contaSum , quin fecetperifhe- 

riam, Qua quidem circuli froprietas' eft omnino 

digna^ quam homines admirentur^ efitamene^ 

jufwodi quam poffimus intelligere^ ^ aua nihil 

citmratione pugnans involvat. Non atiuspara" 

^xi tertii^ quarti i^f quintifenluserit. Atque 

ita unius Euclidaa definitionis duSiu^ rit^ pre^ 

fpeSd naiura anguli , omnes immanium parada- 

xwumtenehra ev^nefcunt. 

PROPOSItlO XVIL 

A TmSto dato ( B ) reBam ducere^ qMYlg.i^. 
•" datum circulum (OQJ tangat. 

Ex Adati circuli centro ducattrr ad da- 
tum pun6tum B refta AB/ecans periphe- 
riaminO. Centro AdefcribepcrBaiiuih 
•circulum , B S , & ex O ducO C perpen- 
dicularem ad A B , quae occurrat circulo 
BS in C. Duc C A , uccurrentem ci^ culo 

oa 


Pi£' 17. 



OQjn I. Ex B ad I du&a rcfta taneete| 

culumOCt 1 

Quia lajcra B A,IA^uantur lateribjj 

C A)0 A ) angulu{que A comnHinis eftifl 

ft trt- 4./.1 . trieonis lABjOAQ etiam <( anguli AOQ 

b Pw «». AlB aequales fuftt , Sed h AOC, reausef 

c Ver 16 ^rgo ctiam reftus eft AI B. Ergo BI 

/.3. * tangitinl. 

I 

TpiCp.fe^.pHlchri ex da$opmSo ( 
'^tur tangens circMfut» datum (BQ.) 

CeHtnm A ^ datumpwtSt^m O-jungemr^ 
hifecetftfiuP, T^umcefftroP^fer A(/t)iiff^ 
be circHtnm occurrentem dato in J5» ReSa Oi 
tanget, 

NamJunSaAS^ angulus ABO infemicif' 
culo reSrn cfi per 31 ; ^go peri6. QB ^^ 
circuIumBQ* 

PROPOSITIO XVIII. 

F^£^ 28. Ql^irciilum tangat reSla Unea ( Ct ) <l^i 

ex centro (A) ad cdntaStum (B) ducitHtfi 

tangentiperpendicularisefi. j 

Si negas, fit ex A cemro perpcndicula* 
aPifrT. ris,aliaquiEdamreftaAF;4fecabitcacir- 
part.p. 1 6. culum in O. Quia ergo angulus A F Brc* 

^- 5- - . a\K 


^ ponitar ^ erit ^ A B F acutus. b P^r^f»- 
IrgoA-B) (hoccftAO) tD^prcc^v^ro/is.p. 
|l, parstoto* ^*-^*- 

PROPOSITIO XIX. 

ilnSa ( 2^C) drctdfmtMM^ KT^txc^n^ Tig. 29- 
uik{A) fmgmti ferpiMtcuUa^ii txeitc^ 
r (^/) cn> #9 ia> ctntrum^ 

Sinegas, fit centruin extnt Al id Z, 
tab co ad contafhim ducatur Z A, c- 
it i aogulus Z A C rcdus ^ ac proinde d ^erfrdt. 
>*T amilo I A C , pcr hypoth. rc&o. , 
^tf pars toti. 

PROPOSITIO XX. 

^Ngdus ad centrum (^BjiC) Jtflus ffi Fig. 30. j i: 

^idi(BFC) adpcrifheriam^ cum^em^^* 
»•«« (JJC) efi hafis ongulorHm. 

Triplcxcftcarus. InprimoktcraBA, 
wcoincidunt. Tumvcr6quiaAF,AC 
S centro duftac aequantur, erunt in trian- 

p*<^ZanguliF,&C4«qualcs. SedBAC a-P^r/ f 
*^aliscftduobusF&B. ErgoBACj^^^n*- 

*pl5scftiiniusF. ^*'- 

^flcafu fecundo B A , C A cadunt ititra f/V. a 2. 

/ . BF, ' 


5<J ELEMfiNTORUM 

B F vC F. Tam vcro duaa F A X, pci' 
fura primum X A B eft duplus X F B , 
XACduplusXFC. ErgototusBAj 
duplus eft totius BFC. 
r/>;i2. IntertiocafuBFfecatAC, &an[ 

BAC,BFCfuntcxtrainvicem. Dui 
turFAL,percafuro i.totusLACdu[ 
efttotiusLFC^ & ablatu^LAB dupte 
eft ablati L F B. Ergo & reliquus BA( 
•duplus eft reliqui B F C. Quod erat dc 
monftrandum. ] 

PROPOSITIO XXI 

f'i- 3}. A A^«'* ( ^QCif BFC^) qm in cir4 
^ if^tftum eidem arcui (BOC^)five f»\ 
eodem fegmenta (BQSC) exiftmtj intcr] 
omnes pmt aquales, 

Sit primp fegmentum B C^^S C tnajrt 
femicirculo. Ex centro A duc A B', AC 
Per praeced. angulus BAC ad ccntrun 
dupluseftfingulorumBQCjBFCEi 

ai Per ax.6 gp ^nines B QC , B F C funt a aequalc 
Quod erat demonftrandum- • 

3F/^. 54« Sit deinde fegmentum B QC *^^ 

. aut minus fcmicirculo. In trangulisBv 

& C F I quia anguli ad verticem I oppoJ 

b Per 15. ti ^ aequalesfunt,etiam fummarcliquoi^ 


Oeombtria Lib; Ilt- ^7 

jBc R fummsB reliauorum F & O r ae- c ?«• w 

lis cric. Qiare It ab his sequalibus'^''^-»**^ 
mis aufcrantur anguli R & O , qui^*-'*- 
primam partem sequales funt,,utpo-* 
^cUcmarcuiQFinfiftcntes, quirema- 
:Q^, F,raBqualcscrurit. Quodfirat 
»nftrandum» 

y PROPOSITIO XXtL 

^ 9ffofiti angtdi dms reStos confijcimt. 

DucantiirBF, CA. AngulusABCS 

Eduobus O & X fadt d duos re£tbs. a Ver j i- 
) eft ^ aequalis I , quia infiftunt cidem A i - 
BC, &XrcftsBqualisZ^ quiain-^P^''"' 
fiftunt eidcm arcui A B. Ergo A B G^'J;^ ^^^^^ 
pim duobus etiam I , Z , hoc eft aim to- 
tooppofitd angulo AFu facit diios rc- 
&». Quod erat demonftrandum. 

I PROPOSITIOlSrES XXIIL 

XXIV. 


^i 


Onfimttuc^ari*: €^ agitur dejigmM- 
^^fimtihu, epumnpoJpmfinePropnr* 


G PRO- 


r 


JPROPO,SttlO ^V. 

V . ■ ■ < - . ■ 

jitupf mttvm (ABC) ftrficmr, 


. .4. 


B,CB,quasbifecainI,&lk Exl)K|i' 
duc pei pendiculares fibi occurrentcs ii 
punctov) J Hot eAtcentwm tiirtulijcuji 
portio eft arcus A B C. 

hVex.cc^ i^fem^cehttumeft&tansftlilX, . 
roU.(. u inreftaLZ* ErgoinootefliiinHPfi^ptrfl- 

Ffi']6. Praxis. CeMroJ^fai^fHarfti^ def^ 

calum , eodemque mtervallo , atiis tn arcu a ^ 
defcribedmsaliif^scirvnhsyriwirumj 
bisfecent. Per interfi^ioHes dfUite 
tui (wcterrentes in dabmnt ixntrum. 

PROPOSITIO Xkvx 
55;XX.VII. . 

Ft£* 3/. TiSr drcnli aqudibus reB^ lagtiata .f C^j 

JFI) fuhtendum MfCfiSdafuales ^ CT fi ^ 

cusfuntaquales^ etiamfuhtenfa dXfudts eruiffj 



• r 


I. Pars. Ad centra A & B.dOpaa^lf 
C A , E A , F B , I B. . (^tiattitogiila C 
AE,FBI, fibimutuoaeqiiilateiafuJitj 

■ ■; etiJlQ 


GioMt^rtLtM iLtjR. tlt 5)51 

imnt ilbi mutub^ asquianguk. Er^ 
cuffldrculi fifai mutub impoocQtur^ 
tngiiluin FBI^oHjgnterepotjerittrftan;^ 
iloCAE, ac proinde centrum B ia- 
teinqeotrum A, £c pundla F^ I in 
tDoAaC ^ E. Cum k;itur circuli fint a?-* 
pb^ daam arcus fL I neceflari^ don^ 
i^etariiitiHCQE, &aitU5FOIarcui. 
DSE ^ ar proidde ^({idlcs b crunt do^h Pir axj. 
baipfi. ' . . 

' Peri.Quomiamcirculonnn aetqiuaGiim 
wobFLI^ CQE ppnuntur lejquales ^ 
ffl^insatuoirapoiitieongitiem;^ pua&a^» . 

^cFylinoidentihpiK^C^E. Erga 
fiibtcnfa F I ctdn^itct iiibtcnfe C K* 
^oFI, CE^^qualesfunt. / ^dPimx.j. 

PROPOSITIO XXVIIL 

*« ( 5.^.C^ JJ.t)five ad.ambitifm 
|MC, i^i/) fint^mUs'^ ttiam drttu 
PfC, F2r/) auiksirtfiffufiti fmitfik- 

. ■ . • r ^ ♦ •• 

^•^1. QuoniftmlatJeraAB,'AG'*-^ 

G 2 cu:-.' 
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circulbrurn fcmididoactri ) &angaKA,lj 
a P^r 4, /. I. ponuntur aequales , erunt bafcs ^ B C,^ 

asquales. ErgoarcusBXCj-FZIetiaia 
b ?er fT4S€. h jequales funt. \ 

Ponantur jam anguli B OC , F S I aa 
c ?tf 20. ambiturri ^quales. Quia igitur c horum 
''•^ duplifuntB AC, FLI,ctiamaiiacqua- 

leserunt, acproinde, utjamoftenfum, 

etiam arcus B X C , F Z I funt aequales. 
Pars 2 . Ex sequalitate arcuum B X C^ 

F Z I habctuf per 27. aequalitas fubtenfa- 

rumBC>FI.Erg05quiaetiamBA,AQ 
e*PefS/.i. aequanturipfisFLjLljCruntfanguliA 
i ?er io. "&L 5 ad ccnttum aequalcs: fc quia*anguli 
'• 5 • O & S horum dimidii funt , cijint etiarf 

ipfi sequales. 

PROPOSITIO XXX. 

* • 

rif-}?- .'Q^tumatcum {ARC) bificare. 

Duc A C , quam bifeca in O. Ex Q 
perpendicularem duc O B occurrentect 
arcuiioB. Dicofaftum. ' 

Jungantur enim A B, C B. Latert 
A O , O B per conftr, aequantur lateribus 
CO, OB. &anffuU adO funt sequalCJ^ 

ap^r4,/. 1. qviarcdi. ErgobjOcs AB, BC^^f - 

lcs» 


G KO M E T R i ^ LlB. ilL 16 1 

Ergo ctiam ^ aequantur arcus A B, ^ ^'^ »•• 

"3» 

■ 

? Rraxis. Centris A O* C defcribe pari in^ *"«• 39. 
^tmdU arcHs fe fecantes inpunftis Fy^I^ 
ferfuiiiBa reSta arctm A B ChifecJsit. 

PROPOSITIO XXXI. 

liNgtdus{BCF)infemcircuh rellm efli^fg^^ 

in fegmento nu^are miner reSlo ^ injeg" 
mmo minore re^o major. 

1. Pars. Ex centro A duc AC. Quia 4 
sequalcs Tunt A B , A C , anguli O , B 4 a Pr r. 5./. i 

•* «quales erunt . Ob candem caufam acqua- 
ks erunt I , F. Ergo totus B C F utriquc 
B , 8c F asqualis eft. Ciim igitur b trcs fi- b ?«• ) a. 
mul cotificiant duos reftos , fcmiffis • '* . 
trium, angulusBCF, unusrcfhiseft. 

1 . Pars. Sit fe^entum LOJBF femi- Fi^. 4 1 . 
circulo L O B majus , in eoque F O L an- 
gulus, & ducatur O B. Angulus FOL mi- 

I nor cft angulo BOL , qui per i partem rc- 

^.&uscft. Ergo. &c. 

,. j. Pars. Efto fegmentum LOXfcmi- F/i.41. 
dmilo L O B minus , in eoque angulus 
XOL. Erithic^majorquamBOL, quj 
reduseft. Ergo. Sfc, 

G 3 PRO- 


I 

PROPOSITIO XXXII. 

4^ comaihi dstlta {j4B) ettndcm ficet ^ 

4ngulus k tangeiite crficame faHus fset 
ffdo^ quifit infegmento altemo, 

• . , ! i 

Nimiramangulus CABeritparaDgu-f 

loL r qxA fit in ftgpQento AL QB> ^ 

angulusF AB par angolo O^ qui (A H 

fegmentoAOB. 

f a. 4a . Tranfeat primb fecans AB per centrum. 

^ Peiri,C;ABre£l?useft* Etper^i.re&is 

eft L. Ergo C A B dc L^<}uated lUnt. 

^'/•45- Ttradfeat deinde fecans AB non pci 

cfentrum. Ducat» igitiir per centruin m 

(ftaAQ^j &jungaturBQ^ Qu*aAB(l 

in fett^icircuro reftus eft , faciet B 0.^ 

a Ver 3 2. cum B A Q^^ re&iam unum. Scd eliMa 

to • CAOreaus^eft. Ergo BQiA cm 

bF.ri8. BAQ^xquaturCAQ. Ablato igttui 

cPif li. commimiB AQ^jeritBQA (hoc^eftL) 

^•3- dD(}aalisCAB. Quod erat primum. 

dP.r 13. Deindcj^FAB, CAB faciuntdiiofr 

/ "• rcftosj &inquadrilatcroBOAL^(H^- 

t Per a?. pofiti L & O etiam faciunt duos redos. 

• ^* Ergo duo F AB, C AB^quantur duo- 

bus fimul O & L. Ablatis ergo hinc (}«»' 

^ dcia 


tmCAB, indeL>quosjjamoftendiae- 

le^, ctUJtita?q(ia|e^rcljqBlFAB> & 
►Quod erat alterum. 

P R O P O S I T€ o xxxim * 

' I 

iCC^ da^ n^l (:BO) figmtttum ckcidi FJg. 44. 
yC09^um . cafiens gmgi$lihtydato patcm.^j 
\ '<•- . ,. . •• 

Si detw Bngulu$ acutus A 3 F > f x B 

lug J5 L perp€ndicul^|-<»n\ a4 A B , ^ ^d 
tenninum C datje rcftse B C fac angulo 
CB^j parcnj ^B CI, /^ yjujlsituf fecabit a Ptfr 13. 
BL inl. Centro I, per B defcribe cir-^* ^* 
i 4Sdhmj bic fratjfibit per^G (quiaob aES 
nmlitatem ^ngulonim zM^ & B Qtkm la- 
fea CI5 Bli' aequalia lum) capictque b Pr r yUu 
%(nentum B QC angulum parem dato 
ABF. 

Nam qula A- B diatrietro B L perpen- 
^taalariicft, ABtanget^circulumjqtiem d Per 18. 

fecat B C! Ergo c angulus in fegmento ''• 3- 
«QC aequ^tur angulo AB P. ^ ^''^ ^''''* 

. Qiibd fi detur artgulus obtufus R B C ', 
*adcmcobftrue,critquefegmeritum CO 

Bqiuefitum. • . 
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PROPOSITIO XXXIV. ■* 

• . • 

F;x 45« . A 25-^^ circulojegtnemum aufcrrc coDiensan^ 

fftlum dato patem. • ' 

Ad circuli diamctrum F A duc pcrpcn- 

i^^rzy. dicularcmB A L y ducatur itcm AC^ / 

^* - quae faciat aiigulum B AC parem dato, 

Haec aufcret fegmentum A QC capicn^ 

angulum parcm dato ^ uti patct cx 3 2 . 

PROPOSITIO XXXV. 

I/g.^. 47. Qlin circuh duareltaiCL^ BFyjifieue^ft 
*S' rim j reBm^um ( COJj) ftAfigmemit 

tmim aqude efi reSlanguh ( BOF ) yi^ fig' 

mmtis alterius comfreoenfi. 

y/f . 4i. * Si fe intorfccant in ccntro A 9 rcs patct. 

3i un^ CL tranfit pcr centrum A,& rcr 

liquam BF fccat bifariam 9 f)3cabit quoque 
a Ver ^.ly a pcrpcndiGularitcrj ac proinde quad. FO 

cft re&angulum F O B. Ducatur A Fj 

Quoniajp3iCLbife6i:^cftinA, Sj^aliterin 

O, erit 
bP/j^^./.!. (rc6t.COL. A. b quad. A Lj hoc cft 

tquad. AO 
«P/r 47. quad.AF^hoccftc 

^•'' qiiad. 


I{ 


OEOMETRIiE LlB\ ni. ipf 

■^ quad.AO V 
quad.FO J 
Denito igittir commuhi quad^to AO^ 
entrcS.COL. ^. quad-FO,hoccft 

rca.FOB. 
Si una CL per centrum tranfit, & rcli-^ F/^, ^j, 
quawBF ftcat inaequaliter inOjCX centro 
A du^a re^a fccet jpfamBFin I bifariam. 
fcitur angulus AIBircftus erit.Jamquia <iPer j,'.}, 
C L hife&d: cft in A & aliter in O 5 crit 

reftang. C O L. -fi. 9 quad. AL5 hoceft c ?tr %J %. 
ciim^uad.AQ 

iquad A B > hoc cft/fp^r^/. 
quad.AI V ^•«* 
quad.BI 3 
Sed quadratum A O^quatur g quadrat g p^ gand^ 
tisOIjAI.Ergo . /. ^ 

e rcctang. COL.. ^. quad.A{. V • 
< quad. 01 quad. B I. y ^ 

C quad.AI 
Pemto jgitur communi quadrato Ai , rc-? 
manent 

frea:,COL. A. quad.BI 
tquad.OI 
Atqui etiam quadratum B I asquatur re-? - « 
dangulo » F O B cum quadrato O I , quia \ ^cr 5 . /.i. 
F B fefta cft bifavi^m in I & aliter in 
O, Ergo 

G 5 rc- 


Pomto igitor^ip^uai quadr^to OI, eri| 
rt&, COt,' JE( reffc.^OB, 
f /j. 4»' Quod fi j^emr^ ye^arum C L , F B p( 

. . c^Qtrfii^itrai^e^tjpercMDiQQneineanii 
fe^icHiein O per c»{ip:unWV ducatiiiye* 
X^': l?er aiodQ f}eQU>nftrata tatn req;^^^^ 
PQL qaaoj red^ng, F O B «equaotur k>| 
aabguloZOX. ErgoetiamCOLjFOB 
, ^qjnaJiafuntiQterfe. . 

PROPOSITIO XXXVI. 

•■» r » 

»* • , » • .« - i ' ... 

F(?,49* 5«. Q/ kffinSla (jB) 4xpra circulum dato ducan' 
?'• tur 4un riBd^.^$(Ma tangens ( BF^ dtm \ 

fic4m{BC) imxhBmgubm (CBO) fiii 
• totJlfecante (CB) Cr patte (BO) inteirfun^\ 
Bim, Jch iimdum imdrjefta^ coMrshenfum 9 
nttffuili fiodrato tangemis (BF^) 

Tig.49' 3ifcc^ns B Gtraiifit pcr centnitn A, 

a Ter 1 8. jung<i AF , faciet hsec a cutn F B anguliim 
.• ^- 3- reduai^ Quooiajw.CQ btfcfta eft in A, ei- 1 

que adjefta O B 5 crit 
hfer6J.2, Jrca:.CBO,6 >iE.quad. AB^hQCcil^c 
jijPfr47. iqUad.AO . 
M- qUad.BFV 

quad. AF 3 

Abla- 


itis ergQ qnadratxs AO y A F aequilii- 

rcinane^;;; : . 

. CBO/ M. quad. BF.. . ; 

filCpftnantmfitper.c^atrttm-A, Ttg. 50. 51, 

AB , AF a AO|„& Al. qc centra 

))i&ceC'Q C ia L. l^i^o angnlu» 

Quoniam verb C O bifefta eft in L, ^ Ver % g- 
a^e6feicftOB-,drir': : . ^.3- 

|rea,CBO.> iE./quadXB. ^-^ercLx. 
jqaaiLO -■>• -••;\ ;^ -^^;. \ ' ." 

^ttirufiitoque quadf atum A L ,ei3t 
.reaciBO. iE.quad.LB^ ' 
^qHtO ^ . quad; AL| '^ 

9aad.AL . . '■' ,* * ' ./ 

^drat? L O5 AL aedtiintar qultJri- ^ 
AOfct^AFj &quadfataL)85 ALg'?^''^/. 

Jttft CBO. ^ quad. A|j hbcfettiiiV; r^ 

Vd.AF •• t ; 

• quad. BP> ' ;;• ' 
^ • quad.AF.J * V' ' * 

Wato igitcb? coniniuni quadrato A F, rc^ , 

knet ^ ^ • 

rea.CBO. ^. quad.BF. 
Corollaria. 
^lab eodemcxtracirculumpun6i:oB F/;^. 51;; 
quoivis ducantur fecantes BC, omnia 

re- 


_ 

'io8 Elemiintorum 

reAangula C B O inter fe sequalia 
Singum enim a^uanturquadrato tan/ 
tisBF. 

'3. Qu« ex eodem pun&o cira 
tahgimt^ BFj BQaequalesfunt, Eai 
quippe quadrata acquantur fingula ci< 
rcaanguloCBO. 

PROPOSITIO XXXVIL 

r«- i^ S^ reElangidum fuh CB Cr OBfit ^i 
quadrato BFj hoe circul$im tangtt in 

Ex B ducatur tangens B Q , & e^? 

centro duftis ad Q^& F redis E Q^, EF 

j Wgatur B E. Quoniam reftangulo CE( 

aequantur quadratum BF per hyp. & qoa< 

dratufnBQj^er^tf. hsecintcr leaeqmta 

funt, adeoque 8c re&ae B Q^, BFacqua-j 

ies. I^tur triangula FEB , QEB fibi 

b P^ 8./.t. niutuo funt asquiktera. Ergo h angull 

c P^r 1 8. ' Q, F aequales erunt. Sed Q^r re&useH 

/.!• Ergoctiam Fre^seft. ErgoBF^tanJ 


kE- 
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liEMENTORUM 

lEOMETRIiE 

L 1 B E R IV. 

Icliber totui froblenuaicMs efi ^ iocet^ 
quo artificio fi&ira frafertim oTdina*^ 
t^ circub ii^crihantur ^ coufcri" 
bantur, Amplijfimus eft illius ufm 
in munitionibus exflruendis («f ex 
rua/ifonteeximia HLefinuum^ tangentium^ 
fecanfium tabul^e ingenti bonoMdtSefeosfith 


DEFINITIONES, 

.X(Igurare£):ilineacirculo infcripta eft ^ 
ycl circulusfigurac circumfcriptus j 
um fingulorum angulorum vertices in 
ircumfcrentia eiciftunt. 

2 . Figun reAilinea circulo circumfcri- 
taeft, vcl circulus figurac infcriptus eft, 
\im fihgula latera circulum tangunt. 

3 . Figura ordinata feu regularis eft,qux 
*^uilatera& a^ui^ngula cft. 

PRO- 



PROPOSITIO PRIMA, 

tf£^tM,A' r^frculo' (B b) reBam datam ^(ui) '^ 
^ Jnetro non mmrm tT^cribere. 

/^crcipeinpei4phcria quod^i 
B. Centro B interyallo datae A'defaa 
arcumcirculb DCCarrcntcminrC Ducj 
£^amBC. Dicoftflrum. 

' PROPOSITIO IL 

Fi. i> (Tytrctdo trianguttm infiriberf 4^0 

o Per 25 . Circulum tangatE F in D. Fiat an 
^p^^^ lusEDGpar(?anguloC,&FDHpar]^ 
/.3. ' ' jungaturquc GH. Dico faftutti. Namafl^ 
hVercorh gulusH sequatur^anguloEDG; hocd^ 
•^5 M^igutoCi &G2BqaaturcFDH}M 

/. ^r^*' eft-rffpfiB. ErgoctiamGDH^^uatuiS 
dTercen- A-Fa^iKncftigitiarquodpctebatur. \ 

flr 

c Ver corol. • P R O P O S I T I O HJ. 

9./), 52./. I. . 

F/^. 3. l^/r£;^/(? circumfcr^ere triangulum aijidm 

gulwndatolLK^ } 

Latus I K utrimque prodticatHrjtit d^ 
cxterni anguli O , & N. Fac in centro A , 


r" 
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2 } . 1. t^aogulosGAB , ? AF gares an- 
psO i N. DeincJe m pun&is G , B cir- ' 

' [itang^nttres<re£t0^coci2ntcs.inC; 
L TijangulumCDEeftcirculo ciN 
^Tiptum & seqViiwgtilum dacd I 

qua4riktero CG A BianguU G&Bb 
Idtto^re^i. E^t^oreiiqui G A Bj,& C a ?er ti. 
ifciunt iimul etmm duosircaoa^ adf j- , 
i^mdfKqaantUf duobu«fimuIO,lAb- ,f/-l'/. 
T^igiturGAB,&0«}uAUbuspercoiK/>tfr/. 2.^, 
^TdBanentaequalesC^&I.Eodemino^^si- /• i* 

kofteoditur £ a^quaUa d&K JE^o D 6c^ 

{p-^pctfibatur;. ^ .' '•.9-f.32./.i. 

KQ^odiiutem tangeititd&fc^ncurraoi! ^ fio 
^biJkur.Angulia^I^ifeKjNfiintic- . 
Mes«4.rea:i%&I^Kfuntminoresduo- cP^»'^. 
JK/reftis. ErgoO,N (hoceftpercon-f^;^ . 
J^G A^B &B AF>fimtmajoresduo- / ,. 
•'us reftis. Ergo G AF eft minor duobu$^g ^er coroL 
j^s.ErgoreaaGFcaditmter A&iTj-^ ^»-^»»^ 
NociterAGD^AFDliiitrefti, citmt 
^FjDFGducAusreftisminores. Er- 
??CG]^^;EFDcb)igarruntycrsusD.i*P/r/?*<»/l 
*J^li ralionc dcniociftrafais coftcurreref^y^*3^-'^ '- 


• f 


PRO. 


•^ PROPbsiTlO IV. 

. DuosanguldsG&EbifccareaisCAj 
\ E A cocuntibus in A. Ex A duc pcrpendi 
culare$^ AB , AO , A F. Citculus cfentro 
pcr B defcriptus tranfibit etiam per G 8| 
E) tangetque tria latera trlanguHi 

Ih triangulis emm C AC) & C AB^ quii 

anguli AGC, ABQJtcmquc GCA^ BCA 

per conftr . acquantur )& lattis quoquc AG 

a 'PfT 26. €& commune, etiam A G^^ AB 4 xqualia c- 

/• u runt.Pari modooftendam piria efle A B^; 

AF. Circulus crgo defcnptus centro A' 

tranfit per A, G, F: & quia an^li ad B5C, 

hPtri6. F fimt re£H, tangit h omnia tnanguU latc 

A3« ra. Fccimus ergo quod petebatur. 

PROPOSITIO V. 

JF/i. 4. nr^i^i^circHlHm circumfcriberc : fivefer 

tria dmapunSla (B^CjD) nonadwuu0. 
reitam pofita circulum defiriberc. 

PunaadataB, C, DbimsreftisBG, 
CD conne6i:e,quasbiieca perpcndiculari- 
bus OAjEAconcuiTcntibus inA.Hoc cric 
ccntrum circuli pcr B, C% D tranfeuntis. 

Dtt- 
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Dudse intelligantur reftse A C , A D 9 
AB, per conftr. latera DO j AO acquantur 
btcnbus CO5O A, & angidi ad Q nint re- 
di.ErgoAD4sequaturAC. Eodemirio-aT<r4*/.i. 
db A B asquatur A C. Erso ^iam A D ^ 
A B l' sequales. Ergo circums (:entro A de- b P^ sxs i. 
fcriptu$ per B tranfibit etiamper C & D. 
Quod petebatur. 

Adfraxim tantim opus centris fi, C^ D defiri'^ 
here tres a^ualei Circmos fe mutud itOdrficatltes ^ 
t^ fer iuterfiSiones ducere reSiof y bafibi occur» 
reides dabuut centrum qu^fiium. 

PROPOSITIO VL&Vli. 

\ t^irado ^uadratum infcribcre^ & tircum^ ^l' ^* * 
lcrihere. 

Ducantur diametri B D , C E fe mucuo 
iecantes perpcndicularitenre^acjqiise ha- 
ruTQ terminos jungunt, circulo quadra- 
tum infcribunt^ 

DeiDonftratio patet ex 4. 1. 1 . & ex 3 1 • 
1 ) . Ducantur deinde quatuor tangentes 
|circulum in BjC, D, fi, coricurrentes in I, 
IFA H.Figura IFGH quadratum eft cir- 
culo circumfcriptum. 

Demonftratio patet ex 1 8.1. 3. ex co- 
roll» 2.p. 36.1. 3.ex28.& 34,1.1. 

H Scho<-^ 


1x4^ ^LEMENTORVlii 

Scholium. 

^'i-S' f^Uadrafum circ$tmfcrif$ftm circulo dupl^m- 
^^%jfi infcripi. Nam quia angulus fi C Dinfe- 
dPer^t, micircuk redtusA eji ^ eri$ (fuadraium ex Q B 
/. 3 . {hoceft quadratum F />) aquale quadrati^ D C , 

cPtfr47* BCy acfroinde duplum quadrati DC^ hoc eft 
Ax. quadrati C D EB. 

PROPOSITIO. VIII.&IX. 

I/x. 6. C\ Uadrato (JSEF,C) circulum iftfirihre^ 
^^Cr circumfcriberc: 

Ducantur diamctri in quadrato feft- 
cantcs in A. Centro A per B defcriptus 
circulus tranfibit etiam per E, F, C. 

Deindc cx A duc AD perpendicularcm 
adCB. Centro A per D defcriptus circu- 
lus tanget omnia quadrat i latera. 
. Pars I . Quia ex hyp.CB^EB liatcra funt 

d Per S' /• I • acqualia, crunt anguli BCE,BEC a acqua- 
les. Angulusautem CBE reftus eftpcr 

hPerco^ hyp. ErgoBCEjBEC^funtfcmirc^fti. 

ro/i.u. p. Eodcmroodooftett4amCBF& rcliquos 
cffe femircftos , ad eoque aequales inter fe. 
Ergo in triangulo B A C cum duo fint ae- 
aualcsanguliCBA, &BCA5eruntXB& 

cVer 6.1.1. Ac^ acquales. Eadcm ratione A B , A E , 

AF 
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At^ ^equales erunt . Circulus igitur centro 
AperBdefcriptus tranfibitetiatn perE, 
F,C. 

Pars 2. Ex A lintjperpendiculares infii- 
pcr AG, AH, AI. Quoniani in triangulis 
GBA&DBAanguliadD&Gjitemque 
adBinterfesequalesfunt, latufqueAB 
communc , latera d AD, A G aequalia e- ^ ^^^ *^* 
runt. Eadem ratione scqualia funt AG , A * '* 
H^ Al.Circulus ergo centro A per D tran- 
llQps tranfi^it etiam per G, H^ I , tanget- 
! quc lat era e omnia quadrati , quia anguli c Pefu. 
adDjGjH^Ifuntrefti* Fedmus ergo'-^ 
quod petebatur. 

PROPOSITIOX. 

; ^HiMgulum ifofceles cmftrtme (BA C) iH ^'£* 1* 

(f4amffdiiiaiha[%m{ABC jvel ACB) 
p dtflus mguli ad veriicem (A.) 

Sumatur quasvis redu AB^ quath ita Cc* 
ca 4 in D) ut reAar^ani A B C fit sequa* a p^ 1 1. 
llequtdratoD A.lWcentro A p«-B de- 1 «" 
fcribecirculum, cui infcribeBC^sequa- \yVer tJ.4. 
jlemDA, &jungeAC. Erit triangiuum 
BACqusefitum. 

' Ducatur enim re£ta DC,& per C,D, A "" 

defcribe ^circulum. Quoniamre£i:angu- c?er 5. /-4. 

H 2 , lum 


lum ABD sequatur quadrato AD , hoc( 
dP<r37. BC, lique;BCtangerefl!cjrculumD( 
^•5- quemfccatCD. Ergo angulus BCDj 

c Pw- 32. quatur ra^gulo A in fegmentoalterno*^ 
^ 3* ditoque communi DCA, erit BCA x(f 

lis duobus A , & D C A* Sed quia latt 
f ?ir 5./. I, AB 5 AC xquantur, ABC acqualis/^ 
BCA. Ergo etiam A B C sequatur d 
bus A, & DCA. Sed etiam externus Bl 
g P^f 5 2- i aequatur duobus internis A & DC A. 
?. !• go A B C & B DC aequales funt. Rc 

li Ver 6M. igitur D C aequatur '* B C, hoc cft \ 
iTers^l.i. conftr. DA. ErgoanguliA&DCA^» 
quaiitur. QuareangulusABC,quiduo 
bus oftenfus eft acqualis, duplus erit unia 
A. Faftum igitur eft , quod pctcbatur. 

Cmllairium. 

' A nguliad bafim finguli B & C intmn- 

-^giilo ifofcelio jam conftru6to to 
duac quintac duorum reftorum , fcu cpw 

tuorquintaBuniusredi, ScrcUquusAq 

una quftita duorum redorum, fcu^ 

X quintaeunius. Patet ex propofitione M 

Sccxjz.lib. I. 


( 


no 
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PROPOSITIO XI. 

Irctdo fentagonitm ordinattm uifiri^th. 7-&t, 

m 

»efcribatur4 triangulum BAC habcps ^'^erjfrdc. 

ilum ad bafim duplum anguli ad vcr- 
Jn. Huic sequiangulum C AD o infcri- o P^riMi. 
circuld. AngulosadbafimACD, & 
JCfecabifariamrcftisCE, DB, oc- 
TTcntibus circulo in E&B. Punfla A, 
,C,D^E reftis lineis conncxa dabunt 
ititagonum ordinatum circulo infcri- 

N^m ex conftruftione liquet quinque 
ingulos I, N, CL, SyO acquales efle.Qua- 
««..; ^^-^'^-nfi, AE,ED, DC, 

;. Itaqucreftaefub- 
- — ^^,s.K*^xj,o ^^uM,Lx^ a.qualesr crunt. Pcn- ^j^ 
Ugonum igitur acqmlatcrum cft. Eft vc- J^ ^!^ ^^' 
r^etiam sequhngulum, d quia cjus anguli d Ver %9^ 
I AE, AED, &c. infifhmt arcubus acqua- /• 3 . 
"^us BCDE , ABCD 5 &c. Fadum eft * 
'turquodpetebatur. . 


CoroUariHm, 


^Ngulus Pentagoni ordinati fi||pit fcx P^^^ 
quintas unius re6ti , feu trcs^uintas 

H 3 duo- 


V* «" 


xiS ' Elemhntorum 

duorum. Nam tres anguli ad A cunr I 
sgqualcS) utpote aequakbus arcubusf 
CD, D E iniiftentcs5& medius per coi 
praeced . fit duse quintae unius retti,tr( 
mul , hoc eft ipfe pentagoni angulus, < 
^cient fex quintas uni^s re6ti. 

'fNgeniofa eftBuclidaapefaago»f ifffcripthj 
-^wulid expedstior illa Ptolenuei^ quam^ 
fii.l. Jimagejfi , Cff efieiufmodi. 
F/f»ii. Dacauturaianfe&iED^ Bjl^fimutuh\ 

diculariter interfecautes in A. RadiumA 
fecd in C, Centro Cper B defcribe arcum , iwflW 
troED occurrentem inG. Re3aGB^fi^ 
pentagani ^^ 4G decagoni. 

DeimmratiQ hic dari nequit ^ fendetfttM^ 
4ik 1 4. ImL Eam vide apudQlavi$m infi^ 
jpojl.p, 10. Ir 13. . 

Ptoblema. 

j?;^. 9 * ^JIper dati reSa (AB) penta^num ordiiMm 

c Ver 1 1. ^ita conjirues. Seca cAByJtcut re£laftffM 

1 1. * ABCfitaquale quadrato AC. Ex AB utrinK^ 

produSid aufer A DBE aquales majorifeffffft 

toAC. Centris A isf D yintervallv A ^jdefcm 

arcus duosfe fecantes in F : Item centris B&i 

eodem intervallo , fefecantes in G. Rurfmn ^^ 

tris F^G^ intervallo itidemAB^ aliosfefi 

. cantesHfi. BunSa A, F^ I, G,B r^Sifl^ 

neis junHa dabunt pentagoftutn ordinat0 
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}j nequilaterumy ^ ^quiangnlHm )fuper dd" 
B. 

\uilaterHm ejji patet ex conJlruiHone : 5»- 
[ulum ejfejic demonftrabitur, DucaturDF, 
ex confiruSlioHe triangulum A F D ejfe 
^les, Et bajis ADefi majusfeffnentum lateris 
f extremd^ medid ratione fe&i (elienim 
Faqualis AB , ^ AD aqualisAC) Ergo an* 
'is oDAFefidu^e quintte duorum re&orum. cPercoroiL 
l»reliquus FAB efip tres qui»t<e duorum re-p io% i. 4« 
m yjiv^fex quinta unius reSii : acfroinde efi p Per 1 3» 
[ulus penta^ni ordinati.Eodem modo^oftendi- /• i . 
[ulumGBAeffefexquintdSHniusreSH^ ac <\P^rvoroiL 
\parem FAB, Unde neceffe jamefireli-f*^^'^*^* 
)if^\i^lhisaqualesejfej^ utfatetexi. Ll.fi 
^ifieifarfHbtendi reaa tG, 

^ PROPOSITIO XII. 

Qlrculo penMgonum ordinatum circum^ 

fcrihere. 

Infcribatur pcntagonumordinatuin per f /V. lo, 
ptaeced. GHIKM , ducanturque tangen- 
'teinpunftis. G^H, I, K5M5 quae qoncur- 
fafltinB,C,D,E,F. Dicofaaum. 
^. ExcentrodusreftasAGjAB, AH, 
AC, AI. Quoniam BG , BH ex uno pun- 
[ftpB tangUntcirculum, asquales^erunt. ^Vercoroli. 
;Trigonaigitur GAB, HAB fibi mutucJ »-/>.?6./.5- 
«quilatera funt. -^quantur ergo^ anguU ^ ^^^^ ^*'*^ ' 
Q5P 5 itcm QL^ S: ac proinde tbtus B du- 

H 4 . plus 
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plus eft ipfius P, & totus G AH duplus eft 

S: Eadem de caiisS. anguli C & H A I du- 

plifuntipforumT^&N. SedGAH, & 

c Ver %j. tlJ\I awju^les f funt , qiii^ infiftunt ar- 

^ 3« cubus sequ^libus GH, HI, per conftr . Err 

go etiam eorum dimidii S , .N xquales e- 

runt. QuoniamigiturintriangulisBAH, 

C AH 5 duo anguu S , N aequantur , item- 

d Per 1 8. que duo ad H 4 rc^i , latufque A H efl: 

^- ^ • communci etiam e BH > CH , itemquc an^r 

5^ ''^ * * gulijP, Tsequales erunt. Eodemmodo 

oftendamre&asBG^FGeflcasqu^les. I- 

gitur C B , FB duplae funt aequalium B G, i 

B H , ac proinde aequales. Eodem modo 

oftendam reliqua btera pentagoni dr- 

* cumfcripti effe asqualia. IUud igitur aequi- 

laterum erit : eft vero & arquianguliim , 

/quiaciimjamoftenfumfit angulos B,& 

C duplos effe aequalium P , cc T 3, ctiam 

' ipfi.aequales erunt: eodemque modo & re- 

, 1 iqui . Ordinatum igitur pentagonum cir- 

culo circumfcripfimus. Qijod eraf facien- 

dum. 

EoJem artificio circuh circumfcribitur ordiua- 
tafigiira quacunque ^ftfrius illijin^lis circulo ith ^ 
jcribatf&^ 


PRO- 


• X 
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T^EntAgoftoordinofo circHluminfcrihere^ Cr F/>. n. 
circumfcribm. 

Duos pentagoni angulosB) C bifeca 
Tcftis BNjCS concurrentibus in A. Ex A 
ducperpendicularetn A L. 

Circulus ccntro A per L dcfcriptus 

tangct omnia pentagoni latera. Cireulus 

vcro defcriptus centro A per 9 tranfibit 

ctiam per Q D, E, F. 

iParsi. IntrigbnisDCAjBCAjqma 

I latera DC, C A a lateribus BC, C A, item-r a ?er hyp. 
que b anguli P, & O aequant ur^e tiam G,& ^ ^^^ con^ 
I xquales c erunt. Sunt ver6 a etiam toti B^!^ ^ 

, SfDtequaks^Quarc ciim^ angulusGfit di- ^ pet^iLp^ * 
midius anguli B , etiam I erit dimidius ip- b iv can^ 
fiusD. IgiturDquoquebifcftuseftreara/^»'» 

I DM. Obeandemcaufam rcliqui penta- 

I goni anguli E 9 F funt bife&i \ ^c proindo , 
omnes dimidii anguliintcr feaequales e-f 
runt. Ducantur infuper perpendiculares 

I AM , AS , AN 5 AR. Quoniam igitur ia 
trigonis LB A , MBA , anguli G , «: Q^as- 
quantur, &latusLBlatcri MB^a^qualecPfrrW, 
eft 5 latufqueB A commune , etiam/ A L , H- 3^- ^- ^ • 
A M aequales erunt. Pari modo oftendam ^ ^^^ ^'^' *' 
rcliquas A M, AS, A N,' AR inter fe acquar 

H 5 ri. 


ri. Circulus ergo ccntro A tranfiens pcr 
L tranfibit ctiam pcr M^ S, N, R : & quia 
anguli adL) M,S)N, R re&i fiintper 

%Tert6. confi:r.5tanget^ quinque latcrapentagoni* 

'*V^ Quod erat primum. 

Pars 2 • in trigono CAB, quiaanguli O, 
& G km oftenu funt acquales, crunt late- 

hferi6. ra A t , A B A aequalia : eademque rationc 

-^* *• . flBqu^nturetiamABjAFjALjADjac 

^ proindecirculus ccntro A tranfiens per B 

tranfibit ctiam per C ^ D , F. Pcntagono 

igitur circulqm infcripfimus &: circum- 

ioipQmus. Quodcratfaciendum. 

PROPQSITIO XV, 

-j. ' ^Ndato circulo Hexagpnum ordinatum de^ 

^*-'^; '^fcriher^. 

Ducatur diamcterF A B.CentroB per 
centrum A defcribe circulum , qui datum 
fecetinC,&D. Itcm centro F pcr A de- 
icribc circulum , qui fccet datum in E , & 
G5 fcx pun&a B, C, E, F 5 G, D re^s li- 
neis connexa dabunt qy asfitum. 

Ex ccntro A cmittantur reftse A C , A 
aJB;^ I . /♦ I. E, AG, AD. Patet triangula H, I, M, L 4 
hper eorol ^^ «quilatcra : deinde quia anguli C AB, 
I vp.%z4 X . EAF , finguli b efficiunt unam tcrtiam rc. 

a:o. 
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m duonim^ proinde fimul duas ter- . 
patct c EAC etiatn efle utwn tertiam cm^ercoro^ 
fumreftoruin.AiiguliigiturEAC^C 1^x3.^1 
aequales funt 9 funt atttezn & latera £ 
^AC sequalia lateribu& B A, AC ^rgo 4 d Perf, L y. 
isECbafiCB, Ivoceft (utjamoften^ 
i) radio AC sequaliseft. Quareetiatn 
quilaterum eft .Eodem modo oftendi- 
, xquilaterum efle K. Quofeiam igitut 
^agulaomnia H, I, K, L , M , N sequi- 
wfunt 5 patct fingulaCB, BD , DG , 
',FE)EC ^uari radio circuli AC,feu 
[i^B^acproindemterfc. Hexagonum igi- 
jWraquilaterumeft. Eftverb 8csBquian- 
|RiIum, cumfinguliejusanguliE^C^B, 
U^GjP conftcnt duobus acquilateri trian- 
{uliangulis. Ergo Hexagonum , quod 
prcuio infcripfimus y eft ordinatum. 

Ccrollaria. 

^ J Atus hexagoni circulo infcripti ac- 
quale eft radio. 
2. Angulus hexagoni ordinati eft qaa- 
iortertiae uniusrfefii, coriftat enim ex 
itobus angulis trianguli aequilateri , qu6- 
^ ^ linguli conficiunt d duas tertias u- d ver coroi 
fiiusrefti. , ««••p-3*»/»N 

^ j. Si ducatur infuper diameter PS^per- F/^. 14, 

. pen- 


! 
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pendicalaris altcri F B , & intervallo i 
P A,centris P, & S, fe&iones Gant in 

QjinR^&TjpunaaP^EjOjF^RAS, 
^9 B) Qj C refbis lineis connexa dabi 

• ^ duodecaijgulumordinatutnunacircio^ 
P . perturi circulo infcriptum. Id quod i 

"^ * &^^ cft ^^i ^^ G nomonica. 

4. £x demonftratis elicitur etiami 
fcriptio fatillima trianguli sequilatc 

' drculo. Du£ta diametro FB, ccntro Bj 
s A centmm dcforibe arcum CAD. Pi 
C , F , p re£):is junda dant xquilat 
quaefitum. . , / . i 

5. iEquiIateritriangulilatus(CX0| 
$ diametro ( BF ) ad ipfum perpcndiculaii 
quartam partem (BiX) abfcmdit. Namai^ 
guli ACX^CX)aequalibusarcubu$G£^ 

e "Pir 19* D B infiftentes , acqusdes e funt : & htca 
^ 3- AC5CX a:quantur laceribus BC,CXEr- 

f !Pf r 4./. X. go A3t , BX/aequales funt. Ergo B XeHi 

# quarta|parsdiametriBF. . ^ 

Scholiwn. 
Problema, • 

F ;^. , , TJ Exagopfim ordinatumfuper datd reSia (CS\ 

t jiit iwl I. i^^ conftrues. Fac r triangulum C AB ><•?* 

laterttm Jnpra datam CB. Cefttro Aper B &i 

defcrihecjrculum. h capiethexagonmnffiperii^ 

refli CB, Patet expropof ^ coroL 1 , 


Thtorema. 

paJrattm ex latere trianguU aquilateri tri' 
jlfon eji quadrati ex femidiametro circuli , ; 

ffiriftum eft , aJeSjue aX quadratum diame' 
■ ta^.adn. , 

•ur femidiameter AD. Quadratsm FD ¥/£• 14» 
quadratis $ FA^ DA^ ^ rejSaugulo FAX s Ver i «. 
'ireSat^. FAXhis ejifarquadratofemidia" /. i. 
FAfeuDA(nam quiaAX^XBaquales tfmrty t Ver eorpL 
inltmFAXbisaquaturduobusreSangulis^ S.fraci, 
fnb FA, AX, ^fub FAyXB'Meft reaau- 
FAB'^oc ejl quaar/ito FA)Ergoquadrat$m ^ p^ t./.^^ 
\mnefiquMratiexfemidiametro, ^ * 

afUem quadratHm totius diametri FB 
im X eft quadrati FA^ patet quadtaUm x p^ 4. A2. 
dquadratumdiameirin ufj.ad^. 
fequitur latus aquilateri trianguli effe ad 
4fmetnm ^ ut mdix quadrafa temarii ejl ad 
^^^raiicern nempe quadratam quatemarii^c pro^ 
M^lineasincommenfurabiies. 

PRpPOSITIO XVI. 

\Flmulo ciHindecagoftum ordinatum depri^Figfis. ^ 

here. 

Circulp infcribe a ktus pent^oni AC,a Ter 11. 

trianguli* aequilatcrilatus AD. Arcum f; 4- 

DbigcainE. CE cftlatus quindcca- ^ J/^^J; 

ini. 1J./.4.. 

I Nam fi tota pcripheria ftatuatur cflc 1 5 ., 
«fit arcus A C, 3 .& arcus AD, 5 . ac proin- 
ie arcus C D , 2^. idcoque CE unum. 



OnroUarittm. < 

f (f • > 5* H"^^ xnethodo innumerae figurse oi 
.. natsecirculoinfCribentur.Nanifidi 
rutn ordiiiatarum latera AC j AD cii 
fint infcripta,arGuum differentiji CD< 
tinebittotlateranovx figurac ordii 
quot unitatibus difFerunt denominati 
priorutn.Denominat6r autem novse fi[ 
rac habetur, ^ denominatores prionimj 
ter fc multiplicentur. 
* UtjfiADfitUtusquadratij&ACdt 
cagoni. Denominatorum dJfFerentia eft rf, , 
Igitur arcus CD continet 6. latem figunBT 
Ho vac.£a vero efl 40. laterum.DetK>mio2i« 1 
tores enim 4. & 10. inter fe tnaltipiicat», 
faciunt^o. 

Scholium. 

I 

^^Ombmropertaarreft^ qndfihcircinoi^\ 
♦ -^^ guli iufirihamim circmh figura ontinaU 1 
terumj.^.ll.j^.l^.^c.^cimillaifffirMfftiofi* 
ptrarkm dependeata divifione circumferentia ' 
fartes datm , pM etiamnum defideratnr'. Licel 
Pamen , circnli circumferentidin f6o.partes t ' 
si y mecbamci fifftrat quafiunqueordiuatat cit 
inffribere hunc in modmn. 

Problema i. 

GRadus 360. ( hocefitotamcircumfirentiam)^ 
. .^ , dividefer denominatoremfolygoni infcriben^ 

M 
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^x.gr. fumanguli ) qmtmHUtibusconfiatquo^ 
( 40. ) Mgraduumfac in ccntro angulum A 
A K eritlatusfigura quafita ( nonauguk > 
infcribendx. ^ 

ProhUma. !• 

*ftfer data reSd nuamvis figuramordiha- F/Jp. 1/. 
m defcribes trafidio tabella fequentis. An^ 
\re3us efi aa angulum figura. 

differ. 

\Pentagono ut 6 ad 6.,. 1 

Hexagmo ut ^ ad 4... i 

HMagono ut J ad 10... 3 

Oaagono ut 2 ad 3... i ^ 

Konagom ut ^ ad 14... j 
Decagono ut f ad 8... 3 
Vndecagono ut ll ad 18... 7 
Duodecagono ut 3 /i^ 5*... 2 , 

Of»teat igitur fuper data re£U XB hebti^ ji* 1 5, 


wmvrdina^mdefcribere. CentroXdefcribecir^ 
^bmyaqMoahfcindequadrantemBO^videinta>^ 
hUquiji^froportio reSi anguUadangutum hep* 
^iipM, reperiesj utj.ad 10., ^xuffirentia efi 
fS. Qfakaniem igiturpaiftire in 7. arcus aqua^ 
ijftSj qmmm aSuctotipfiaddeexO inN^ quai 
' siabetdiffifrentia. PertriafmnSa BXN . 
t a circumm^ , hic cafiet hefygonum data ^ *p^ »,^^ 
aXB. ' 

tabella confeSa efiope tbeorematis 2. infcboL 
* 42. /. I .^ quo reperitur numerus reBorum an-^ 
Tum^ quds efficiunt anguli cujufcunque reSili^ 
fei, qui numerus divifus per denominatorem fi- 
kgra exhibet denominatorem proportionis anzuU 
PpfTie adreSum. Quo^ 


Quoniam veridefigffrhardinatisnmhal 
nusjuntfropofita^ finiatbunclibntmProclii 
iretheorenM. 

• ThecrenM._ 

TRes tanthn fignra ordinata , viJeli 
triangula aquUatera , 4. quadrata, ^ 3. i 
gona ffatifim repl^efoffunt^ hoceft^umaii 
tinuamfuperficiem confiituere.^ Quodfic i 
Jiratur. TJtaliquafiguraordinatafapiHsu 
^JfitreplereJpatiumy requiritur , utaitp 
rium ejusfpeci^i figurarum circa t/num pt 
compojitipojfint conjicereqfiatuor reSos ; / 
jeircaunumpunSumpoJfwftconJldtui, itfj 
corolL 3./>. 13. /. I., ex, gr.^ ut tri0^ 
p/ 1 i. quHaterapoJfint replere fpatium , requirft$f{^ 
. aliqmt anguli talium triangulorum Jv, M^ .' 
H circapunBum A compofiti efficiant qual 
dos. Atqui quatuor reSos efficiunt 6,angnlii 
hVer foroL guli aquilateri {nam unus facit duas teriia\ 
i%*t*l >•/' I • nius reSi , acfroinde 6. faciunt 1 2. tertiasi 
reSi , boceft^* reHos ) item 4« amuli qk 
ut patet ^ item ^, anguli hexagoni (upusi 
c Ver eorof ^^^ 4* ^^^^*^ c unius reSi^ ac proinde ^,^ 
x.P, ifJ»^''^^'^^^ uHiusreSi^ hoc eft rurfum ^re^ 

^ y bfc. 

^uidautem idnulldal/afigura pojfit^ 
confitabi$ , Ji^angulum ejus repertum ^ nt Ji 
quocunque numero multiplices-: femper^ eni 
dcficientd 4. reSis , autexcedent. 
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t 

Ua0i fnomefsti in Oeometriajitfcieft* 
tia frofortionum^ itemp efiMathe-- 
maticus^ qui igmret, £4 traditur 
ah Euclide toto quinto i^fexto lihro. 
Sed quamvK illi cxterifque elemeu^ 
mditoribus flurimum debeamHs ^ in iis 
^l^^^ua de proportione titadiderunt ^ dejide' 
^ aliquid vidletur. Difficultas tota in definitib^ 
ffS*l»S-vertitur: ubi A^adit Euclides , quidjit 

CJMr magnitudines ejfe proportionales , Jiv^ 
fatmes^ eafdemfjimiles^ tequales ejfe. Definit 
p»", duas rationes tum isquaUs dici feufimiles , 
fw»^ autecedentia qftocfmque nftmero aqualiter 
^nkiplicata confequentibus etiamqf*ocunauef$u^ 
^froiefualiter multiplicati fefftper veljimul<t- 
P^fftnt^ veljirhulmajora j^ vel Jimul ffiifio^ 
Fi Atque ex ed definitione omnes deiffde f. £«f a H^cdefi- 
%lihri defffonjlrationes mediati vel inftftediate ^itioelecla' 
ffiArafr Hac doBrinx Euclidate fumfffa : qute ratur in 
^iplicem^ utdixi^ difficultatem habet; Nam fra\ pofl 
^mis certftm efi ed definitioneffon naturam <f- depn, 6, 
^um rationum , fed affedionem folfmmodo 
•"J^ explicari! Deiftde illa multiflicium pro- 

' l prie^ 
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, frietas,adducitt4r , vcltanqsiomfigmm-i^U 
rationnm aqualiHm^ ut^ quandocumque ea k 
JirMafueritde^nab^isrationibus^ inferre 
- liceat<equales'eas ejje: vel isfenfusiiliuf^ 
. fer magnitudines eandem rationem habeifks 
aliudinPell^iveti^j quanrearmnmnlt^Uct, 
dojam iiS^ exce&ere^ vel excedi, Sifrii 
demonftrare dcbuerat^ eam^ affe^ionem m 
fcf foJis r^tionibus iequalibus, inejjey ut*exd 
tionum <equaHtas certofoffit inferri.Jdveror 
mevulgare, theorema eji ^ quodneque Euch 
neque aiim pG^ Eaclidem mUus dem^nfira'^ 
fecundum^fecuriqteidemerimw deveritate 

rematun^ infenfu definitionis acceptorupf, 
mi tamen ex vi ^efnonjhrMionttm nohis 

lcig* ij. 6 fourit de abfoi§etd rationum <equalitate. 

tabu/dj^» flwnefiofrinfafexti, Certi erimus ex Eiffk 
demfmjiratione^ rationem trian^uhrum JBC 
DMttaquaiem effe rationi bafium AC , Hl 
fer rMiomsm 'aquai^atem foliim inteUigetik 
^am iUamfrofrietatem multif\icium\ wa 
iigemus tamen raUones iljlas triamulorum i4 
rationibus veri iff aUolnte aquaUs effe , ti» < 
wonfiraUtm mnfit i^e&imem iUam multij^ 
cmn abfolutd ^,verd raiimum ^ualitate nci 
farid effe comexam, 'Qp^odocunque iptur 
definitio accifiatur , librorum f.ac6. demdl'^ 
tiones vaciUant ^ quamdiudemmJiratsemMOfi. 
^ ritveram railmum aqualitattm cumei 

pkcium profrietate femfer effe connexum. 
que utfibi cmflarent omnia^ tamen ilie 
flicium lahyrmtkus mibi aliifque femfer 
cuit^ i^Syrmibusflurimumfemferfaceffit^^ 
■%otii^ quorum itafkrumquc mtntes u^ricat^^ 


f 
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ium vixref^iant. Qu^re ut (barJnamprcH 
^wnum qua quafi meOulla , atque anima GecH 
Ifj K^univerfa Matiefegs ejt ^ abed iab$ 
^emus^ h^c tria prajlare condl?imur>. * 
ximdoftendam , libri qukitithe&remata , qu^ 
'fiidePermukiplicesdemnftrantur, eofere 
^babendaejfi^ quaaxiomata^' acproinde de- 
'^ potiiisjubinde aliqud, quimdemon- 
W^ fgere^ ItapropitrpionumtogmHo. quam 
mmtm multiplicium difficilem ha^ep^ (^. 
'^^curameffeceratMana y expedita redMHf. 
"^ndd demonftrabimw ^ quandocunque ante'" 
^tm qu<elibet aque multiplices confequen- 
f ({mufiibet aqui multipticibui velfariUr 
•F«fwi? , wtpariter mimtreL vefpariter 
nl^ ^f ^^»w # ver^ oAiles, f^Ji' 
lifoftahilito omnes Eueh^a demBnftra- 
MM ^ ^^^^ *''^^ "^ proporfionibut doOrina 
Kf ' *f V?^-' noftris probqtionibus contentm 
^iOd Euclidaat , quamvis prolixas ^ jam 
^i^f^i^at0cfolidaffep(jftt conv^ere. Jffi^ 
^^ ttem ( ac demon/irabimus ) proportio^ 
J^ualit^ aliudindiciim^clariffinim afpri- 
r») « ^uo omnes Quinti libri propohiones de- 
fpffrit, quivoluerit. 

* f»i2 f^<^^^^^^m»f denominatoribus ^ lo- 

Tj^j cmpofitim , traHatumfuhiunffimpe- 

^^^me^ri^ftudiqfisplane m^effarJHm , ubi 
I ^onftrabimus axioma illud^ feu potiik$ 
^ hq^enm indemonftrqtum ,^ rationem 
r^^^jx rationibus qmtlibet intermedio- 

^^l^^f^iseritdefinitiones^ 
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Propomonufn elemma faciliori nnth^ 
do proponmtwr. 

DEFINITIONES. 

I i p Ars aliquota ti<agnitudinis cft , < 
' alitjuoties rej>etita tnagnitudk 
metitur, five adxquat. Pars aliqus 
quse non metitur. r| 

LoHgitudo miuspedH eft pars.aUquotakm 
dinisio.pedum^ quiaiUdm decies repetiUim 
fur,^Jj>ngittUo verd^pedum eji parsalijm 
linea^ jo. te^m , quia aliquoties repetita^ *?i 
pelffSy illamnouaaaquat^repetitaveritcrifi 

cediti * J 

z. Magnitudomagnitudinismultipw 
cft i ciim mittor metitur majorcm jacpio^ 
inde ejUs pars aliquota cft j five cutQfl^' 
lor minoreih aliquoties continet ft«' 

cile. 

j . Ratio fivc proportio eft^duaniiBC 
jufdem generis magnitudinum rm 
quacdam fecundiim quantitateni habfl 

do. t 'J 

Sunt igitur i» omniprop<nriione duo /<^ 
quorum ille Antecedens dicitur^ qui^rimon^ 
natur , five is qui nominaudi cafu e^ertur , ^ 
Confiquens. - «jj 


Cim atftecedens ^ confequcns funt a^uales , 
' rtioaqualitatifdicitur^ chm inicquates ^ di- ^- 
ejfeproportio inaqualitatis, 

4. Ratio feii proportio iratibnalis eft^ 

; exiftit intcr magnitudines commpn- 

ibilcs , •& numeris exprimi poteft. 

portio i rrationalis eft , quse exiftit in- 

magnitudines incommoifurabiles , & 

WKs numeris explicari potcft . 

Porro tommenfurabiles quantitates 

bt, quas ajiqua communis meqfura me- 

^) incommenfurabiles , quas niilla me- 

ptutBKnfuracommunis. 

M.^ Dux rationes ( A ad P , & C ad F ) F/^. t • /. 5. 
potfimiies, asquales, eae^em, c^vstM^tAbulai* 
pus antecedens ( A) a&qu^ feu eodemmo- 
[|b (hoceft necmagis, necminus)cpn- • 
||iflet fuum confequens ( B ) qiio al terius 
l^tccedens (C) continet fuum confequens 

Vdquandounius antecedens (A)co-F//. 1: 
flcmmodo continetur in fupconfequen- 
5^(B ) qu9 (C) antecedens alt^rius in 

W(D.) 

^' Duae rationesfunt diflimiles, fivc; F/^. 1, 
toaratio eft major altera , quandounius 
fjfttecedens ( I ) magis continet fuum con-^ . 
«quens (L) quam alteriqs antecedcns>/^^ 
|(0)contineatfuumconfequens(Q) vcl ^*' 

I 3 quaii- 


i 
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qiiando antecedensunius tninus contiae- 
fur in fuo confequente , quam antcce-? 
den^ alterum contincatur in confequen' 
te (uo, 

Propmionum ^e^uaUt^s O^ i^4tpidi.tM 
. €!^licaxwr. 

QUid pcrrTjit ^ unrnn antecedens aque^ vel 
fnagii, continere fuum confequevs , quam an- 
tecddehs aherum contineat fuum , Ji frofortiones 
Jlntr^ionales^ definiri ^ explicari ulieri^sfd' 
teflpernumerosy 4itfiAfittripiumBy iS^C M» 

jf?/-. M pliimF^i perfpicuum erit ^ quidjit^ A ceque feu 
etjfdem modo cantinereB^ quo C c^ntinei F : vel 
fi Ifit triplum Lj vero duplum Q^ confiabit 
riirjum , quidfit t magis coMinere L , quam 
lbHtineatQ\ Atfi proportiones fuerint irrationa-' 
iis , ea res expUcdri ulterOts necpotefl , Hee debet. 

Tig,'$. i^pntur magnitudines incommenfurabiles A ^ jB, 
per^icuum efl A nm folum majui effeB^ fed e-^ 
tiam certo quodam modo effe niajus^ ( Aquippe 
^ aliter continet B , quam alia qualibet major mi^ 
Itbri/e quam A) neque tamen ulteri&s qu^i ^[au^ 
explicari dehet , quilfit certus illemdaus , quo A 
(^ontinet J3, quiapernulhs n^metps explicabili 
efl. Itaque quemadmodum datts binn intommen^ 
, furabilibus quantitatibus nondebet ulterius qua- 

ri , quidfit unam certo modo continere alteram , 
iia neque ckm dantur quatuor propMiditiiles in^ 
e<mmenfurabiles , quteri dgbet mteriits , quidjit 

f!\om C eodem modo con$ineret>^ quo A continet B^ 
SicHti mwmQdm^ quoAconthet B, ulteriis 


fi£'t 
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\ efl inexpltca^ili , ita flane etiam identitas modij 
qu6 A continet B ^ cummad&^ qmC continet IXy ' 
nlteriusinexplicabiliseji, 

[ Qmdverd cuicumque proportioni trrationali A Yh, c. 

[oiB dabiles fint inpnic<e ali<e proportiones irra- 

\ tionales , majores , minores , diverfis temnnis 

confiantes , facili poterimm intelligere hunc in 

ntodum, Sumatur fu^cunque quantitat C , £3? 

auferatur Bex A incommenfurabilifecum quan-- 

titate^ quotiespoteji^putater^ isf fuperfit E F, 

Sitdeinde tertiapars ipJiusC^ Jit infuper qua^ 

fiamXipJiC incommenfurabiln ^ quaemajor fit 

qnm 0* Quoniam igjtur A continet Bplus quam 

ter^ C vero continet X minkf quam ter ( namC 

continetpr<ecise ter minorem quam X) erit ra^ 

tio irrationalis C adXminor ratione irrationali A 

ad B. Accipiaturjant Qj^ qmrtapars C , ^ qu^e- 

piatneJhZj ipJiC incommenfurabilis ^ qu<emi* 

fforfit*^uam Q, Quoniam igitur A continet B mi- 

»«J, quamquater; C verdcominetZ plusjuam 

quater ( ckm C pr<ecise quater contineat Q^ ma^ 

^orem quam Z ) erit ratio irrationaln C ad Z 

I fnajor ratione irtationali AadB, 

Jamvero , quia Cadaliquam Xminorem ra- ^ig» S» 
monem habet quam A adB ; J5* rurfum , quia C 
\adaHquam Z majorem rationem habet quamA 
^B ^manifejlum ejletiam C ddaliquam Z>, me- 
diam inter X ^ Z ^ eandem habere rationem 
^Ham A adB, Quodquidem perinde clarum eji 
^Mmine naturali^ atque iflud: dabile ejl majus . 
"'amP'^ ^ dabileeJtminusqudmP ^ergodabi* 
efi ^quale aliquod ipfi P ^ 
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Quid in propartionum aqualium dejimti 
Eucliiiu deRderetur. 

V^ 9fes AadB , C ad F ^quales ejfe aicit.d 
antecedsntium quacunque aque multiflicesly { 
cmfequemi$m quihufcmque feqffe multifM 
IjR^ veljimulmaj&resjunt^ ^/eljimulmr^ 
vel Jimul sequales ; hoc ejl, ckm IfuPerar 
etiaf» Q^ femper fuperat K^ iff cum jfHpf 
ab L y etiam i^ feffsfperfuperatur ab R\ &< 
eJlaqualisLj etiamQ^fempereJhaqualiR^ 
hene mtanduip efi ^ Euclidem non ajfumen 
multiplictum e^ceffus defefiufque fraportio^ 
feujimiles , Jic enirn iriepte idem exflicaffet , 
eyceffus iff defe^usjimplicitfr, Nimlmima 
aliquid in fumpfo Qeomkrd dejiderari jarf^i „ 
dfclafavimus. 'Namvel cupithijie vertir^ 
' n/s aquales definire^ \^Jic rei dejinitafnm 

iatem pro definitime affert \ evidetfs qnifff^ 
hanc multiplicium affe^ionem ex ratiopnB^ 
litate profluere : vel addufit tanquam ii^^^ 
frimum ^ infallibile rationum <equalift^\^ 
Jif demonjlrare debuerat , eam cum fotioni^A 
qualitate ita firnper effe connexam , ift, b(ZCt^. 
id certo pojjif iffjerri, Qua qnideip counexio^ 
ferohfcura ^ demonfltatu difficilK ejl : f^l^ 
queper rafionun^ aqualitaten^ nihil aliiidi^ft^^ 
gii^ q^amJirnultaneumillumexcefjitmdefeS^ 

ve multiplicium ; Etjic toto y. ac 6. libros {^ 
quatuor magnitudines frofortionales effe aeM 
Jlrat^ nihil fciemus atiud ^ quam diaumfX^ 
fym^ ^ defeSumilljs <07npetere^ incertifl^ 
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mafnitudinesy de ^mbus agitur^ Jintve^ 
"^&rtimales. ' , 

^t/fmionum ^qu^ium diud indicium 
primum C^ , infallibilc ajfi^' 
gnatur. 

^ fi ratiqnftm ctaualium dejideretur indi* 
^cium infallibile ^ ^ facile ylsf frintum^nos 
'iffignabimut , demohflrabinn^que tbeor. J.fff 
1. ejtqtie ejsifmodi. 

les p ^quatesfunt ( AB ddCF^ G MadYtg. if 
) fuando ^ cof^quentes iffa^ 5«f Confe-pMajori^ 
Umjimiles partes aliquot<e quacunque in inaquali^ 
calegtfbus aqualifempernumerocontinentur. iatis. 
^fima decima ipjius C Fcontineatur in AB 
tmies,unaquoquedecimaN(lcontineaturdu' 
p^inGMi isfji nna cent^imaCFcon^ineatur 
§&iei in AB , etiam una centefima NQ^ con-, 
'ilkea^r millies in GM^ bfjic deincePs in infini- 
0m,eritABadCF,utGMadNQ^ 
- huti^uales autem rationcs funt , quando aut 
ft^tftentes ipfa , aut confecmentium dliquajimi- 
i^JifuetiC in antecedentibus insquali numero 
^nentur, Et illaratio majbr eji , cujus i/elcon- 
'«fiw, vehonfequentn aliquota ^ fiepitis conti^' 

^inantecedente. 

Vtfi ma centimillefima CFfiepius contineatur ¥/x/a^* 
^fi, quamunacentimilleJimaNQj inGMj 
ratio AB ad CF major ratione GjM ad NQ^ ^ 

*v» innumera ali^ cjnfequentium P jF, NJI^ 
»/« aliquotie in antecedentibus AB^ GM^equa- 

^Hfnferocontinerentur. , • 

I y Porri 
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. Porr j 4if iv^// H^fierQ ctmtweri dicwaur , r«i 
i7i/(9/4f , quoties pojfunt , aquali numero fm 
ablatit, 

Ex hoc indicio ratienum irrationalium ^eam* 
litdi^ inequalitM continui elucefcit ^ cumjic 
antecedentes confequentihus inconmenfurahiles , 
fer ablata confequentihus commenfurahilia ^ ' 
froportionalia exhauriantur. 

7. SimilespartcsfuntjquaeinTuistow 
seque , fcu eodem modo continentiir , ut, . | 
qualisparsfuitotiuseftuna, talispai^sfui { 
totius fit altera. Quod iane nih il allud cft , 
quam partes ad ftia tota eandem habcrc 
rationem. 

Similes vero partes aliquotac funt , quse 
s fuatotaaequalitcrmetiuntur: utfiutra- 
quc fijt fui totitls una tertia 9 una dc-? 
cima 8Cc. 
F//.d. 8. Magnitudines(ABCD)continue 

proportionales diamtUr , cuna medii ter- 
mini ( B , C ) bis fumuntur , hoc eil , ciim 
fimt confequens rcfpc6tu praeccdent is , 8c 
antecedens relpedtufcquenti^s. 

Continuai rationesfic efferimus ^ AeJladB^ut 
BadC, icfBeJl ad C, utCadD j tsffic 
deinceps, 

.9. Magnitudincs difcrctim proportio- 
nalcsfunt, ciim nuUus terminus bis ac- 
cipitur. 

Dif' 
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¥cretat ratiomesfic qferimus^ A efi adB, ut C F/V; x; 
Qkn flftres fiterivt proportionales magni" 
fj, quam tres ^ fi proportionales dicantur ^ 
teHigitur difiretim, . . ,- 

Citm magnitudinej ( ABCD) foc- 
Dtintic propon;ionales^ prima(A): 
iam (C) haberc dicitur ratiopem 
"UnT ejus^ raticinis -^ quam eadcm 
( A) hatet ad fecundam ( B). & ^ 
( A ) ad quartam ( D ) ratidnem ha^ 
llcitur tripli9a;:am ejus, quam ea« 
prhMa habet ad fecaodam ( B ) & fic ' 

it Hdmologse (cu fimiles ratione ma-> 
P^iics dicuntur antecederttes ante» 
Wttibus 5 confequentes cohfequenti- 
kUtfiAeftadB, utCadF, homo-Vff. i- 

g2cruntA,C,&B,F. - . ^ 

^^P* de€hiti9nes commdiiis ex iffti ffopo^ 
^^^^lligentHr. > 

M!^^tisliherpropofitionescompleSititurif. Ex 
l^^-mdhimnfumbabeni ; qudmut reliqu^e 
^ofeper muliifiices demonjtrentur, Illis igi-- 
' Tf?^#^ ? I S' reliqudt Proponemus fihs ,;> 
m ordtne non mtdato, rorro hujus lihri- 
'^a mn folis lineis , fed omniitis ontHi^ 
'^tdfibus conveniunt, Lined igiSur^ ^«i-- 
^imur , omne ^nus epiantiMisreprd^ 

Axi9^ 
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Axioma, 

» 

T\ Atis tribus quanti tatibus A, B 5 Q da- 
bilis cft quarta Z, ad quam C eam pro 
portioncmbabet, quamAhabetadB. 

PROPQSITIO 1.2.3,4.5,6/ 

* T iVr »<?/?r^ tnethodo fmt fuperfiu^. 

PROPOSITIO VII, 

j/£. 7; C/ cfuantitates A €r Bfuerim aqualesy KT 
alia ejHdpiam detur Z^ erit ^ ad Z y nt, 
B efi ad Z^ar Zerit ad A ^ ut eadem Z 
efi^B, 

tlascpropofkio^ uti&fcqucntcsqua- 
tuor , {imt meriffima axiomata , ac proin- 
de nuUo modo dcmonttraridcbeat. 

PROPOSITIO VIII. 

Fi^ g, C/ quantitates ( CCrF) fuerint inaquales^ 

major C ad tfrtiam Z majffrem habebitra^ 

tionem^ tjuammiporFhahe^ adeandemZ. i 

*Et Z ad majorem C minorem hahebit r^ 

tionem , {jukm eadem Z haheat ad F ^ ^ua 

minor efi qukm C. } 

PRO- 
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PROPOSITIO IX. 

QIA Cr B ad Z eandm luAcant rath-^Ptg.j; 
^ntmy aqHalesfunt A O^ B. ' 

£tfi eaaem Z ad A cr B eandemraHo^ 
nmhabeat^ rHrfkmui Cr* B atjualesenwt^ i 

PROPOSITIO X. 

C/ Cad Z majorem rationem haieat , qukm F/t* t* 
^FadZj erit C major quam F. 

EtfiZadF majorem rationem habeat ^ 
quameadefhZadC^ erltFminorquamC. 

PROPOSItlOXI. 

'^Ationes^ ipu eidemrationi fwn aquales^ F/;.9* 

e^dem^ fimiles^ {idemomniafian^cam) 
fmaqualesy eadem^ fimilesihterfi. 


' Utfi tam ratio A adB^ quimratioC 

adF, fint sequalesrationiXadZ, erunt 

quoque rationes A ad B , 8c C ad F a^qua- 

1 lcs intcr fe. Sivefi A fit ad B, utX ad 

iZ, ScCfitadF, utXadZ, critquo- 

^ue A ad B ut C ad F. 

\ Eodem modo rationesj^ fua dt^ualitus futtt a^ 
fuales j interfefunt ^tquales. 

PRO- 


V ^, ^ 


I 
i 

Ir 


PROPOSltlO 3dl. 


\ 


F;x. 10, . i^IJinguU magnitudinesquotcumqHe (^A^. 

C) eandem habuerintproportionemadjiri 
*^futdi Jotidem ( ip , /, Z^ ) tjuam fropmiomi^ 
Tjohent JinguU ad Jingula^ , Ji^Oeuna ( -rf ) 
unam (F) itandem hahebunt omnes {A^ 
C) Jimul fumt£ ad omnes Fj /, L) fn 
fumtas. 

Rejn per (c tnanifeftam excmplo tan- 
t&m aliquo rationali declaro j ut fi fin- 1 
gnlse A, B, C ' fihgularum F, 1, L fint tri- 
plas ( hoc eft fi ^ngulac ad fin^las ^- 
aem habeant rationem quam 3 ad 1 3 ) e- 
. tiamA^B^Cfjimuirumtasfimulfiuntarum 
F^l^ L triplje. erunt, (hwcft, ctiam. 
A5B, C fimuKumtae ad F 5 1 , Lfimul 
fumtas rationem habenteandcm , quam^ 
3 ad I .} In proportione irrataxmali res x- 
qui clari cft. 

• PROPOSiTIO XIIL&XIV. 

TNttefiri mtthodo funt ftftrfitue. 


PRO- 
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PROPOSlf lO XV. 

: IKLi^fiotdfimiUs (F^I) eandeminusrfera^Fig, 16. 
r^tionemhabem^ ejuamtifta^A^B.) 

Et tmiverfim fartes fimiles ( C, E)fmtin* Fii. 1 r . 
ietfeuttota {A^B-) 

Vcre inftar axiomatis baberi potcft , fi 
refte intelligatur , ijuid fint partes fimi- 
ies. Vidb defin. 7. 

P|lOPOSITIO XVI. • 

^tprima {-^)fif adfecundam (B) utter^ Fig. 11. 

tia (C) adquartam (F) etiam permutan»'^*^^^' 
do eritprima {A) ad tertiam (C) utfecun^ 
da (^F) ad quartam i^F .) • 

Ponantur B & F eflc minores , quatn A 
i&C:namfiaequalesfintrespatet. Quo- 
niam Aponitur efleadB, utCadF, e- 
r^nt per defin. 7. B & F totorum A & G 
partes fimiles , ac proinde perprasced., 
quam proportionem inter fe haoent to- 
ta A , C , cam quoque habcnt partes 
fiinilesB, Fj hoceft, AcftadC, ut 
BadF- 


Scho^ 
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Sshliim. 

CI Aeft aJB ^taC adE,etiam ittverti 
*JutBa4A /jic F adC.Per fefatet. 
ApitdEticliJemhoc eji cOrollafium pro} 
dtm i» ttoftra methadu tanqHamftipet^tia 
fa^ vifumeficorolUriKmiHudhoc locoft 

PROPOSITIO XVII 

F(f".i». C/ antecedens mim (j4B) Jit at 
^qums{CB) ut amecedens alterim 
ad confequens alterum ( L I) niam d 
do erit ( A C)- exccjfus aniecedmiis pi 
vra fiaan confequens , ad sdem conJf^\ 
J!) itt ( F L) excejfus mtecedemis 

Jl^aconpijuens jkundMm, ad ficuitdi 

fequcHs (LIO 

Axiomittismflarafruniipoteft: : 
A B i F I eandem rationem habeatf 
&Z, eciam rimilibus paitibus ini 
eandcm adX&Xpergent habere 
nem: hoceft, adnucABficmul^ 
ritadX, utFIficmul£tatiiadZ. jv 
ro eftquod affentpropofitio. NamJ 
, ponitur C B efle ad C 

aT^rA/. enmt^CB, Ll fimil 

7-'-X- ABjFIi 5cAC,FL 


liBus partibus mulftata. Cum er^o tota 
habuerintadCB) L 1 eandem rationem ^ 
cciamAC,FL (hoc eft tota iimiiibus 
partibus muldata ) pergent ad C B ^L I 
ieandeih interfe habere ratioiiem , hoc 
cft,adhuceritACadCB,utFLadLL 

PROPOSITIO XVIIL 

C / antec&dens fmum {jiC)fitad confi^ns ^k* ^ *• 

mum{CB) ut mttcedens dltcrum {PL) 
adconfiijMins alterum (LI) etiam con^^ 
fiemU erit {A C cum BC) frimum antece'- 
dens cnmpio cenfiquenie ad idem canfiquens 
{CB) Ht ( F L cum LI) ficundum ante^ 
eedens cum Jiuf confiqueme ad confiquens 
(W.) 

Rur{um*etiim inftar axiomatis aflumi 
poterit : fi duse quantitatcs A C , F L 
^ eandeinad X & Z habeant rationcm 9 e* 
|tiamAC, FLfimiliter, feu proportio- 
.iialiter au^ pergent ad X 8c Z eandem 
Jbabere rationem : hoc eft , adhuc erit 
ACficau^badX^ utFLficauftaadZ. 

Idvcroeftquodpropofitioaflerit. Nam 

toonitur A C eflc ad CB , ut FL ad 

Ll. Quare fi ipfis A C, FL addantujr 

CB, LI, cruntACjFLproportiona-' 

K 1L« 
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Iker 9 i€U {hniliter au^. Cum igittif 
A C, F L codicm modofe habGaat ad j 
C B , L I, etiam Gum fimilitcr fueriatfl 
au&ae (hoGcftip&jamAfi, FI)tc^ 
gent ad cafdcm C B ,X I codcm ^aodo& 
haberc) hoceftj adfaucABcritad^^B) 
utFIadLI. 

Ft£. 11. C I antccedens iinuiri < A B > filtti* ii 
^confcqaens (^GB) ut ^teccattte afte- 
rum ( F I ) ad c6nfequeiis altemm ( Ll) | 
etiam antccedtos pritnum ( A B) eirit ad 
(AC) cxccflamfuuwfupr^oohfe^iens, 
tit antecedcns al^rum ( F IJ cft ad P L) 
cxceffum foum fupra ^on^qtjciis ahe^ 
rum (LL) 

CumcnimABfitadCBjUtFIadLI, ; 
a*Pfri7,| crit dividcndo 4 AC adCB, ut FL ad ■ 
^•5- ^ LI:&:inucrtendo*BCadCA,ntILad 
bP.r/.W. LF:&componendocBAadCA,utIF 

. /16./. 5» ^ T T? * 

/. 5, Hac arpmentatio vbcatur converjto ratioms. 

CoroUmim i. 

tie. II. CIAeeftadAB, utFLadFI, crit 
'-'quoque A C adGB , ut F I- ad L I, 8C 

ABadCB, utFIadLL 

Cuca 


d^ cmm fit, urA C ad A B i ficF L 
adF F, crit invertendo B A ad C A , ut 
jFadLF:&dividendo«^BGadC A, ut d Prt- 17". 
ILadLF: &rurfuoiinVerten4pACad/-J'. 
CB, utFLadLI: &cdinik)ncndo«AeP»rifc; 

BadCB, utFI^LL ' . ''*' 

PROPOSltlO XIX. 

Qiut tmm {uiS) ifi ad Mtm {FI) iU ^tg. xaV 

4^W {C^ ) fif^ aklatum (LI) etiam 
ut tonan efi ad totum , ita reJiqmm {:/4C) 
trit ad r^liqmim {PJL.) 

Oninino darum cft per fc. Poteftta- 
taen ex pt^ascedeht^bus ficoftendi: quo^ 
luam ABeftadFI, utCBadLI, crit 
peniiutand6 ^ABadCj^, utFId.dLI.aPfri6. 
Ergo po* converfioDem ratioais A Bcft ^ 5* 
ad A G 5 ut ^ F I ad F L. Ergo permutaih-^ b ?er corcl. 
docutABadFI, itaACadFL. P^^^'*^* 

, PROPOSITIO XX. XXI. ' ^ 

■ * « • 

! 'TNmfira methado funt jiferfipU. 

I PROPOSITIO XXIL 

"QlfMent A ad S j iu 6 ad dj^ & JS^ ^ji}. 
C j Ht Qjtd Rj C^fic deitjceps , erit ex 

IC a ■ ^i 
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dquo Ut A prima ad C kltif»ah$ , hd O pri* 


tdCkltif^^ 
fna, ad ultimam R. 


. 


Ponamur C , R effe minorcs quam^ 
Q^: cademforetoftenfio, fimajorcspcHM 
s^^Perhyp. nerentur. Qu6niam ^ Bcft ad C, ut Q| 
b ?ey d<ji». ad R , erunt C , R totorum B , Q> par- 
7^'^' te^fimiles. CutnigiturA, &X)adB& 
Q. eandem habe^nt rationem , habebdint 
V quoque ad C & R , quas fiint ipfiDrum B, 
& Q^paf tes fimilcs , ' eandem mtionetn. 
Inftar enim axiomatis eft, fi duseqiian- 
titates ad alias duas eandem interfe ha- 
buerint rationem , etiam ad partes ea- 
rum fimiles candcm intcr fc habere ra- 

tionem. 

Si plurcs fucrint utrimquc quantitates 
qukmtres, eodem ratiocinio procedator j 
ad reliquas. i 

PROPOSITIO XXIII. 

^^£* »4- ^lffierit ut ji prima ad B fecwtdam ^ ita 
^ O^frinraad {^Jicundamy^ & ut BjecHn-^ 
da ad primam O , mt ex acjUo ut A prima ad 
Ciertiam^ itaRtertiaad QJecundam. 

•x^Terax. Ut B cft adC, itae? poteft O cfle ad j 
ante i. /. \. aliam quampiam S.Jam quia^ut B ad Cjfic 
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tReftadO, &utBad C^ficQ^cftpP^''*^^ 
ad S, erit Rad d, 4 ut Q^ad S; Igi^ J^^^'' ^^«' 
tur permut^ndo ^ R eft ad Q^, ut O ad ,» rV , ,. 
S.Dbinde, quia O eft adQ^, gt/Aad / s 
B, 8f Q^cft ad S, i ut B ad C , ex se- ^P<^ ««• 
iquo erit O ad S, ut c A eft ad C. Sed jam/'/;^ ^ 
cftcndiR eflc ad Q^ ut O eft ad S. Ergo 1 Per Jn* 
ciiam d R eftad Q^, ut A ad C. flr. 

cVerprdc» 
VocatHT a Geometris hac ratio ferturbata, ^ Per 1 1 , 

PROPOSITIO XXIV. 

fl 

j Qlfuerit tit A ad B 'i itaC ad F\ Cr up Fig. 1 5,. 
I /odBj itaLadF: erit HtAcumJ 4d 
-B, itaCcum Lad F. 

Qubniam I per hyp. eft ad B , ut L ad 
/F, crit quoque a invertendo B ad I , ut F ^ P<?'' fi^o^* 
ad L. Cumiffitur AfitadBj^utCadF, [• '^'^- ^- 
ccBad I , uiF ad L, cx sequo erit r ut A ^ Per xi 
ad I , ficC adL. Igitur d componendo / s, 
pt AI eft-adl, fic CL eft ad L: I vero ^ ^^ri%. 
-cft ad B , f ut Lad F. Rurfiim igitur/^ ^;^^^ 
cx sequo AleftadB, utCLadF. \pZ^C 

PROPOSItlO XXV. ^'^' 

^I quatudr magnitudines ( A B ^ Cf^ Ild^^^ '^* 
fuerimproportionale^ j maxima(AB) cr 

K 3 nn^ 


fnimnM (L) dfuAus rcliqms CCi^,/) ii^^ 
jares erunt. 

SitABadCF,utIadL. fixmaxima 
A B fumatur A CLa:quali§ 1 5 5c cx C P fo 
maturCRparminitnaeL. EritigiturAB 
tota ad totam C F , ut ^blata A Q ad abla? 
tam CR. Ergo reliqua QJ5 cft ad reli? 

aT^r 19. quam 4RF5 ut tota AB ad totam CF. 

h?)rhP^ Sed.ABp^jor^eftc^^^ 

- « Q B major ouam R F. Jam vero quia 
AQ^ipfil, ScCR ipfiL xqualesfufit, 
ctiam A Q^cum L ipu I cum C R aequa- 
les erunt, Quare fi ad A Qcijm L adda- 
tur majus QJB , .& ad I cum CR adda- 
tur minus L F , erit totum A Q^B cunj 
L majus toto I cum C R F. Quod crai 
demonftrandum. 

Qu<efequuntur^nonfuntpropprti(mesEHdidiSj 
fedex Fappo Alexandrino altij^uedefumft^ ob 
frequentem earum ufrnn EMclidaisfubjungifokntj 

PROPOSITIO XXVL 

^'i* 17- Qlfrima [A) adfecundam {B) majorem roj 

tionem haheaf , qukfn tertia .(C) /ut quar- 

tam (F) hahehit invertendo ( B ) fecunda ad 

(A) frimam minorem rationefn , quam ( F) 

efuarta 4d{C) tertifun. 

Quo» 


G£OM£TRIJB LlB. V. tjt 

Quoniam ponitur A habcread B majo- 
remrationem,quamCadF. IgiturAad 
♦ aliquam B X ( quas a m^jor crit qudm B ) «> P^ ^** 
eandcm h^cbit rationem, quam CadF. ^p^^','/[ ^* 
InvertcndoigitureritBXadA, utFad/.^. 
C, acproipde^B adAinipiQorirauonebp^rS./.5' 
erit^^uainFadC. ^ 

PROPOSITIO XXVII. 

C/ A hnhetad B majarem rationem , qukm "^'g* *7* 

CadFy etiamfermiaando A ad Cmajorem 
rationemhabehit^ qHdmMadF. 

Qupniam ratio A adB ponitur n^jor 
ratione C ad F , erit o ratio A ad aliam BX o Per ax. 
(quai ncceflario ma jor eft quam a B^sequa- ^^^ *• ^* ^* 
Ifs rationi C ad F. Jam igitur h permutan- * ^^ "** 
do A erit ad C , ut B X ad F. Sed B X b ?er i ^. 
adF eft inmajori i'atione, c quam B ad/. 5- 
F. Ergoetiam A eftadC inmajori ^^^"'^•^S* 
quam B jid F. 

Idem fimiliter demonfirahitur de froportione 
minori. 

PROPOSITIO XXVIII. 

Ql A B ad BC majorem rationem fc^-^i'*- 
bety qukm F I ad I L^ etiam componen^ 

K 4 do 
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da AC /id BC p^jorcm rationem h 
^ukm FLadlL^ - 

Qiioniatn ponitur A B ad B C 
t^Versx. majonrattone, quamFIadlL. Ei 
^^'^/;^^J-aliaQB ( qusc neccffario ciit mina 
lo.Vs/'^ quamAB) eftadBC,utFIadIL 
b Per 1 s . gob componendo O C eft ad B C , i 
'•5- LadlL.ErgoACeftadBCinrmaj 

^^^'^«•'•JqudmFLadlL. 

Jdem Jimiliter dcmonJirabitHr de ffi^ 
mimri. 

PROPOSITIO XXIX. 

^i£. it OlACad BC majtfrem rationem fc 

qtikm FL ddlL^ etiamdividendoAi^ 

B Cmajorem hahet rationem 9 quam Fladl 

Quia ponitur A C ad B C majorcml 
• berc rationem 9 quam F L ad I L i ci 
oPerax, ^aliaOC ( Quse neceflario mlnor eritJ 
lTer\tf' quam A C) mt ad B C , ut FLad I , 
/.5. ^* Jamigitureritdividendo^OBadBQfll 
hPerij. FladlL. ErgoABeftadBCinrinajai 

Idem fmiliter demonjirabifur de profor^*^ 
minori. j 

PRO 
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PROPOSITIO XXX. 

wACad B Q nMJmm rationem hahep ^ F//, ig. 
mFLadlL^ convertendohahdntAC 
[Bminorfm^ qukmF LadFI. 

miam AC cft ad BC in majori^quani 
IL^eritdivideiido^ABadBCinaPfra^. 
iori j quam FI ad I^ . Ergo invcrtendo ^* 5- . 
jBad B A eft in minori , quim L I ad b p^r ««. 

Ergo cotnponcndo c C A cft ad B A ^ ^ 
^pmori, quamLFadlF. ^J7J'' 

PROpbsiTIOXXXI. 

i 

\^-AB ad Cmajorem rationemhJfeat^Ftg^if^ 
; f«i» f adly cr Cad LQjnajorem ra- 
'^haheat ^ qium I ad S^ Cr Jicdein" 
*p^i niamfrima A B adultimam LQjm-f 
^mionepf habehit ^ qukm frima F ad 
^nmS. 


sx* 


Quoniam A B eft ad C in ma^ori,<|uara 
^h Ergo alia^ qiiaBpiam OB ( ouse ne-r o Peri 
irio minQr a erit quam A F ) cA ad C , a Per lo^ • 
ad I. Et quia C eft ad L Q,in maiori /, f. 
(inladSj ErgoCadaliamquampiam 
[R (qux erit nccdTariQ major quam LQ) 


n4 ' K 

tVerit. ^ftutladS. Igitur cx «quo r O B dft 
/, f. LR, Ht Fad S. ErgaOB eftadLCt^ 

d Ver 8 ./..$• Jnajori quaiii a[ Fad S • Ergo A B eft 4$i 
c P^r ^W. Qjin multo majori, quam Fad S. 

pROPOsiTio xxxn. 

J 

f/y. 19* "^I ABadCmawemratUnimTiahct^ qm 
ladSy O^CadLQjnajoremqHamPi 
Ty ttiam ex aefuo hahehif majorem ratk 
. jiBadLQ^epidmFadS* 

Demonfti^tio eadem quK prseccdca- 
fis, fedpro22.citetur2j. 

PROPOSITIO XXXIII. 

. ^ratimemhakuerity qmm^ata. ( C^J ai 
ahiatami (LI) uiaadtatammimremrOMr 
nem hoMnt ^ ^nf reliqua ( ^C) ad rd»* 
quam (^FL.) 

' Quia AB eft ad FI mmajori, qu4cp 
a »er 27. ad L I y crit a permumfido ctiam A B^ 
^* f- CBiTimapriqu^mFIadLl. Ergo 
b Per 3Q.- vmetido MB eft ad AC ia minori , quai 
A /•' FladF L : Ergo eriampermutandor A 
27. /.5) ^^^^I mn)ii)on, ^amAC^FL. 
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^ pRopbsiTro XXXIV. 

k ■ • ' .. . . , 

I 

\tTrittiones(,Aad O^ &EadQ)fmt'aqUit^ pjg^ ip; 
"^tit^n rmonufh {Aa^S Cr E adJP) 4fi' 
}licata^ autpriplifafajC^Jifdinrn^ebsjaipia^ * 
ksftnnetiamipfa. , 

^ Quia ratio A ad C dupligata eft ratio- • , 
lisAadB, erit^utAadB, ficBadC.aP^r^^/«, 
pb eancj^m caiiTain crit utE ad F ^ fic F i o. /. j . 
ad O. Cuih ergo fit ut Aad B, fic per 
hyp. E ad F, & ut B ad C, fic P ad O 
(natnutBadC^ficAadB, hoce{^adF| 
hoc eftF ad O ) igitur frex sequo erit , ut b Ver i^i, 
AadC, ficEadO. ^-^- 

. PROPOSITIO XXXV. 

13 Ationes aquMes A adC €r E ad OJim f^. lo. 

duplicataj auttriplicata^ crjicdeinfeps^ 
rationimAadB^^EadFy etiamhaicquar 
leserunf. 

\ SinegaSjfitutAadBsficEadaliamZ 
■BacqualemipfiF, &fiacut£adZ,ficZ| 
^ X. Quoniam igitur rationum aequa- • 
^um A ad B 5 & E ad Z duplicatx c lunt c Ver defia. 
jiationes A ad C , & E ad X , etiam ratio i o. /. j , 
iE ad X sequali? crit 4 rationi A ad C^dP^r pr^c: 
^ . hpc 
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tper^Lf. hoccftpcrhyp.rationiEadO. Ergo^i 
quaritiir O & X. Ergo patct etiam n 
dias F & Z scquales cfle. Ergo A eft 
B, ut Ead Ffcu Z, Quod eratdem< 
ftnuidum. 

EJc con^adiSorio affertkpis Mre^e 4] 
• €fi ajfertio.' '' 

PARS SECUNDA. 

Ewliddapermultiplicesdefinitiodtjualiicmti^ 

tionum demonjtratur exhibeturqHe ^ acJe^- 

monjhatur aliud magu iinmediatum , 0*\ 

factlim indicium a^litatis rationum. 

X^^ofortionufn ekmentis methodo (nijifalhrl 
-*• commodiori explicatis , reliquum ejl^fa^ (jtit: 
ftcundo loco Jupra promiferam^^prajlare ^ggre^ 
diar. Hoc igitur loco {quod h nullo vaSem 1^" 
- dumeji) demonjitahimus ^ nihil ajjumendo ^ nifi 
quod per fe lumine naturalijit manifejium , dstai 
rationes interfe afualesejfe^ quando anteceden- 
tium ^qtfalihet aq$fe multiplices confequentium ^ 
qui muUiplicibusfemperfunt 'uelpariter nkajores 
1/elpariter mihores ^ velpariter icquales. ^u/u 
quidem negotti cum fatis ardtia\, atque prolist4 
Jit demonjirati&y ut jam re ipsdcognojcemus , /tf- 
' cile apparehit prapojiere egijje Euclidem^ quis^ 
qualitatis rationum primitm ^ fundametitale it 
dicitm fumi voluit ah hac multiplicitm indem^ 
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ia ha3tnus frofrieta$e , cujw tam remofa 
ohfcura fit ctm rationfim aqmlitatc coittu^ 

LmnM I. 

^^AadB^ tttCadF^ yfintatrtccedattitmfu^i^ 
r3^C aualibetajf^multMcesIjjQ^, ttimi'- 
^velaupUy veltriplcj K^ fic dSmefs. Smt 
km coufe^entium B^ F fualiiet ajui tttulti-' 

. Erit qttoque ut lad h xfic QjidR. 

OwmiamertimAe^adB^ utC adF^etiam/ 
mfia ipjius A erit adB^ ut QJupla ipfius Ceftai 
f: 5/ Itrida A erit adB^ uti Qjrifla CadF. 
Eijic in infinitttm. Qmdquidem <gqtti eft fer fe 
clarum ac quodlibet axioma. Quoniam igitttr* I 
^ad Rs, utQjidF^ erii qttoque I ad auplam 

rvsB^ ut Qad R dt^lam ipjius F ; ^utlad 
triplam ipjius B ^ ita QadKtriplamF: El 
fc in infinitum , quod rurfus tam clarttm efty 
jMom axioma quodcunque, Liquet erip propqfi^ . 
\ttni, 

Lemma 1. 

C/fuantitates A , B babeant conmmtem mett^ tig. la. 

^fttram C ,* erit Atotiesfumta.y quoties eftCin' 
jL ^qtialis qttatttitati Bioties fttmtte j qttotiesC 
f in A. 

Pottatttr Ccofttineri inB qttaterj ^inAfe* 
ties^ acproindeBeffe^.C j \^AeJfe6.C, J^i^ 
Itr6. C{hoceftA) duSain^, C(hocefttoties 
mtaj quttiesC eftinB) efficiunt 24. C. Srmili^ 

ter 


' t 


tor^i C {hoceftB)dti^am6, C{bocefi 
fMmia^ quoticsC efiin A)tffii;itiMt^iam.x^ 
Ergo A totiesfumta^quoties C in B^aquat$ir BM 
tiesfumta quoties C iu Ai *' 


Theoi^ema 


I. 


JF//. 13. 


C/ ratio jiB adFI major fit rdtibncL 
R^ talts fHmi fofmt antfcedm (^ 
'i^rL) ^ue multiplices y tales item ^equem 
tiplices confecjmttium {Fly&R^m 
tifU antecedentis A B rationis fn^oris ^- 
aente multiplam confi^uentis (Fl)makfi 
amecedentis L rationis minoris n^^ 
muttipiicemjui cop^uentis (R.) 

Sit ratio AB odFImajor ratioue LadR^ 
Jifft ABf^ ii majoresraiionum iermini*Qm 
igiturAB aJFfmaforem hahet rationem^ymm^ 
a Ver ax, L ad R^alia quadam (Jua^as Zz JMeM^fi^^i, 
antei.L %*eandemrationem^quamLadR,Quiajam'v^tm ^ 
ratio Z ad Flaqualis efi rationtL ad Ky ponitur^, 
fue ratioABadFlHMjorratione. L adR^ eriT 
quoque ratio ABad Flmajor ratione Z adFh 
acp^oinde AB maj&refiqfiam Z : quaommia^ 
fijuntmanifefia. Igiturex^ABfumipoterit 
per Z , erit^ue etiam AC adFl^ ut LadR. 
feratur rejiduum BCexAB quotiespotefi^ ^ 
ter; tumfecaACiniotaqnaUsparies^ex.gr^\ 
6. , donec earum unapoJJ^ aufirri fapiur ex Fj 
quam BC ex AC ^ ptOa quater ^ & r^d^ 
eftoOI^ jfUQderitmi^uiundfariiculdL fibct 
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tfierijpojjiferfe eji mamfejium , ^fatet exp. 

p.io. quaafr^mumibmmndependeti Par-^ 

fUarufM i/erh iUarum quantiUu efio Q, 

Qmmiam igitur Qjft menfura aommmis ^^9- 

Ittum A C , FO^, ergo AC totiesfumta ^^mti$s 

kfi in uF^, nen^ qttater , aquatur, E ioties 

r, qumtsQjfiinAC,^ nempefexiesiDein^ 

af^^tum(JhJ^nmufwtaf^ticuld\ ioe 

mflj erit 1 toties aecef^a^ qmB$ie$ g^ 

C, nemfefexies^ adhuc minor quani AC . 

^iifs^ quiaBCminitsfgpe as^erri potefi ex 

luam QjxFI (^pmtum quifpejuit BC 

auferri tantimpo^ ter , Qveri qsfaPfr^ ex 

]l) manifejium eji Btjtotiesjumtum^ qmtie^ 

ftFIy nempequater.^ majus/orequaoifAC^ 

^proindemultdmajus eJJequamiAC. Atquior 

, ^um ^ AC fumtum quater y i^ FOfmif^fm 

ixies ejj/e aquaiia. Quarefi ACfumto qu^er 

ur BCquater\}sf odF OJexiesfumtum 

ter Olfixies , erunt 4. AC^^. BC^ 

1^4. Abmajaraj quam6. F0^6. OI^ 

:^quam6:Fi. Quiai^er^A' AC aqualiae-^ 

■^ 6. FOy erunt^. AC minora 6. Fl. Sei 

tt ACadFIy itaponebaturfupraLe^e ad R. 

Ervoperlem. i. etiam^. Lminorajunt quam 

KA. AcceptafuntigitfirantecedentiumA^B.,^ 

' xjuimu^Mices confMtesetatm Flts^ R^ ienf^ 

ffctfja^ t^ tm^n ofienfum^muhiplamm- 

edentts AB { nen^eA. AB) fuperare pte^^ 

'icemconfequentisFI \nempe6. FI} fnulti'^ 

^erd antetedentls L ( nempe 4.i) »0» 

e muitiplicem cenfeauenHs R X nempe 6. 

) {^[todera^denun^ranaum. ' 

i The^ 


1 


X^O ELEMENTOatTM 

^ Theormax* 

tt£. ax; ^lamecedmium^A^ C) (pulibet£^He \ 

tiflices qHibuflibet confeqs^emii^ {B ^ F\ 

^que multifHcibus fint vel flmtmfnajares 

wlfimulaqHales^mio(Aad£)ra$iopfi({ 
adF)aqualiserie. 

Si negas , Jit ratio AaiB nsajor ratione C aJ^ 
F. Ergofer theor.fr aced.foterunt anteCedmixm 
jtj Cfumi tales neque muJtiflices , item talescm' 
fequemium B , Faqtie muttiflices , ut , ^ultifU 
antecedentis A excedente multiflam confequentii 
B j multifla antecedentis C non eXcedat multi- 
flamconfequentisF^ quod efi abfurdu^ ^ duiae'^ 
wrtit byfothejim, Ergo^c. ^ 

In bac demonjiratione , uti ^ infequentihmta 
folum frofqfitiones ex quim libro adhihentur^ 
qua fer fe aqui funt manifefkig^ atque ipfaa- 
xiomata. m u 

* 

Theorema, ^. 

^'i-t^ ^Tptmpfoffintantecedentium (O^ R) 

aque multiflices^ itemcpte tales aque - 

t^lices confequentium ( Q^^ S} utmult^^ 
antecedentis unius ( O )fiiperante multifla.^ 
confequentis {Q) multifla antecadentis altH 
nus (R ) non excedat multiflam fiti ci^p^ 
^uentis (^S) eritratio iOadQ^ cujus ^ 
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Ucedemis multiflex fuperat multiplicem eerC 
fetfHentis^ majer ratione altcrJi (^RodS,) 

Rationes illdiina^ualesejfcjicdftendo, Sieffefft 
aaualesj quacunque aniecedentium aque multi^ 

pices ( utfatet afortiori ex lemmatefrimo ) qui^ 
hufcunque aqu^ multiplicibus confiquentium vel 

Jimul majores effent y *i/eljimul minores ^ quodefl 
ahfurdum, quiaevertithyfofhejim, 

QuddautemRatioO aaQjnajorJity cujusan^ 
tfcedentis multiplex fttferat , Jic ojlendo, Si ncgas^ 

I jitratioR adSmajor ratione OadQ, Ergo per 
theoTi I . tales accifi poffunt dnticedentium R ^ 
aqfie multiplices , talefque iteip aqui mukifltr 
ces confequentium S ^ Qjj^ ut muftipld antece^ 

i dentis R rationn majoris excedente muitiplam con* 

fequefituS^ multipla antecedentis .0 non excedat 
multiplain confequentis Qj hon autem tales ( quod 
Sacile ex I . lem* o/lenditur ) ut niultipla exce- 
JcMte muhipUim ^mujtipla R non excedat mulr ^ 
tipUmS, Quod eftaifuraum j ciim evcrtathypo^ 
ttfefim, / ' 

I , , . • , 

. TToeorema 4. 

^f^Um proportid i/rationalis ejt , nulla mul* Fig, 15, 

^ tiplex antecedemis ulliconfeqHemismultt* 

Hici aqualiseffepotejl. Quajre^ ckmpermul" 

^lices inquirit'i^ proportionum irrationalium 

utqualitas , folummodo multipliciumjimtflta" 

nem exceffM id^eilufque JpeStari debent. ■' 

L Sit 


y 


t'- 


t^ Elemsmtorvm 


' Sitfr9pinii9 imOkmUisA^adB. SiAaHamf: 
ties fumta foffet fieri aqualn B alifuoties fim* 
t^e^ acproinde eandem amha effieere quantitatem\ 
Z , JinguU A^B ejjent eidem Z cmmeufttrabi- 
lesy acfroinde^ cmmenfurabilesinterfe^ cpn- 
trahyfothefim.' 

Quia tamenfecundumtheorema tam adratio- 
naksfrofortionesfertinet , quam adirrationales. | 
fimultaneo excejfui (^ defeSui aqualitatemfiinul'' 
taneam addidimUs cum Euclide. 

Demonftratis hunc in tnodutn 9 quaeab 
Euclide def. 5 . & tf . ponuntur 9 jam omncs 
njus quinti & (exti libri dcmonftrationes 
lubfiuunt , patctque , multiplicium ittum 
cxceflum aefeftumguc fimultanciim in- 1 
&llibilc indicium eUe sequalitatis ratio- 
num 9 non quidem per fe immcdiate , fed 
demonftratione , quam modo dedimus, 
prius ritc intcHcfta. 

Verum quia indicium pcr multipliccs , \ 
quantumvisjam fccurum) nihilominus re-' 
motum cft oc implcxum , hic aliud cla-l 
riflimum & pf oximum 9 quod promifi fu-^ 
pra, demonftrabo. 1 

•• s • j 

Theorema f. 

(T. i^* ^T confiquentes ( CF, NQ^ C^ confequen* 
tium e^ml^et aliquota fimites (puta Crie^ 
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timk 5 crccntejima , Cr milUfifnd , Cr fV4 
deinctps jim terinim) in a^itecedcntihHS {A 
B y G Ai) ttquali femper nHmtro continem" 
tuTy rationes{j^BadCFiCrGMsdfNQ) 
Mjuales cr$m. 

Nota ^ aquali numero conPineri dicuntur^ c&m , 
fi auferantur quotiesfoffunt , aqualis ejl utrimquc 
ntmerus ablatarum. 

Demonfir* SinegaSy erit ratio alterutra ^puta 
JB, adCF, major ratione GMad NQ^ Quoniam 
igitur A Bponitur adC F majorem habereratio- 
nem fuam GMad JNTg^, manifeftum ejt aliquam 
(putaJD ) minorem quam AB » aqualem baherc 
rationem adCF^ quam GMadNQ. Manifeftum 
fimiliier eft^ aliquam ipfius C Faliquotam {exgr. 
unam trigejimam ) e^e minorem differentia DB* 
Sit C E una trigefima ipjius C F^ S auferatur ex 
AB quoties poteft ^ ex, gr,^ miliies^ totwrhquc 
ablOumfitAO, Quoniam igitorAOeft lOOO C 
Ey Q C Feft 2pt: E ^erit A adC FyUt lQCX>. 

ad opi 

Sumaturjamex NQjliquota NP ;fimili #/- 

teri CE, nempe etiamuna trigejima. Q^oniam 

exhyf^CE^ N P aquali uumero in A B\ GM 
\ cmtinenturi ^CE ablata exAB quotiespotuit , 

ablatafmt miUies^ etiam NP exGM auferri 
\ poterit millies, Quia ergo totum ablatum GKeft 
^ jooo NP, yNQ^efl ^oNP, eritGKad 
; NQ^j ut 1000^^30, hoc eft,, ut AOadCF, 

Quia ^erd C E ahlata §x A B quoties potuit reli" 
; qiitOB,, eritOB minusquamCE. SedCE^ 

nempe una tri^fima C F^ eft minorpqfita quam 

Da. ErgoOoeftmukdm(norquatnDB. Ergo 
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40 efi wajor quim A D^ Erzo A adCFmajor 
rem rationemSahet quam AUadCF. S^dfone- 
hdtur eJfeAD ad CF, ut GMadNQ^ Ergo 
AOadC Fmajorem rationem habet , quam GM 
ad NQj hoc eji multomajor^m quam GKad 
NQ^ Quod eji ahfurdum j quia oJlendifftpraAO 
effe adC FutGKad NQ/NonPoffunt^itur ra- 
tiones data AB ad CF ^ GMaa NQe^in^qua- 
les, Mquales igitur funt, Quod erat aemonjtran' 

dum. V 

■«. • • 

Thecrema 6. 

F/^.id. Ql am confequemes {C E ^ NQ) autconfe- 
qHentiumaliqudJimilesaliquotd (ex.gr. de" 
cima) inaqualinumer0inantec€aentibus{AB^ 
G M) contineantwr j rationes {A BadCF^ 
Cr G M ad NQ^ initquales erunt^ cr erit 
illa major , cujm confequentis aliquotafipius 
cominetur, 

- ContineaturC E^decimaunaifJiusC FjtnAB 
milliesy isf JitAOiooo CE; tum vero refi- 
duum B erit minus quam una C '£. Deinde N 
P , una decimaNQj contineatur in G M^antitm 
nongenties nonagiesfePties , ^Jit G K 997 NP ; 
fatet rejiduum Kmfore mimsuni NP , acfroin- 
de 1000 NP fore majores quamG M,. Sit ergo 
GR 1000 NP. Quoniam igiturAO eji looo 
CE, ^GRioooNP; CFverdioC E,i^ 
Nf^ioNP, eritAOadCF, utGRadNg. 
Ergo AB eji ad C Fin majori ratione , ' quam 
G & ad N Q^; ac p^oinde in multi majori y 
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ifuam G M ad NQ^- Quod erat Jemonftran" 
dftm. 

Habcnjus jatn igitur indubitatum fa- 
cillimumque indiciumjex quo rationes ae* 
quales insequalefque certo liceat difccr- 
nerc, Et pbflcmus cx illo omnes , qaac 
quidem axiomata non fint, 1. j. propo- 
fitiones , quas per multipliccs Euclidcs 
* demonftrat , multo expeditius demon- 
ftrarc, nifimagjs cx ufu difcehtium pu- 
taremus, illas ea methodo^ qua in pri- 
ma parte ufi jam fumus , proponerc. 

TERTIA PARS. . 

* 

J)e proportiomm denominatorihus , log^ 
rithmo , compofitione. 

I. 

Proportionis Divifio. 

PRima divijio efl in ratianalem isf irratiQnar 
lenjy ut diStum Jef, 4. XJtraque diyiditur in rar 
tionem gtqualiiatis tsf inequalitatis. Ratio inaqua' 
litatif dividitur in rationem majoru in<iequalitatk^ 
1 quahahetanteced^^smajusconfiequepte^ ^ inrar 
tionem minoris inaqua[$ta^i^ y q^<e habe^ antec^r 
\ densminmconfequente. 

fijitionalu proportio inaquaiitatu majorn divi* 

Li S di- 
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ditHrin ^uinque ffecies , quafunt ; multipjex ^f% 
ferparticularn ^ Juperpartiens ^ multiplex fuj 
particularis . multipfexfuperpartiens. 

Ratio muhiplex ffty quando m^jar minorem 
quoties fontinet , ut bis ^ter^ quater^ ^c^ dici 
que ratio dupla ^ tripla^ quadfupla. 

Kapio fuperp4rticularis eji , quando major 
norem continet femel ^ i^ unam ejus partem 
qmtam: uiratio^ad2>jVel6aa/^y quteMci 
fefquialtera , quia major mimrem continetfe 
& ejus dimiaium : ratio 4 ad '^five 16 ad l 
qu<e dicifurfefquitertia , quia maj&r minorenf 
tinetfemely ^ tertiamejuspartemy ^Jict 
cepj. 

Ratio fuperpartiens efly cAm major mmorem 
contineifemel , ^plures ejw aliquotas , non cmh 
ficientes unam aliquotam, Talis efi ratio 8 ad^^ 
vel i^ad 10 y quia%continet ^femel^ ^ infih 
per 3 , hocefi tres quintas ejufdem numeri f , ju 
tameti Jiipul fumta non conficiunt unam aliqt»: 
tam ipjim f. Simliter i^continiet lofemel l^bis 
• 2 9 hoc efi duas quintas numeri i O , qui^ tamenji- 
mulfumt<e ( nempe 4 ) non conficiunt unm aU- 
qffotam ipfius 10. Additurporro , non confidcti- 
tes unam aliquotam , quiaaliaseffetratioftifcr' 
particularis. < ' 

'JRatiomultiplexfuperparticularisefi^ cumma- 
Jorminorem aiiquoties continet , Sjf infuper unam 
ejus aliquotam , ut ratio f adi^ 10 ad^^c. 

Ratio multrplex fuperpartiens efi^ cum maj9f 
minorem aliquoties continet , $Sf' aahucplures ejtti 
altquotas non conficientes unam aliquotam , utraz 
tio^adZy i6ad6i^c. 

11. 
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II. 

Ve lienomiMtorc Proportionis 
rationalis. 

DEiMminator profwtioHis rationalis (Jl , fUi 
diftittdi t^ clari exprimit bahitudnnuHius 
tmmfri adalt^um , Rve qui ita fe hahet ad uui- 
tatemj ut maJQr admiuorem^ ac froinde ojieu^ 
dit^ quatiesmajorininoremcontineat^ isfquoties 
minorcontineaturamajore, Rationis iyaa^ de* 
nmiwator «/Z 3 , quia 3 ita eft adunitaiem ^ utij 
ad^y ac proinde oftendit^ qnoties confequens iu 
oiftecedesfte cofftineatur y nemfeter, 

Cffjufcunque rationis deHominator invenitur , 
Ji majorterminmdividatur per minorem , nam 
qmtiens divijionis erit depominator^ Ratio ^ ^ 
quia quotiens ita eji ad unitatem , ut dividendm 
addiviforem , hocejiut major ad minorem. 
'4 'ExempLdeturratio6Qad(^, Divide6ofer6^ 
quotiem 10 eji denominator. Detur rurfum ratio 
C>o.adi6jdivifo 60 per 16 fit guotiens ^l^hic 
ejldenmhiatof, ^ * ^ » ^" 

iii. 

Df Denominatarihts Praponiomm ir^ 
rationalium. 

CXJm rationes irrationales fuerint redsiSaad 
rationes commune confequens hahentes ^ cgm* 
munis confequentis antecedentia erunt rationum 

■ . L4 0k- 


demmif^tores , ^ commune confequens 
ac locum explet unitatis.^ 

Proportionis nuUius irrationalis , Jifolajity « 
hiheri pqieji denqminator, Atji dH<efuerint ^ v 
plures froportiones irrationales , alid quodam fei 
fu earum denominatores poterunt exhiberi , q 
nimirum ojlendant , quomodo una ratio adalterak 
fe habeat, Idquodegregie obfervayit P. Crre&ri' 
a S, Vincentio , operisjui Geometrici lih. 8 . aef, ; 
.. Quivir\cumpr4eclariffimis ^ (ff prope sfmumr 
ikventisGeometriam auxit\ tum inprimishkf^ 
8". ejufdem operis deproportidnalitatibus itafer^ 
Jis ^ut novam de proportionalitatibus fcientim 
condidifje cenferimerito debeat, Dat^fintraiiem 
^ig>%l* irrationales A ad B ^CadD^ qu<e revocenfm' 
ad rationes FH^ habentes commune confeqneiu 
H^ fic utratio F ad Hfitpar rationi A adB^^ 
ratio C ad DparratidniGadH; commune cm'' 
fequens HmuHus explebit unitatis , iff antecedt$f^ 
tiaf^G eruf^ denoininatores rationum F adH^ * ■ 
G adH ( hoc ejt rationum AadB^ is^ CadD) 
fuia ojiehdunt quomodo una ratiofefe habeat adal- : 
teram fficuti enim Fejl adG , ita ratio F H(fi ad 
rationem GH^ hoc ejiratio AB adrationemCD, 


IV. 


F(^. 1%. 


^scifimsta. 


XX. r. Katiines (FadH^ ^GadH)conf 
tM mune habentes confequens ( //,) ,eam ititer fe 
proportionem habent , quam antecedentia (FjG.),\ 
'Ejtprop. z: P. Gregoriia S, Vinc, L 8. quadr. 

Ho^ 


tl— 


rfjfc*" ^> . r^^w Gad H tatttii myor eft ra^idne 

mlHy quaj^toGipam^^Hamr, 

^x. 2. Rationes{IadJaiff ladM). communejtf ^ ^^^ 

^jienpes antecedens , reciprocam inter fe habent ^' 

lif^quentium profortionem' Eft propof. 7. P. 

^egorii aS, Vf^c, lih, 8. ^;y«7^r. • • 

kI/(?^ eft , r/?^i0 /i^^ JL <?/? adrationemladM^ ut 

fl^oce eft M confequens qd confequens L : Jive 

Uio I^d Lf tantd ntajor eft ratione ejufdeift ladMj , 

fanU Mfueritmajor quam,Li 

; Ax. 3. Katibnes rationales eam interfejratio^Y/£* jj 
*p» bahent ^ quam denominatores. Patet ex 
«:.' I. ■ 

Dentur ratio 11 ad/^^ ^ ratio i j* ad6^ qua- 
um^mminatoresfunt^^zl, Exdefin .^-ade-aNum^u 
tom.ratio 12 ad^^ejl eadem cum rationt 4 ad i ^ ' ■ 
2f ratio i^ ad6 eft eadem cut^ ratione l\ad i . 
ieJ ratio^adl eji adratidnem %\ adi^ kth /^^aTerax^. 
^ adi\. fygo etiam ratio iz, ad^eftadratio- iMc. - 
im is ad6, ut denqmiffator ^ fft ad dcpon^i" 
utforem %{. . 

V. ■ 

Ratiomm rmonalium ,Additio O^ 
SubtralHo. 

jl Dditio perficitur ^ fi rationum denominatpres 
^addantur, Raiip enim , quam hahet denomina- 
irum fumma ad unitatem^ eft rationum datarum - 
)amna qucefita, 

Dentur rationes 1 2 ad'^ Sff 1 5* cul6 , earum de- Yig, jo, 
\minatores 4 ^ 2 ^ additi Jihi mutud faciunt 
V.\. Bjdctio 6 \ ad \ eft tar rationi 11 ad ^ 
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Cjf fdtiofti is ad 6. Patet ex Am., x^ y 
SuhtraSio ftt sbla$ifme minoris denomim 
fif^majore, namratiereJidHiadtntitatem^i 
tio^ qu4eremamefpoflmimretnratio»emaff9aj 
detraiiam, Patetexax,!,^ ^. 

Denturratioftesiiad^y ^ l^ ad6. Ha 
demminatoresfimt^i^Z^. Auferrnimrem 
majori 4. remaneut\: rMio \ adi ^ ejiea 
remanety uhirationemis adfifeu zi ad i 
fraxerisex ratione liad^ ifi»4* adi. 

VL 


^ionum irrmonaUum Additi^ & 

SuhtraiHo. 

Vh tr T? >*/V?«re/ dat^ (A ad B, ^ C ad D) 

f f^^ f I. SXj^antur ad rationes { F ad fl i^ G 
fl) bahentes c&fi^mune confequens ( /i ) 
cedentia F ^ G Jibi addita funt F G. 
tio F U ad H ejl fuffma rationum F ad H 
i^ G ad H y hofejl rationunf A adBi^ C 
ad D. Patetex ax. I. 

SuhtraSio perficitur , Ji ratioftes data 
eommune confequens reducantur , ac tum 
nm afftecedens G auferatur a majori F ; 
tio enim rejidui ad H e(l ea ^ qua remai 
pojiquam ratiotiem G ad //, feu C ad D 
.• traxeris a ratione F ad //, fiu A ad B, 
tet ex I. ax. 


» 

VIL 

JRMicnum ra^ionalium Afyhiplicatio 
C^ Divijlq, 

iEnominatares ratipnumper- ipvicem muUi^ 
'flicati dahunt denQminatorem rationi5\ qu^. 
iatarum rationum multiflicatione froJuci- ' 

• 

tbc efl ^ rafio , quam ad unitatem hahet nume- 
\txienfminaporummultiflicationefrodu£hus^ . 
ea, (fii^fit exrationum multiplicatione, Pa* 
^^ Ax,i^ ^. Nam multipicatio rationum . 
unm ad alteram additiofapius repetita, Ham * 
timterfici repetitd fapirn anteceaentium addi- 
9ne (bocejlmultiflicatione ) paPetexjamt cita- 

Smt data rationes , 9 <«^ 3 , £<f 20 ad^ ^ deno^ Fig. 31. 
^htatores ^^ ^g multiplicati jfdciunt if. Ratio 
'^leftea^ qua ex multiplicatione rationum 
^d^ {feu^aciiy^%oad4(^feusadi)pro- 
icitur, ' , 

J^ivtfio ra^onum perficitur , Ji denominator 
^jori dividatur per demminatorem minoris. 
^^XMio^uotientn ad unitatem eji ea y qua ha- 
^w ejt divijione rationis dat^e majoriper ratio- 
j» minorem. Patet ex li^ '^ axiomate. Cinp 
^i<inisper rationem divijiojjtffihtra^io unius ah 
^ajapiuf repetita. 
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JMtdtiflicatio rationtm irra^ 
tionaUum. 

ir\AtafintratioHes A ^B. ^CadDyperii 
^^vicem multipUcanda. Fiat utAad^^ ita 
adE, Ratio C odFeftea^ auaProducitur ex 
piplicatione rationum AadB^hfC adD, 

HacoperatioeftGregorii^S* Fin^entio ^ lii. 
frof. 7 f. Sedeam nec ipfe ^ nec alius ^uifjuam • 
moMftrat. i 

Ilunc igiturin modum demonflrabitur^ Rati 
C ad E producitur ex muliiplicatiope rationum 
adD , cf D adE , utpatet ex demon/lratione ; 
meri 12, ab his indepeudente. Sedrationes Q 
Dy ^ D adEperconftr.funtrationesC adi 
^AadB. Ergo ratioC adEefteay qua ftt 
multiplicatione rationum A adB^ ^ C ad^ 
Quoderat demonftranduinn 

Divifto rationum irrationMium. 

DAtaJitratio C adE dividendaper ratim 
AadB. FiatutAadB^ficadD. Ratio. 
adEeftquotiens. 

NamratioCadD (boc eftperconftr. ratio. 
ad B) multiplicata per rOtionem D ad E^ 
ducit rationem C ad E v utpatebit e^ 
firatione num. I2 , ab h» independente. 

rati 
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Q D adE efl qmtiens , ckm multipUcata in di* 
r/P999^ qui eftratioA odB y reftitual raiionem 
plJEy qu^froponebaturdividenda, 

X. 

De Confojttiofje rationum. Ejks 
Definitio^ 

> Atio ex rationibus componi dicitur^ ckm ra* 
^tionum quantitates ( boc eft denominatbres ) 
|er Je muhiplicata aliquam effecerint rationem. 
idefinitid f . /. 6. Euclidu. 

lienturrationes qmtcunque . quarUm denomi- )?/-. j^; 
^^^^sjint2,^yii. Mmtijpiica denominatorem 
3 denom.^ fit 6 denominator rationn compofi * 
eje rationibvs , quarum denominatores funt ' 
'^iplieati. Hoc ejt ratio 6 ad l eft compqfita ' 
rationibw 6 aa^^ ^iiad^, Quodfi deno^ 
tatorem 6 multiplices fer demominatorem ter- 
^l iifity j denominator rationis compofita ex ' 
Ibus datis rationibus , quarum denfminatores , 

XI. 

wpofitio rationum non atiud eft , ^m 
^rationummultiflicatio: €r ratio omnisex' 
Hifidem rationibus componitur , ex quarum 
1 multiflicatione producitur. 


i?: 


Am 9 utpatet ex axiomatis n. 4. £5^ ex n.y,y 
ij* ra^io , quig explurium rationum muhiplica - 


tio* 


if4 . ^tEMENi^ORtrM 

« 

mmiHatwHm mHltipticatime produda hah\ 
Sinitatem ^fpH confeqHens commune. Atfuieti 
ferJefiH. Euclid^xatio ^ qna ex flkribus ta' 
bmcomponitur^ eaefi^ quam quantitasex 
minatorum nigiltiplicaiione proau^d habet d\ 
tdtemfeu confequens commune^ 

Schlitm, 

UT nameri fequentis Semonjlratio clarH 
cipiatury objervandum efi ^ multiplk 
Jividi maznitudines per invicem cum M 
quddam aanumeros, Quemadmod$m ifftni 
inerusper numerunf muliiplicari dicitur , <ii 
tfi unitas adalterutrum , ita reliquusfit odA 
quempiam^ quiproduStumdicitur^itaplmik 
gtsitjsdo per magnitudinem dicetur mm^M 
c&m ut quapiam reBa pro unitate ajjmt] 
iabet adalterutram datarum , ita relicm^^ 
aliquam quartam , qu<eproduilumvocmW'^^ 
ri modoy quemaamodum numerus perp0^^ 
dividi dicitur > quando ut unus ad alten»^ ^ 
unitasfit ad alium , qui quotiens namindft^ 
quoque magnitudo per maptitudinem dicf^ 
viai^ quando ajjumta quantitate aliquapro ^ 
tape^ ut unafthahetad alteram^ ita ima 
aJiam^ quaproindediciturquoti^ns. 


XE 


[■ XIL 

tmes 5 ftH magnitudims , feu.nfmteri , r4- 
^ primd ad ultiffum compimitur rationi" 
hus mediarum. 

N uumeris demonfiratum eJlaTheone y Euto^ 

io , (sf Vitellione. Qui in tnagnitudinikus de- 
iraret , nemo haaenus inventus eji, Unde 
(n^iusaS.VincentiOy magnus Geometra^ /i- 
S. ad principium •fecundum , cenfet inter 
ipia n^merandum effe , donec alicui demon^ 
io Qtcurrerit , qua inter theoremata referri 
t. ' 

Jpniverfatem igitur bujiis rei demonjlrationem 

pv conabimur hunc in modum. 

Demonp^atur in magnitudinibus. 

r\Atie Jintmagnitudines quactatque (ff ^uof^Fig.js. 
^cmqueA^B^C^p. Ofieudendum efi ^ ratio- 
mnAadDcoimponiexrationibusAadB^ Bad 
I.CaiD. 

fiatutBadCy itaXadB, E^i^aue ratio^ 
rsadB^ B adC reduS^ adrationes A adB ^ X 

fB , haientes commune confequens B , a^proin- 
rationum demminat&tes funt A ^ X^^ confe^ 
fns comnmneBa, munusexpiet unitatiSy quazPfrn j. 
commune confequens reffeau omnium deiwmi'^ 
^hmnmnericorMm, - 
1 baqueji velimus magnitudines Ay Xfer tnyi- 

cem • 


h Scboh ^^ nmkiplicare , oportebit hfacere^ irf B » 

prdtc» eft'ad X^ itaA adquartamZ ^ aua erit 

du^tum mHltiplicationis Aper Xyjeu Xfer\ 

plani acji cupias invicem multiplicarentmen 

S^fitM umtas^ad uuum numerum S^ita aben 

.gui(^tum Vyqui eftprodu6ium mHkifiicatiwm 

* Quonidm igitur quantitof Z eft froduSm^ 

multiplicatione denominatoruin^.^ X, eriiri 

c Per defin, C IfMus produdi Z ad B finitatem. feu cmt" 

num. 10. 'confeqaens ea^ qua producitur exmuhiflii 

ne r^tionum A adB j XadB^ prorfus fit int 

mtm numericarum multiplicatione jnumeh 

fteffdimiis evenire ^ in q^dji denominatM 

fi mukiplicentur , ratio produSti ad uniiatm i 

efty quiefitexrationummultiplicatione, 

• 'Atqui pef conftr. rdtio XadBeftratioBdl 

Ergo etidm ratio Z ad B producitur extfftJ^ 

catibWfdtionumAadB^Badd^Quiavem 

conjir. ut B eft adXj ita A eft dd Z , etiamiA 

Jim ZadAyUlXadB, hoc eftper con^> A 

adC, ^itUrpermutandoutZeftadB^ ^H 

adC, Sedjam oftenfum rationemZ adBpM 

epc multiplicatione ratio^m A^adB\ * «'^ 

J^rgo, etiam ratio A adC producitur. ex ^^ 

fatiqne rMimHm AadB^yB adC. Auin m 

XL oftenfumeft,,rationescomponiexJif(mrA 

nihusyex qt^fuT^ muitipUcatime pr^^. 
Ergqratio AadC fomponiturex rationihns A \ 
ByVfBadC, I 

. . Eqdmmododemonftraiiiur ratioAaJDm 

pmex rationibuf 4'fldC ^ iffCadJ). £reM 
fio A ad D compomtuf exrationUfus A adD^\ 
BadC, ^CadD. Etjicdeincepsininfi»^ 
. HffQdfrafdefhonftt^avdf^m, 
■ . ' ' P 


H 








^tumei^^alere tr^ . 

KfS^ illit^^oUdiias T^z^li^' 
ilsetur , 

\ad%.-ita,iusdi,.^^iut^^adyfic\.ai^^^ 
itttr rationes 8 /i^ i^»;^ 2 <a:^ v l/«» rafiones 4. 
[3. ^ \ad\ interfifaquales ;• eritqm ex aquo 
gtiam ratio 8 ^i^ ^aauaiis rafioni 2 ^ ^ 4. ' a P^r 22« 

■ fiatdeinde ttt \ aa\ . ita i . ad\ .• eruntque rd- /.5. 
Iwwj 2 ad i.i^ L ad^ ( )&of ^ rationes 8 f^4 
^ ^ Oi/ 3 ) redu^ce ad duas rationes zad 1 ^ 
^adi: bahentes commune confequens unitatem\ 
^ froinde 2 iff^erunth rationMm 8 ad^. ^ 
^ad.^. denominatores. Multiplicentur jam per ^^^^^^ ^^ 
fm/icem denominatores 1 ^ ^^ hoceji^ fiat f^^^j^j^^. 
l ad ^ ita 2 ad 1. Erunt | produitum ex 1 ' * 
llf I demmifiaioribus rationum %,ad^. £5)P 4 
ad^^.interfi niultiplicatis. Ergoratio hujuspro^ 
dudi ^ adl.ejlea^ c quaproducitur ex multipli- c Vatet ix 
catione ratiohum 8. ad ^,^/\.ad'^. Jam verinum. 
quiaper conjlr.utl, ejlad* itai. ejiad ^. erit 
ptiam inverjim^ ad z^.ut | ad i. S/d rurfum 
fer conjhrj^ funtadXi utl.ad^Ergo ffuntad 
^.uti.ad^^ ErgopermufandQ | funt adi.uti. ^ • 
V| Sedjam ojiendi rationem j^ qdi. ejje eam, 

<c procbicitur ex multiphcatim^ raUonum 8:* 
"4. ^«f 4./?^3. Ergoetiamralioi, adl. ejiea^ 

ime producitur ex multiplicatime rationum 8. 
^ M ad 
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aJ4.^^,aJ^. SedofQufum eftfi^a^ratk„ 
i.adlparemejji ratimi^.ad^, Ergoet^iam 
tio 8. ad 3'. froducitur ex muhiplicatione n 
num 8. aid 4. y 4. ad 3. hitur per ntent, 
ratioS, ad^, ex rationihus Q*,ad±, ^ 4. 
compojiiaeft. Quoderat demonfiranaum. 

8 Eodem modo demonftrahitur ^Ji, 
4 res dentur numeri quam tres ^ ratm 
3 8 ad zf comfoni ex rationibm 8 
25* ( hoc jam eft ex rationibus Sad ^] 
73 ^^3 ) ^ exratione ^adif : ^t 
nem 8 ad 73 componi ex ratii 
adlf (bocJameftexratijtniiusSad^^, 4j|i 
3 ^ri 25* )'is^ ratione if ady^. ^Jic in ' * 

XIIL 

'^' ^ , Qldentur ejmteunque rationesn A adB\ C 
odD^ EadF y exhihelntur ratio cx m- 

" nibus compoftta. 

SlfiatutAadBy ita qu<epiam G ad H y ^ui 
Cad D, itaHadl, ^ ut EadF^ italad 
K: yatioenimGadKerit compojita ex ti^tvmr' 
bwGadH^Hadl^ ladK^ utnum,pracei,ie- 
monftravimw , hoc eft per conftr. ex rationibm 
datisAadB, CadD.EadF. 

XIV. 

. t 

Ratio non eft aqualis rationihus ex 
cjuibus componitur. 

F'/. 36. '^Nter dum quanitaies Gy K^ alia quantifates 
, ^interponantur , Jive ilUfint continuifroportio' 

na^ 
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^s ^ve mn : ratseprima G aduhimam K nm 
} tequalis rationihm intermediK G adA^ Hadl^ 
wdlL^licHexiisfitccmpoJita* Namexiiseom* 
Mr# idem eji , quodproduci ex earuin multiplica^ 
memutua^ ut oftenfum eft num^ X L CUmigi^ 
TratioG ad KJitProduSa e^i^ raitionibus G ad 
r, Hadl^ ladlCy interfemultiplicatiSjUteM 
^monflratione num* ilpatetj non pofjunt ratio- 
fs GadHy HadL I ad KJimulfumta aqua" 
tefferationiGadK, nifi ckm fer accidens ra^ 
bmum additio ^ muttiplicatio eandem effecerinl 
Uionem.i Ut igitur rdtioniius diSis habeatur una 
MaH^ erunt ilUJibi mutu6 ^ddenda^ ut tra* 
U^nmn, f.^ 6., ex qudadditionept^veniei ra^ 
n iUin mmibm aqualu ; ^aferlfemper , u$ dixi ,. 
rH diverfa ab iUa^ qH<e ex earundem rationum 
mnfofitkm , hocefi , multip1(catiQneexfurget. 
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ELEMENTORUM 

GEOMETRIiE 

L 1 B E R VI. I 

m JeBrina , tihro qm- ■, 

imexpojha, infexti}- 

is afflicattir. Et fiari, . 

hro traduntur, adeofcitf 

, ut fim itlis arcau 

^.....^v, .le fenetroTt , jruSinf^iii 

fuaves MatheCeos percipere nemopoffit. Adprt- 

fojitiones pri^efiMgulasoporteret eneomium texf' 

re; lanta omnium utilitai eft. 

DEFINJTIONES. 

i.^Imiles figunefunt, qua:& fingulos 

angulos ungutisfcquales habent, & 

latera, quiciequalibusangiilisopponun- 

tur,' vel quEE interaequales angubs exi- 

ftunt, vel quK funtcirca wqualcsangu- 

los ( eodem omnid recidunt ) propor- 

tionaiia. 

I//. 7. /. fi Ut triangula X, Z Jicuntur fimilia , fi an^n- 

' laba/d.^. Im A fit lequatis angulo F , ^ angutm B a»i*- 


I 

t 
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h L , y angulus C angulo /, atque infuperji A B 
fitadFL, utBCadLI: iffBCadJ^I, utC 
AadlF: ^CAadlF^ utABadFLi com' 
farando femper latera aqualibus amulis oppojita, 
Eodem modo aliarumfigurarum reMilinearum o- 
mmumjimilitudo explicabitur, 

1 . Reciprocae figurac funt , cum in u-7i. 29. 
traquc anteccdentcs & confequentcs ra- 
tionutn termini fucrint. 

Vt inparalleloff-ammis X , Z- , 

; JiACjitadCB, 

\ utFC adCL 

. a^cedentiafunt AC^ F C ^ quornmin utrd" 
aue figurd unum eji ; ^ cotffequentia funt C B 
y C L^ quorum Jimiliter in quaque fiptrd «- . 

\ num eft^ paraiUlogramma froinde X, IZ reci* 

\ frocaaicuntur. Idem de aliis figuris intellige, . 

j. Altitudo figqrae eft perpendicU" 
Urisaverticegd bafjim deduda. EftEu- 
clidi 4. 

Uft trianguli A B C altitudo ejt j/erpendicu- F/^. i. 
lof^is A Q^y 4^vertice cadens in bajim B C , 
' vel intra trian^ulum , vel extra in bajim pro- 
traStarn. Bafis autem ^ vertex ajfumu^tur a4 
libitum. 

4. Similcs arcus circulorum dicuntur , 
i. qui eandcm habentad totas fuas; circum- 
ferentias rationem. 

Vtji amho fint fupe civcumfrrentia pars ter^ 
tia^ vel quarta ^c. 

* • M 3 PRO- 
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PROPOSITIO PRIMA. 

F/^.i. ^Rianff4la(^BC^ DEF) crparS 
^togramma {AOP.C^ DQ^RF)jit 
iandan hahem dtkndkiemy five imareafdm 
exifiimt fordlelae ^ eam imer fi frepertsemt 

hahent^ quambafes {AC^ -^^*) 

• 
Ab hoc theoremate dependet totus fo, 
tus Uber, imo quidguid ufpiam de fi^uAjf 
fiveplanis, five foiidis per proportionft 
demonftratum eft. Demonftrat illam hr ' 
clides per multiplices 9 quas in primo &- 
tim aditu' hujus libri tyrones pcrturbaBt. 
Aliam igitur demonftrationem dabinW j 
facillinKim ex theor. 5 . parti$ feainiix 
lib. <. hunc in modum. 

Sumatur bafeos D «F quaevis panr 
quota, ex.gr., DGunatertia, &ift' 
catur refta.GE, erit etiara trianguluin 
D E G tertia pars trianguli D EF , ut 
coUigitur cx 38. 1. I. Quarc r^aDG 
& triangulum DGE funt cotpifequen- 
, 2 Verdefitf. tium^ fimiles aliquotae. Auferatw acifl* 
7. /-5. ile D G cx bafi A C quotics potcft 5 pu- 
tafexies, ducanturquerci6taeHB, IB, 
"B^ LB, MB,NB. QuoniamGH,] 
r&c, sequales fimt fingulas ipfiDG^ 

ctiauJ 


s 
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«iatn fcx trianaula C B H , H3 1 &c. 
Hangulo DEGaequaliai erunt fingula.^^P^^S'* 
&rgo quoties D G continetur in antece- ** 
lente A C , toties trianguhim D E G 
II antecedente A B C. Eodem difcurfu 
^endam quafcunque confequentium(ba- 
feosDF&trianguHDEF) fimilesali- 
|uotas in antecedentibus, (bafl A C & 
Siangulo ABC) aequali numero conti- 
Scri. Ergo per theor. 5. partis fecundse 
Ib. < . ut bafis A C ad bafim D F , ita 
trian^IiHn A B C ad triangulum D E F. 
Quod erat demonffrandum. 

Quoniam vero parallelogramma A P, 
'DR funt dupla c triangulorum A B C 5 <^ ^^^ ♦^- 
© E F ^ c^i^m illa erunt inter fe ut bafcs. ^' ^ • 

Ctfrollarium. 

i*TRiangula (ABC, FIL) & paral-F/i.j.: 
, lelogr amma cequalcs bafcs ( A C , FL ) 
vcl eandem habentia cam inter fe ra- • 
tionem habent, quamaltitudines (BO, 

fi Fiant enim QS 5 O R acquales asqua- 
jibus bafibusFLj. AC. Eruntigituret- 
famQS, ORinterfejequales. DucSI, 
R B. Si in triangdis OfiR y QJS ac- 
jpipianturBO, IQL^ tanquam bafes , e- 

M 4 ruiit 
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runtOR^ CLS corum altitudincs : 

?U2e cum fint ^quales > erunt triangula 
^BR, QIS interfe, ut>bafes BO, 
I Q^ Sed quia ex conftr. O R par eft A 
Cj & QJS par FL, trianguljfO B R, 
b Per 5 8. QJ S ^quantur b triangulis A B C , JF I 
'• '• L. Ergo etiam triangula A B C 9 F I L 

' funt inter fe , ut BO ad QI. 

PROPOSITIQ n, 

^k' 4* ^/ ^ umm trian^uli latns ( B C) duSa 
fuerit (FL) paratlela , hacfecahit fro^ 
pmionaliter latera , {hoc efi A F erit ad F 
JBp utAlMadLC.) 

EtfireBa (FL) fecuerit latera (B A^ 
, . CA) fropmionaliter j erit ad reliquum^ /4- 
tus (BC) parallela.' 

Pars. I . Ducantur if L , C F. Quoniam 

F L ponitur.parallela B C , erunt trian- 

gula F B L 5 L C F 5 eaqdem bafim F L 

a Pe> 37.*habentia5 interfifeaeqpali^. Ergptrian- 

^ *• gulum X ad utrumque eandenaJ habet 

^^'^^"^'rationem, hoc eft, triangiilum Xeftad 

triangulum F B L , ut triangulum idera 

X eff ad triangulum L C F. Sed trian- 

^Per prdc. gulum X eft ad trianjgulum FBL, utc 

A F ad F B : & trianguluiq ^ eft ad 

trian- 


I 
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triangulum lu<^ F, utd Ah ad L C. ^ ^enand. 
|Ergo i» etiam AF eft ad FB ut AL ad^^;^'*" 
|LC. Quod erat demonftr^ndum. 
* Parsi. UtAFcftadFB, itatrian- 
gulum X ^ eft ad triangulum F B L 5 & ^ P^r ^itc: 
St A L eft ad L C , ita / triangulam % ^ ^'^ '^"^- 
ad triangulum L C F. Sed' jam ponitur 
AF ad F B, ut A L eft ad L C. ErgQ 
triangulum X eft i^ad trjangulum F B L, k per 1 1, 
utidemXeftadLCF. Ergo ^ triangu- A 5. 
laFBL, LCE, eandcmliabentia b^-gP^^9/.5. 
fim, sequantur. ErgoFL, B,Ci funt »/^^» 39-J 
tparallelae. Qu6d erat dcmQnftr^ndum, ^ '• 

I CQrollariunf. 

QI ad unum trianguli latus4 (B C) dur P/£. 5. 

ftae fuerint plures paralleia: (lO, F 
L) erunt omnia laterum fegmenta pfQ- '^' 

portiona^a. • 

DucaturFQ^parallclaAC. RcaseF 
S, SQxquanturaLO, OC. ScdHlo Ver$4. 
eaad IF , ut t QS ad S F. Ergo etiaip [• '• ,, 
BleftadlFjutCOadOL; bT.rz./.6. 
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PROPOSITIO ni. 

f^rg.6. Qlreltd (BP) anfultmtrianguli hifi 
. fecms etiamficet bajim ( ^ C) hai^ 
iafisfegmeMa (AFy FC) eandem fr< ^ 
tionem quam reliqua latera (-ABy CB. } 

£t fe Bafias partes (A F ^ FC) ca 
rationem habuerim (juam reliqua latera ( 
CS) reSla (BF) b^m fecans angultm 
fofttum (ABC) bificabii. 

Pars t. Produc C B , donec B L J 
par B A , & junge A L* Quoniam 
triangulo Z latera L B , A B aeg^ 
zperf Lu tur, anguli a quoque L &0 aequate^ 
mnt. Quia igitur externus ABC ' 
bus b internis L, O sequalis eft, ai _ 
lus I , qui per hvp. ipuus A B C dfi^' 
dius eft 9 asquaoitur angulo I^. Etgffj 
A L, F B funt c parallebe. Ergb in triatw 
guloACL, AFcftadFCy^utLj 
^^''^^•^'^•(hoceft.AB) adBC. Qjjod erat " 
monftrandum. 

Pars 2. Produc iterum CB, donec 
B fit par AB. Quoniam ponitur , ut 
1 F eft ad F C 5 ita A B ( hoc eft LB 

e Per iJ.6. effe ad B C, erunt A L, F B <? parall( 
iTerxy. las. Ergo cxteKAa^ I eft par/ intci 
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&alterDusQ^aequalisaltemoO. Sed 
iLB, AB^qualesfunt, mgaMeh^^^^fM" 
b funt xqualcs, Ergo 'etiam I & CL 
jialcs funt. Bife6tus ergo cftABC 
pd crat demonftf andum. ^ 

PROPOSITIO IV. 

Ungtda ftbi mutuo kquianguta funt fmi' 
\i4'ytoceftjO etiam latera aqualibus angu- oDef.iM* 
pffofita h^em proportionalia. 

H triangulis X , Z, angUlus A fit par 

' [uloF 5 & angulus C angulo L , & ^i^. 7. 

lu$B angulo I. Dico AB effead F- 
lit AC ad F L j & A C effc ad F ' 
^utCBadLI^ &CBeffeadLI, 

BAadFI. 

tkm. fi angulus F p6mtur fupra fibi Fig. y.&s. 
jaalem A, latera FI, FL cadent fu- 
t latcra A B , A C. Et quia s angulus s ¥ig. g. 
^crnus A I L per hypoth. par ett in-^^'^^' 
tno B , crunt ^ I L , B C parallelas. ^ P^r 19. 
teoiB I cft ad I A , lit C Lad L A.(;^',;^^ ^^ 
ko rcomponendo B A eft ad I F ut C - p^;. ,g. 
W L F: Quod fi angujus L imponajCur /. $. 
gulp C 5 •eodem modo oftendam A 
We ad FL, ut BC ad IL: & fian- 
HUsXimponaturanguloB, oftendeftir k 
I pa- 


i88 Elementorum 

pari modo, BC eflc ad I L, ut A'Bjidi 
F I. Liquet ergo propofitumi. 

^ ' I 

CorQllaria. 

FU' *• ■ i.QI in triangulo diKatur uni lateri (tt 

C) parallela (LI) erit trianguW 

' L F I fimile toti C F B , ac proinde C B 

eftadLF, utBCadLI. ^ 

Natn quia L I , B C parallel» funt , J 

q P«ri 5 . runt ^ externi F I L , F L I pares intcr- 

/• <• nis B & C : F vero utrique trianguloeft 

communis. Ergo funt acquiangula, Eri 

golateraCF, LF, oppofit^squaUbus! 

r Tirpr4c. angulis B & FIL , funt r proportiona-1 

•halateribusBC, LI, qua;opponuntar' 
conimuni angulo F. 

F,^. 9. 2 . Si in triangulo parallelas A C ,*jL 

?/^^'^ ^^^^ ® - ' ^ angulo oppofito 

B ducta fecabit eas proportionaliter. 

_ Nam per coroll. i. AF eftad LI,ut 

FB ad IB, & F G quoque cft ad lO, 

dP^rii. ut FB ad IB. Ergo AFeft ad LI uti 

/ 5- F,^a^ I Q. Igitur permutando A F eS 

fcP^ri^- a4FC(JutLIadIO. ' ' ■ ■ ] 

/.5- ■ . 


PRO 
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•*■ 


PROPOSITIO V. 


fduo trtMtguld h/dmerim omni^ laterafi' F/£. td. 
U nmtuopropartionalia y etiath fibi mHtuo 


a ermt. 


[ocefl:,ii ABfitad5.F, utAG 
iRQ^, & ut A C ad R O , fiGC B 
IQF, & ut CB ad QF, fic A IB ad 

ft : dico angulos antecedentibus op- 
tetosacquariangulis, qui opponuntuf 
bfequentibus. rsfimirum C ipfi I j B 
P,AipfiO. 

Ang. 

o 

Anguiis A & C fac sequales X & Z r 
C latera cocant in N. Ejiam igitur b V^hVereoroh 
} N «quales erunt. Quia ergo trian- ^-^ 5«-^->- 
pla P, T funt aequiangula, erit o AB o Perpr^c. 
PRN, ut ACadRQ^Sedexhvp. 
[iam eft ABad R F , ficut A C ad R 
i Ergo A B eft ad RF , ut cadem A / 
Tad R NT Ergo R N , R F <: sequan- <. p^^ ^./.^. 
k Pari modo oftendam aequari Q^N ' 


ing. 

Antec. 

Confeq. 

c 

AB 

RF 

B 

AC 

RQ 

A 

CB 

QF 


^ • & QF. Triangula igkur T, S fibii 
tuo funt aequilatera. Igiturangulil,, 

a!Prrt*/.i.O aequantur^a^gulisZ, N, X,(l 
cft pcrco^ftr.) angulis Cj B, A. 
crat demonftrandum. 

PROPOSITIO VI. 

r//.io. C/ dfw trumgula (^P ^ S) hJftM 
^angulum ( -^ ) dqualem uni ( ) 

quales anguhs continent , proportii 
triangula erHntfimnia, 

AnguliA, CfiantaequalesX, Zj 
latera coeant in N. Igitur angiili 

c PereoroUc^Q f B & N asqualcs crunt. Oftet* 

«^./.3i./.i.ut in*prascedenti, arqualcs cffeRF, 
• N. Eft vero RQjutrifque trianj 

T communis 5 ^nguli quoque &] 
a;quales funt , quia ae;quanmr atsix) 1 
dem A 5 X pef conftr., Opcrhyp. & 

oPfr4./,6.go etiam I & F ^ aequantur ipfis Z&N 
Triangulum igitur S asquiangulunod 
triangulo T > noc cft per conftr. trid 

^ P« 4./,6. guloP. Ergo S , P ^fimilialunt. QS!« 
crat demonftrandum. 

PRO 
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; PROPOSITIO VII. 

^Ix ullitts efi usus. 

pROPosiTio vm. , 

Ntriangulo reBangulofervendicularis (BC) 
i>\mgulQ reito invafim du^a fecat triangti^ - 
fc^ in partes toti , <7* imer fe Jimiles^ 

intriangulisABF, &L, ai^lusPFi-"- 

flnrnumseft, angulijpo ABF, &X 

X hypothefim funt wm. , adeoque ae- 

iales. Erggjreliqai A & O etiam 4 ae- a PereoroL 

ttles eruntTJBrgo b triangula ABF & X^p^l^^V 

fimiliafunt. &)dem modo fimilia o- ^^^** ' 

endtoeffetriangulaABF&R, an- , 

ilumque I parem mafjXo F. Ex quo jam , 

tet ctiam R & L fimiliaefle, cumse- 

?ale$fint angulil & F, O & A, V8c 

• Quod erat demonftrandum- 

•» * 
Corollaria. 

|Rimb B C eft media proportionalis in* 
terAC, CF. 

Cum enim fint in triangulis R & L 
|u.ang. I. F. I aequ. ang^ A. O. 
•opp.ACCB- l lat.opp.CB.CF. 


^ ipa ELEMfiNTORUM 

cPer^U. PatetrATlefreadCBjUtCBeftad 

2. BFeftmediaproportlonaliiinti 
F & C F. Item A B eft media inter F 
& C A. 

Nam in triangulis A B F & L funt 
aequ.ang.ABF, X,j sequ. ang. A. ( 
lat. opp. AF. BF.j lat.opp.BF. 
dVenand. ErgoAF cikd ad BF, ut BFad 
Similiter quia in tri^ngulisABF5& 
aequ.ang.ABF. V. aequ.ang.Fl 
^ lat. opp. AF. AB. lat.opp.ABf 
Erit rurfum iyp ad A B, ut A B ad A 

PROpo&n?io IX. 

■ ■ - I 

Fh^iis Yy^tamreBam {A S) dividere feCisM 

datam frapmionem F I ad I Jj» 

Du6itur infinita A Z. Ex qe&fiBBi 
AQ., QRaequalesFIb IL.ExRduc 

R B. Huic ex Cl.duc CLG jsai^lleto 
Dico fa£l:utn. 
Pat^t ex p. z. 1. <J. 

PROPOSITIO X. 

Vi£.j3. T\^tam reSlam ( A 'B')fimiliterfecm, i 
*^ alteradata{Ar)fueritfeBa{inFjC.) 


iti 
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^Extremitates fedsc & infe&se jungat re- 
1 1 B. Huic ex punftis F ^ C duc paral le^ 
ireftae fecundae A B occuitentes in L &; 
Dicofaftum* 
Patet ex coroUario p. 2. L 6. 


ScholL 


tumi 


UXhac propofitione difcemm redam ^tam in fig* ij. 
r^tvii ceatiales paries fecate. Cum re£idfe- 
mdi A Bfaciat quemvis angulum reda qua- 
nm infinita 5 ex qud circino cape tot aquaUs 
"^ttrki A C ^ C F y F I ^ in quot fecare placuerit 
4B. Duc reaam IB , eiqt^ parallelas Fj1\ C Q. 
^icofaSum. 

^ Aliieridem ^.facilius efficiemm cum Mauro- Yip' 14 
Vf hmc iH modum : SilABtrifecanda. Duc 
^ABfarallelamlX infinitam^ fupra i/el in- 
''«. Ex IXyfi eji infra A B , cape circino tres <e- 
^Mles partes id^ (IR.^RS, qu^fimujl majo- 
'^^3nt(fuamAB^ minoresvero^filjreftfuprd. 
-^^(SA^ itemper S^ Bducredas^quacon^ 
'^m in C, Ex C adQj^R du^a reH^ da- 
^^ABtriCecahunt, Demonflratio patet ex co^ 

. ^mum cum Maurolyco aliter id ipfum ita ob- f*m \ 5. 
^mimus, SitquatrifecandaAB. Ducinfinitam 
'/> ^ique parallel4m B Z etiam infinitam. Ex 

r ^ *' > f^i3 , *> /i , inJingulK nempe unapaun 
I^^J , quam defiderentur in AB ^ tum reSot 
^mur LR^O S, Qf. m quatrifecabunt 

ifmAB. - 

N Kam 


/ 


Nam fuiaper eonftr. LO^ RS. paralklM 
a Pef 3 }• dequaks jHmtifa LKi*f OS^ etta» 6a rmtfilj 
/. I. paraileU. Pari modo QS^ ^V fiatt parMUe^ 

Ergo cum AOfitfeSa intres aquales partes ^ 
b Ver C9» iam erit A Ijeaa b in tres aquates» Similiter 
roL(*2.l*6, BC feSla in tres<eqnaks^ tota igitnr j1 B fe 
ejl in quatuor aquaks, 

H<e duae fraxesfunt faciliores Euclidaa , 
fauciores ducenda funtparalkl<e, 

PROPOSITIO XI. 

Ff^.i6* T\^tis duahus reElis {uiB^ BC) ti 
. prop^rtumalem invenire. 

DucrcaamAC. ExBAprodaaaac- 

cipcA FparemBC. Per F ad A C c/uc 

parallelam FX infinitam , cui in L. occut- 

rat produfta BC. Dico AB eftad BC, 

utBCfadCL. 

cPrr 2./6. Nam AB eftadAF, cutBC adCL. 

HPercon^ Scd AFeft ^parBC ErgoABeftadB 

A- t, utBCadCL, adeoqueCLefttcr- 

tia proportionalis, quas petebatiu:. 

Alker. 

> ' • • 

F(?-»7* CTatuantur AB, BCadangiikim 
^aum. JungcAC. ExCducCXpc 
pendicularem ad A C infinitaxD > oiiii 

L^ 


r 
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loccurrat A B produfta j Dico , A B eft 

IBC^utBCaaBL; Patetexcoroll. i. 

I Scholiuni. 

'ii verd propartio data non^olkmftr tres 

[teminos^fedettamfer infinitos continuari , ^ 

tHfmitorw» proportionalium terminorum^ 

exhiheri, Pmcherrime hanc rem ^ totum^ 
ieadio Geometrica projFreJJionis negotium Gre^ 
fm aS, Vincentio projecutus eji toto libro l.fui 
jKT». NosingratiamftudioforumfuccinSlam rei 
'^fu conJlruSionem ^ ac demonjlrationem bic 
wibehimus^ 

Lemma i. 

Jratio minoris imequalitati LO adL Rfeni' ph, i J« 
fercontinuetur^ yenietur ad quamtitatem qud- fecunda. 
s data majorem, 

SitLOadLRj utLRadLQ^ ^c, Igitur 
invertenJo , ut QL adRL, Jic RLadOL:^ PerrcboU 
JodiviiendohQTtadRL, RO , ut R ad p, i6J. y 
£: ^ fermutando C QJl ad RO ^ ut R LbTa 57. 
OL Sed RLeJl major quam L, Ergo et'/, 5. 
N QR major quam RO- Pari modo ojiendam c Per 1 6. 
X^jfe majorem quam QJL ^ ^ Jic deinceps, ^. i. 
iain igitur continuando rationem L ad 
, ad primam L femper accedunt partes 
^ R Dj QJ ^c, perpetjd crefcentes , patet 
W aa quantitatem qudvis aatd majorem, 
^ erat Jkmonftrdndum, 

N % tem^ 


■ 1 

ipd ' Elembntorum 


Lemma ii* 


F/>. 1 8- ^lratio quacunque majoris inaqualitatis A'B 

utrrljue. ^C B jemper continuetur ^ adquantitatemt 

nietur quavis datd minorem. ' 

^^er^.U. Datajit E quantumvis parva . Fiat autC 

dVerl.i. adBA.ficLOadLR. Poteritdratio LO, 

L R toties continuari , ut aliquis terminus har^ 

tur ^puta Llm&jor quam AB. Quotiesverh 

finuatajam eft ratio LO ad LR-, fer /»f" 

terminos CB^EB^FB continuetur ratio Ai 

CB. Erit F B minor quam L. 

Nam ex confir.fatet IL^ ^^ > RLy 
ejfe proportionales ipjis AB^ CB ^ EBj^ 
e Per ii. ^^^f^r ex aquo , utcILadO L^ JjcAB al 
{ Ver i6. &Permutando (utlLadAB, Jic L adfl 
- /. 5. Sed IL efl major g quam A B. Ergo etiamit 

^Ter cen- L ejl major quam FB. Quod erat dem^i 
. fir. dum. 

* Problema. \ 

DAta Jit ratio majoris inaqualitatis ^ C «4 
BC. Oporteathancperinpaitosterminosci 

tinuare , ^ omniumfummam exhibere. 

EriganturperpendicfHares AL ^ BOfO^ 
datis AB.BC, ^J per LO ducdtur reOa 
currens cum A B CproduBd in Z. Dico ijte^ 
erigoiperpendicularemC Q^., erit C Qjertia^ 
fortionalis. QC transfer inCE^ & ex Ee^ 
ERj erit hac quarta. ERtransferin EF. 
erigeFS. erit hac quinta : atque ita ratio A 
4dhC , hoceftALadBO^ per terminos M 
BOyCO, ER,FS^c.JiveAB,BC,Cj 


Tig. 19« 


r 
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f/, Flisf^, in infinitum continuahitur , qui» « 

^lihetterminw ( ut FS ) poterit auferri ex reji- 

MoFZ^ cumenim LA {hoc eftAB) Jit mi- 

ft pam AZ , etiam FS erit b minor quamhVdtete» 

(Z. coroLup. 

Dicoi, AZeji aqualis toti fumma infinita^ ^ l- ^* 

mfroportionalium, 

I. Pars AZ^ft adBZ^ ut c AL adBO;c Prr Uem 

:eft^ utABadBC, Igitur permuPando ,, oAcoroL 

aadAZ, ut BCadBZ.^Ergo AZeft ad^P^r j6. > 

ZiutBZadC >:. SedutAZeftadBZ,fic^;T'' 

AeftadOB , ^utBZadCZ, itaO B ad^^'^''^"^^' 

^C. Ergo etiam LA eft ad OB, utO^B ad^t' '^'^*^ 

[C. YMeni modo oftendam OB^Jje adQC , ut 

lCadREf tffjic deinceps in infinitum. 

1. Pflfj. Totafumma infinitorum terminorum, 
f<iue miifor eft quam A Z* mque major ; £rgo ' 
JMalis. Noneftmajory quia^ ctim jamoftende" 
^J^^y Qp ^Jftminorem quamC Z ^(^ R E - 
»«« E 2 , &* SFquam FZ , ^fic deincepsfi^ 
etermino^ poterunt omnes terminiQJJ^ KS , S 
dfc. finefine conftitui juxta invicem in reSli 
Z , jic ut nunquampunSlum Z attingatur , floH 
'itetiamminorquamAZ: quiajamoftendifu- 
''^? ^Z , JB Z , CZeJfe continue froportiona- 
f ) y eodem modo idem oftenditur ae reliquis E 
, /Z ^c. Citm igitur transfercndo prohortiO' 
^lesQC, ER.FSisfc. inCE.JF, FI, 
fduoE Z , FZ^IZ ilfc. femperfint continui 
^ortionalia .^ utjdm oftendiipits .^ venietur tan-^ 
* ad refiduum e dato minus , ac proinde fum" c Per L z- 
f proportionalium fuperabit quantitatem om-^ 
>», qtia minor fit quam /f^, unde ipfa non 
Hft^Jfi minor quamAZ. Quoniam igitur nee 

N 3 r/ta'^ 


t$Z EtEMENTOfl 

pfajor ejl , nec mifMr quknATi 
erit: QuoderatJemonfirandtm. 

Tloeqrema. 



PRimorumtenninorum differentia^ frinmi 
mipm j iff tota infinitarum frofortimli 
fummafunt continue profortionales. 
p/*, I p, In fuperiori figura ducatur Xparallela d 

Z. Igitur LXeritdifferentiaprimitermmA 
feuAB,li5ffecundiB0jeuBC. Qumim'^ 
f Ver corol ejl pi&alleh adAT.^ erit LXad XO , «rffi 
1 p.^,/.6.adAZ. SedXOeJiAB^LA eiiam^' 
Ergo LX differentia eJladAB primumU 
num , ut A Bprimus terminus adyiZ totmf0' 
mam, Quod erat demqnjirandum. 
^fg* 2 ». I^^ univerfaliter isf breviffime deTmt^iVf\ 

tur inkOmnigenere quantitatis hunc in moduHfM^ 
continueproportionates quacunque ( etiamfa»^ 
ri) A7.'BZ , CZ^c. Erunt igit^B, 
BC^ CE^ EF&c. proportionalium dfnrit 
t/,e , quie und quantitate / Z aquantur prktA 
. . Z. Quiaverd ^Jiproportionalesininfinitm^ 
tinuej^tur , pojlrema quantitas per lem, l. «'«• 
nefcit , patet infinitarum proportionaliumdi^^^^ 
tids (equariprim<ie AZ. Ueinde^ quiaeJlAZi 
BZ, utBZ adCZ, yjic deinceps , eritS 
fVercoro^.videndo ABadBZ^ utBCadCZ, Jj^P^' 
I .p. 1 8» '. 5« 'i^^f^tendo ^t A Bprima differentia ad A Xprirm 
quantitatem^ itaBCJecundadifferentiaadB 
quantitatemfecundam , l^Jic deinceps. Ergot^ 
Bprima differentia adAZprimam quantitateifi 
c\Ver 12' ^i^^ omnes differenti^e {hoc eji^ utjamojieim 
l j. prima quantitas AZ) adomnes quantitates , i* 


l«/ Mamfimmam ifffiniiartm quMmiiaium. 

mi €rit Srm^tflrawlum. ' 

PROPOSITIO XII. 

jMs trihis re^is {AB^ B C, uiF)^'S'\^^ 
qumamfrofortiQnaleminvenir^* 

[ r 

* Pifpooantur datae rcftse , ut figura 
Snftrat, & duc reftam B F : cuiparal- 

afiatC Z infinita. IpfiCZoccurratA- 
^produfta in L. 

DicoABefl:adBC,utAFadFL,ut 
?a.tetex p. 2 . hujus. Ergo F Lcft quarta 
proportionalis quaefita. . 

SchoUum. 

^Vkhre Bettinus nofier infuo Mrarie Math^ema- 
ticcs Philofitphi^ ex 'is'^ L 3. ^ 14. hujus^ 
"ftx abhac non dependet^ datistrihus {juartam^' 
tfdatisJuahusSertiam pffoportioualem exbibet^ 


Sitresdentur re^ificunda-C B cff tertia C D T/£. 2», 
^nturindireSum^ quasfrirrfaBAtangat in ' 
IWfSttww <Mrg«/o. Perfun6iaC^y1jDdefcri- 

Ecirculum , cui ABfrima occurrat in Z. iJZ a Per 3. /4 . 
Horta profortionaUT, 
pkm enim reBanmla ABZ^ C BDh aqHa- ^'^er 2 y. 
^fim , erit A B adB C.utBD adB Zper 14. /• 3« 
tjus^ qtusahhac^ Utdixi, nondependet, 
! N 4 Si 


ICO ELEMEMTOUrM 

F/f. ij: «^i dentur dua reSlie AB^B CJecu9kU BCaf- 

ponatur in direHum B D aqualis ]B C. Dein if-^ 
famC B inB tangatprima A BfubquovK angur 
lo, Tum reliqua ut ffipra. Erit B Zi tertiafro^ 
portionalis qutefita, 

Demonftratiofimiln ejl , cum enim reStamui 
A»7,, CBDfintiequalia.eritABadBC 
^D {hoc}flutBC) adBZ. 

PROPOSITlb XIII. 

« 

froportionalem invenire. * 

m 

Tota compofita A B bifecetur in O , & 
centroO deurribaturcirculuspcr A&B, 
cx C erigc perpendicularem CF occur- 
rentem peripherix in F. 

Dico, ACeftadCF,utCFadCB. 
Ducantur enim A F , B F , trianguJufli 
nPer^t. 4 A F 3 reftangulum eft,8c a redo angulq 
^' 5* du6ta eft perpendicularis F G in bafim^ 

bP^rW.ErgoACadCF, utiCFadCB, 

XJorollarium. 

XJ Inc patet^fi ex quovis peripher iac pi 
fto (I) du6ta fit ad diamctrum p< 
pendicularis ( F C ) eam efle mediam pi 
portionalecp inter diametri legmema \i 

Cy CBO 


^ 
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.% • _ 

s s SchoUum. 

ilc locus omnino exigii^ utde dHalm mediii 
froportionalihtu intsr duas datat inveniendk.* 
iam breviter dicanm aliquid, In hujus frobte- 
mifolutionem , Platonu hortatu , omnes Grd- . 
fGeometra fummoftndio incuhuerunt, , Ah Eur^ 
{B0 in comment. in Archimedem varii recenfen- 
ffuhtiliffifni modi, PlatoniSy Archyta Taren-- 
ii, Menechmi , Eratojihenis , Phildms Byzan- 
r, Heronis , Apollonii Pergai , Nicomedis , 
Noc/ij, ^ori^ PafPi: quihus alios deinde addi^ 
Wunt Vernerus , P. Gregoriw a S, Vincentio , 
lenatwCartefius, Exommbus vifum eji tres ad-» 
me rcliquis faciliores. 

Modus Platonis. 

r\Porte^interdat4sABi B C duas medias in- pj^, ^j^ 
^venire, 

. Ponaiftur AB^ BC.ad reitum angulum ^ isf 
woducantur infinite versus Xis' Z. Accipiantuf 
ieinde du^norma (ita Claudius Richdrdus no- 
ier ; Plato enim unv^ normd utitur , fed a cujus a Vide lig^ 
■ateri D E infertajit regula mohilisper DE)^i6. 
musnorma angulusDafplicetur reitaBX^ ei 
\e\ ut ^ latus unum tranfeatper A^ ^ ad 
uSumE^ in^o latusalterumfecahit re^tam 
.Z, applicata normafecunda tranfeai per C. 
HcoBlJ-i BE duaseffemedidsinterdatasAB^ 
C: hoceft.ut A BeftadB D , ficeffe B D ad 
£, ^BEadBC. 

Penrn^naio patet ex coroll, i ,^;8. /. 6. Nam 

N y A 


%oz . Elemsmtohum 

ADEreSanfHlumtriaf^ulfmefi^ ^ ah . 
lo reSo in bofim perfmdicfdaris cadH D B, . 
goper iiHum corotl, ut ABadB D^ficB 
adBE: Et obeamdem catifam^ ut B Dat 
'EyficBEadBCJmterdiOasifHmrAB^ 
\ rtpert^ funt dute medi^eBD , S JE. Quod 
.. . faciendum. Hicmodus imter &mnes iuMied»^ 
ciUimus efi. ' 

Modus Philonis BjiLMtii. 

^^* ^7' XY^^ ^^ ^^ ' ^ Cjungautur adreami. 
^-^gulnm ; tum perficiatur reSiWgHlmn A 
CD, ^producantur DA, DC infinitiyi 
cantur^ue diametri BDj AC ^ fefecatetes m u™ 
Centro E per B ducatur circulus ^ qui^ qnoiu^\ 

b "Pntet ex^lus ABC reStusJit , tranfibit h per A ^C! 

3 1. /. j. TirT» regula fic applicetur adpunltum JB^ttm' 

tercMuBG^ OFfintaquales. DicoAF^GC 

•- efieauas medius inter datoi A B ^ BC ; hoc thj 

utABeftadAF^ficAFeJTeadGC^ HGC^ 
. adCB. I 

c^Pereon- DemoKflr. QmaGB^QF c*epuuitMr,iAm ' 
flr. G , BFoMiaks ermnt. Em« ofitalia fimt n-l 

dTereo- aamMlaOGB., BIO y hocefi reaamgaiadfn 
ro/l.ify6 GC, DFA. Ef^ifiutGDaelDf^eicfd 
l. 3- •ciproceAFadGC. SedGDeft udDF, (ittm 

tPeri^. ji^tdAF. E»miaBAefiadAjF,JicAFefi4 
qu^tabbac QQ Rurfumquia jam oRendi A F eOi^uiGCi 
«""^""'"•utBAefiadjfF, efiveri ^AadAF, utCl 
. ./T/'*'^^' hocefiMGCadCBi eritauoaueAM 
l£.Al'^'adGC, utGC efiadCB. Omuestgitur f^ 
ttiorBA, AF,GCyC£, fmttmtiuefr^- 

■ . ' tit- 
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fnaks \ acfroifuk inter dofas AB^BC imfcnta 

Ij^tduMmedia. Qftoderatfaciendum. 

; ffi duo nfodi qttamvisjint ingtnioji Ss? faciles , 

ten^ fuia dehitanornue i*f reguU affHci^io 
niji tentandojit y Geometricinonfunt. 

« 

Modm Cmefti. 

%Aretur iffjirumentum hujufmodi. Dua re^ula pf^ ^f , 
r aperiri Jpojjint £5' claudt circaT. tiis injerta 
uUures nornus interfe vonnexa in £, C, /), £, 
)fiyedleg€ ^utdumreguUTX^ TZ aferiun-^^ 
jr, narmaBCimfellatnormam G D in reguld 
^ , y norma C P imPellat normam D R in re- 
uldTXyiff D EimpeltatEF, ^EFim^ellat 
^G , ^fic deincefs : Dum verb reguU iX bf 
'^TLclauduntur^ omniapun^aB^C^D^E^F^G ^ 
msdant in Unum idemque punBum A. Hoc inr 
fumento inter duas datas nonfolifmdu^ , fi^ ^f'. 
am fuatuor i*ffex , $mo quotvis medi^ reperien- 
Kr. Qmd neque per feSiones conicas^ nequeper 
fodos ulks ab auaoribus fupradiSis inventos oh- 
meri pofteji. 

Pro duabus mediisopus eji normis tritus , pra 
fediis^. normis ^ y^Jic deinceps. 

Minar doit^rumtransferatur in regulamTXy 
fJitTB\ majorinregulamalteramTX^^fit 
E. Apflicetur normaprima adpunSlum B , iii- 
Inque jirmetur , £3? dpcriantur regula , donec 
pn^e terti£ latus tranfeat per E. Dico TE , TD 
t duas medias inter datasiB ^ TE^ hoceflTB 
iajrC, ut TC ejl adTD.y TD ad 

Demonjtratio manifejia efl ex coroll. z. /^. 8. 

• •• 


io4 ,Elementorvm 

1.6. Namexnatptrdinfirumemi^ intrigomTi 
Dangulus adC reBus efi^ ab eoque caditCJ 
perpendicularis in bafim TD. Ergo per dif 
corolLutYB-efladrC.ficrCefta/rD. 1 
fum , quia in trigono YD E angulus ad D rei 
efij abeoque cadit perpendicularis D C in baj 
TE, erit ut TCadTD , ficTD adTE. & 
igitur TB ^TC ,rD y TEquatmr xonti 
froportiouales. Inter datas igitur TB , YEi 
i/entit funt duae media TC , Y D. Quod erat) 
ciendum^ 

Si inter datas TB^ YG petantur 4. 
mperi regulas , donec norms quinta latus FG\xi 
featperG. EruntYC, YD.YE^ YF 
tuor medid interYB, YG. Demonflratio 
e^ eod. corolL 

Hic modus.^ quamvis organum fit Platam 
• illo operofius^ ptanh eximiusefl^ tum quuiwi^\ 
• perficittentando , tum quia ad 4. ^ 6. MfH^^ 
cunquemediasfeextenait, ^^ j 

Per duas medias perficitur problema Dtluh j 
cum^ cubi vimirum duplicatio y ^ corporaf»^ i 
o Vide cunque in datd proportione o augentur , vel " 
fcboi,p(fl- minuuntur^ quemaamodum id ipflitfi in figfi$\ 
1 8. /. i^. planis efficitur p per unam mgdiam. Hanc v\m 
^Videco^ primus aperuit Hippocrates ^ quam ^ utfingk* 
roL 3 , f . larem ^ unicam , omnis QeometrarHmpofieriUi 
a.o/.6, amplexa efl, ■ 


PRO- 
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Geometri^ Lifi. VI. loj 
PROPOSITJO XVL 

\Arallelogr,ammA ttqualia (X^ 2) qtuTtg.i^i^ 
\mum angulum ( C) mi (O) hiifem a- : 
lcm j etiam la$era circa aquales angulos 
rt reciproca (hoc efi AC ejl ad CS ^ ut - 
adOL,) 
Et fi laterAfic habem recifroca^ parallelo' 
majum aqualia. 

1 1. Pars. IL & :S B produ61:ae CQ|pr- 
fit in Q^ Parallelogrammum X ^ ad 
rallR, ut AC^adCB: 8cZcftadaP^ri./.6. 

* , ut F O ad O L. Sed quia per hyp. X b Per tand. 
.aequaliafunt, Xeft^radR, utZcftcP^» 7-''.5* 

R. Ergo ctiam AC cftadCB, ^^ ut^;^^^'' "• 

Oad O L. Quod crat dcmonftran- 

Im. 

Dem.i.pars, utACadCB, fic^ X^^*^^'-^-*- 
cftadR, &utFOadOL, fic ^ Z ad ^ ^''' '^''^- 
R. Sed jampcr hyp. ACeftadCB, ut 
FbadOL. ErgoXeftadR^JUtZeftoT^rii. 
id R . Ergo X & Z aequalia q fuot . 


/. 5. 

p IVr 9/. 9« 


I PROPOSITIO XV. 

tRQualia trianguU {ACL^ FCB) ijua 

mum angulum {C)uni ( O ) ^qualem 

• hahent j 


4C^ ElEM£NT011T7M 

hahent^ etiamlatera circa^qu^s Mgsdoshi 
bent reciproca^ (hoc eji ^CefladCB^ M 
OadOL.) 

Etji latefafic hahent reciproca , triann 
lafimt aqualia. 

Ducatur re6ta L B ^ reliqua demonflnij 
tio eadem quac prsecedentis* ^ 

Corollarium. 

^J^iparallelogramma, quam ti-iailgu-J 
la 5 qupe reciprocant bafes & altitufr | 

msy funtxqualia. Eteconverfoi 
Patct ex duabus prascedentibus. 

PROPOSITIO XVI. 

^ir- 53- Qiquatuor reila {AB ^ FI^ IL^ BC) 

fuerintfroportionales {hocefifi^B^ d 

Fly utlLadBC) reBangulum{X)fiAtx- 

tremis {AB^ BC) icquale efi reBangulo ( Z) 

fiib mediis (Flj IL. ) 

Et fi *re£langulum fiJb extremis aquatur\ 
Bangutofuh mediis^ erunt ilU quatuor re^i 
proportionales. 

I. Pars. In rc6tangulis X &:Z , circa re- 
€los angulos , ac proindeaeqiialcsBi I^ pct 

• hyp. 


vN 


GEOMfetRliE LlB. Vl. lo^ 

K. eft A B ad F I , ut reciproce I L ad 
. Ergo^X&Zacqualiafunt. Quod « ^^*' i r* ' 
it demonftrandum. • /• ^. 

2. Pars. Quoqiam X & Z jam ponun- 
r acoiialia j Ergo b circa sequales angu- b p^r eand. 
5B&I, eftABadFl, utfeciprocel 
iidBC. Quoderatdemonftrandum. 

• PROPosiTio xvn. 

[1 tres reSld {A B^ P L ^ B C) fuerim F;x. 34. 
preipmionales , reStangulum Jub extremis 
A B y B C) tepiale eriiquadrato medid 
FO.) 

Etfi reHangultm fth extremis aquatur qua^ 
'ato media , erunt tres ilU reita propor- 
males. 

1. Par$. Mediae F L accipiatur par O . 
tioniam igitur per hyp. A B eft ad F L , 
:FL ad BC , eftque Opar FL, erit 
loqueABadFL, utOadBC. Ergo 
e<5tangulum fub extremis A B , B C ae- o Par. pr^e: 
atur reftangulo fub mediis F L & O , 

tefl: quadratoFL. 

2. Pars. Demonftratur fimilitcr ex fe-» 
nda parte prsecedentis. 


Oh 


'- ■ . ■ ^ 

I 

zo8 ElementoruM 

Corollarium. 


tig.24. px hac &^€X 13. patet , fi in cin 

fit F C perpendicularis diametro , 
fbangulum A C B acquale efle quadi 
FC. 

PROPOSITIO XVIil. 

F'!^. jy- CU/?^ data re^a ( je 5) dato folygom l\ 
jimile fimiliterque pofitum deprrwere. 

Polygonum datum B Q^refolve intraO' 

^Per 2}, gula. Super data refta R S fac ^ angoloi 

^- *• K 5 Oasquales angulis B , A. Comn^ 

latera in X. Super X S fac angulos V t 

aequalesangulisT, C. Coibunt latOTii^ 

Z. Dico faftum. 1 

Nam quia anguli R , O asqoatttiuij 

bP^rror<>/. angulisB, A, etiamE, K^sequaiesc- 

9.P.3* /.»• runt: & quiaetiam^ V aequatur T, tb 

cP.rc.». ^yg EVtoti KT*2equalis erit. Simili 

&Percon' quia 1/ finguli O, I aequantur fingulis; 

flr* &C, totiOI, A C aequales erunt. * 

cPercon- quia ^ V & I aequantur T & C , cti 

ftr w5^(\^>^^^^^ Polygonaigi 

9.^31 /.i. -^^5 B Q^fibi mutuo asquiangula m 
Reliquum efl: , ut oftcndatur etiam I 


(jeometria Liar. Vl. to^ 

flc propoltionalia. R S eft ad B F^ ut gp«r 4 /.«. 
► XadFL: & rtirifutn SXeftadFI, huPerea«d. 
pt S Z ad F Q. Ergo ex aequoiR S cft ad « P'r ^*. 
5Zi utBRadFa&c. '" 

PROPOSlTld XIX. ' 

^T* RMnffdoruih (JT, Z) pmilitm praportk Fig, 36.jy. 
•^ eft duplicatd froportionis laterim (^AC^ 
^^) 4tcpudibus angtdis fuhtenforum. 

Hoccft, n^fiatiitACiadFI, ficFIa-P^rii. 
,ad tcrtiam A CL j trlarigulum X cft ad ' *• 
tfiaogulunl Z ^ lit A C «prima ad tcrtiaiti 
proportionalcm A Q. Vidc defin. 10.5. 
' QuoniamtriangulaX, Z funt fitnilid, 
eritBAadLI, tut ACadlF. ScdpcrblVr^./* 
conftr.utACadlFj ficIFadAQ, Er- 

fbfctiamBAcftadLl, rutlFadACSLcPfr n. 
;.rgo in trianguHsjCiB A & Z kteracir- '* ^' 
1 ta aiigulos A ^ I , qui ^er defin. triangu- 
Idmm firnilium as^uales exiftunt , fiint 
irciproca. iEqu^ntur igitur d Q^S A8c ^ P^ i/. 
A tqui triangulum X ad QB A eft , ut ^- ^- 
afisACad balimAQ^ Er|o etiam XcP^i nt^. 
ad Z , ut A G ad A Q^ Quod erat 
cmonftrandum. 


O PRO- 
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PROPOSITIO XX- 

^'g' J \ Qlmilia foljgoriA ( JBCDE , / G HL 
dividumur ( i ) injiniilia triMngula (j 
S^CrQ^T^ C^Rj J^y nmmot ^cpudia\ 
<y tqtis profortionalia ( 3 ) C^* poljfgontn 
fropmic dupLicataefi pr(iportwml^^rim\ 
iS, FG)intfrdquaUsangulas (^^ G^t^i 
' AE^ GFK) cxificmiia», 

i.Pswrs. Ouooi^ui^polygon^fi^ 
z^^erd^n. ija, erunt iTfibi mutuo aequi;in^a, ^ 
' • ^* ^* runtque bini binis agquales auguU B A£> 
GFK,&p.,G,&BCp,GHI,&C 
DE, HIK, 8cE, K. QuiaigiturAB 
hVereand.c^^A^C^ kitFGadGH, anguliqac 
«P^r ^./.6. B 8c Gacqualc? funt, . fimiligcfum ttm- 
gulaP , S. Sicailiier deni6nftrabiturfaM- 
Ka efle R & V. Deinde quia toti BCD, 
GHI, &ablatiBCA3^ GHFaequalijs 
funt 5 etiam reliqui A C D j F H I aeqittr 
leserum. EodcmmodooftendaQi^c^jdl 
dVercoroL ADC, FIH, erffo^tertiusC ADtM 
9. />♦ 5 ^'1 » tio H F I.aiqualij eft. Quare ctiam # Qk 
tPer^M. rp i-riangula fimiliafunt. LiqueCergo 
Pars. 

Pars 2. Quoniam fimilia funtP &S 
£Per pr^c. ^^^10 P ac^S dupUcau eft / rationis C A 


^ CrEDMEtEiA tiH* Vt Jtl* . 

tlF. Sed bbeafuleiQ caulam edasa mk» 
Qad T diqplicata eft mtioaisC A ad H F. 
ErgoPieftadSut^QadT. Eodei» uio- g P^r j^. 
idoofiendam y«t Q/ft «lT,>taRcfleai ^ ^ 
V. ErgoutiuBumaKecedcns P eftadii- i ^^^* >* 
^um conlequeiis S ^- ita amniaCDafeqaear * ^* 
fltia S j T , y fimul fumta , hoc eft po-* 
Ib^MMm ai |icD(lyg0iQim. Quod cr^t al-» 


3 . P^. RatioPadS^eft ik duplicata r^b- k P^ri>''^<?.^ 
tKMsLs A B ad F G. Sod ratko polygom ad 
£»QlygonuE) eft eadciaai cum ratione P ad 
:6, ut jam oftciidi; Er^cciairi ratiopo»* 
ijgooi ad polFgoittunclt ditpHoUDacaicio*' 
laisABadGr^ Qgodccattertiiim. 


Cor4lari4, 


I .r^Mne$ figurse dtdinatae feq regula- 
^^res, utacquilateratrianguia> qua- 

dTata^pentagona &c.funt inter fe in ratio- 

'iiedupjjicata laterum.' Omnesenimordi- 

natsefunt fimfles inter fe , ut patet ex de£ 

X. Si figurarum quarumvis fimilium^i. j». 
lateraAB, FG, inter »quales angubs 
'pofita, fintnota, etiam proportio figu- 
I rarum innotefeet. Sitcx.gr. ABi.ped. 


• ■ 1 

& F G ^. pedum , fiat iit %. ad 6. ita 6. ad 
alium numefum nempe i &. Figura minor 
eft aci majorem , ut 2 . ad 1 8 . feu ut i . ad 9. 
Invcnitur autem tertius proportionalis 
numerus^ fifecundus datorummultipli- 
ceturperfeipfum, 8c produ^kus per pri- 
mum dividatur. 

3 . Ex eadem propofitione elicitur me- 

thodus prsecl^a figuram quamvis re£fcili- 

neam augendi , vel minuendi in ratiose 

, data : ut fi velim pentagoni , cujus latus 

F(^. 3^ eftAB, aliud facere quintuplum. Intcr 
terminos rationis datae AC, BC invem 

mPerii. ^ mediim proportionalem BX. Supcr 

n Per 18. ^^^ conftrue n pentagonum fimik dzto. 

/j5, * HoG erit quintuplum dati. 

Nam per 20. pentagoiium A B eft ad fi- 
f>ifimilcBX, utABprimaadBC tot" 
tJAm. 

Porro 9 cum etiam circulorum propot- 
tio fit duplicati^ proportionis diametro- 
rum, (utoftendeturp. 2.1.12.) haecpra- 
xis ad circulos quoqyq pertinebit/ 

PROPOSITJO XXI. 

fit. 40. flfgtfr^ ( ^ , J? ) «»w eidem (OfimiUsfitity \ 
ttiamJibimutuojimiUsfiint. 


GeOMETRIJC Lib. VI. 21^ 

\ 

• \ 

Patct cx dcnn. i.l.tf. cx ax. i.l. i. & 
pfopof. ii.l. 5. V 

PROPOSITIO XXII. 

1sJ(juatwnraut plures relt^. (FI^ LQ^ <T ^k- 43- 

OR^ SV) frofortiondts fHtrim yjigur^^^' 
ftmiles j fimiliterque J9 iis defiripta {JijB^ 

crE ) propoftionales ermt.j 
Eti converfi. * 

Demonftratio prip^ partis patet ex 
^4. 5. C^onian) enim^ rationes AadB,* ^^*'^^ * 
& E ad It funt duplicatae rationum F I ad * "^ ' ' 
L CL, & OR ad S V , cx hypothefi ae- 
qualium etiamipfaeaequaleserunt. ♦ 

Pars 2 . patet ex 3 5 . 1. 5 . 

PROPOSITIO XXIII. 

JG^Quiangula poralleloqramma \ X^Z) pjg 42; 

imer fi rationem habent compofitam ex 
rationihus laterum ( A C ad CB f Cr h C 
adCF.y 

Hoceft, fifiatCBadO, utLCad 
C F, X eft ad Z, ut A C ad O. Vidc 
qiise demonftravimus 1. j. partc 3, rium. 

13. • ^ 

O 3 . Con- 


Concurirant ll^, SBin(i I^aralklo'- 
bPirv/,6 grammum X eft ^ad parallpogr^mmura 
c?ereanii. R, ut ACadCB: &ReftadZ|iCUtLC 
dP''*?^- adCF ^hoceflruiGBadO.) Ergp»Jex 
^' ^' ^quoXeftadZ, ut ACadO. Qyodcrat 

dctijonftrandttiji. 

F'/' 4?" J^Inc & ex 3 4. 1. if . pAtk fdm6. Tmn- 

gula, quaeunumangulam('a<iG) a> 

oualem habent , rationem habere compo- 

* ^ ntam ex rationibufr^sftaram A C ad CB, 

&LCadCFacqualem angulura conti- 

nentium. . 

^ Patct 2. Rcftatigiik , ac proinde & 

paraileiogramma quae^cunque, rationan 

inter fe habcre compofit^m cx ratiqpi^ 

bus bafis ad bafim & altkudinis ^ alci- 

^ tudiqem. Neque afiter de triarigulis ra^ 

litxrinabcTjj^. 

Fr£, 4t. Patct j. Quo modo triangiilorum ac 
parallelQgrammorum proportio exhiberi 
poffit. Sunto parallelogramma X &Z, 
& eorum bafes A C 5 CB, altitudines 
cPeriz. CLy CF, fiar^iitCLaltitudoadalti^ 
A 6, tudiaem C F , ka bafium alteiu C B ad 

O5 parallelogrammum X eftadparalle^ 
Jogran?. Z, utAGcftadO. 

V PRO- 
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* 

PROPOSITIO XXIV. 

ffN tmni pdraiUloj^ammo ( SF ) ^h^ ^*- F/>.4?. 
f ca (^ B) dia§tetrHm fim^ for^Ulogram^ 

\ ma {CL^ OI) CrtpHCrmfrftfimiliafimt. 

I 

Per 27. I. asquales funt anguli G, S, 
: & L, E. Pcr candem E cft par I^ hoc 
cft pcr candem ipfi A "i B verb - & toti 
S F 5 & parti C L communis eft. Igi- 
tur totum S F & pars C L aequiangula 
funt. Reliquum eft, ut etiam latera os:» 
qualibus angulis oppolita habeant pro- 
portionalia. 

Quoniam in triangulis.B C E , B S A 
eftCE paraliela adS A, eritc BCad C cPereoro/. 
E, utBSadSA> §cCEeftadEB, ut>^4/f- 
# S A ad A B. Quia vero in triangulis quo- c Per idm 
quc E LB, AFB, ELeft paiallela ad ^'''^^- 
AF, critFBadEL, ufABadAF. 
Ergo cx 8cqua/C E eftad EL, utS A J^'^**" 
ad AF. Igituf / CL & totum SF fimi- 
Jia funt. Eodemmodooftendam O I ef^ J^f/'^'^ 
fe fimiletoti SF. Ergo;iCL 8c Olf^nt ^p;, ^j^ 
etiani fimilia inter le. Quae erarit de- /. 6. 
monftranda. • 


O 4 PRO- 



il^ £l.EM£MT0R1IM i 

PRQPOSITIO XXV. ^ 

^'£.4^* ^Olygmumd^im {A) m4liuddat$(B)'\ 
* Jimile trs^fimtare. ^ \ 

Sive folygf^mm confiitt4ere aquale dato A^ '' 
C^ fimUealteri dato B. ' 

Supcr G F ktcrc polygoni B, cui fimilc 

a P^r 44. petitur , fac reftangulum Q.^ acquale B. 

^- >• beinde fuper FShch reftanguium R x- ■ 

b Pereand. Qualc. A Manifcftum cft G F & F I cflc h 

cVer i|. dircftum. InterCFjFIinvcnic mediam 

d Ter 1 $. ptoportionalem F L. Super hac fac ^ po- 

lf$. lygonum fimilc dat6 B , crit hop etiam 

a^qualc dato A^ 

Namciim pcr conftr. finttrcspropor- 

♦ tionalcsCF, FL^^FI, polygonumB 

cft ad fimile fibi polygonuip fuper FLfe- 

cP^io. ibitne^ utCFadFIj lioceft iutQad 

/ 6 & de- R. Igitur permutando , ut pol^pgonum 

f p/m .i 5! ® ^^ ^^ Q^' ^^^ poly gonum ftiper F L cft 
ad R. Sed per conftr . polygonum B a^ua- 
tur Q Ergo ctiam polygonum fuper FL , 
fimilc ipfi B 5 aequatur R , hoc eft pcf 
conftndatoA. Fadum eft igitur qUod 
petcbatyr, 


PRO- 
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m 

* PROPOSITIO XXVI. 

bmtiaangulumcommmffn (^)circaem'' 
mdia:^fetrumcxifiunt. 

Duc refkas AE , CE, fi negas AEC cfle F/f . m. 
^etrum conjmunem parallelogr*i- 
brumBD, &FN, ipfmsBDdiame- 
f efto refta alia A G C fecans F E in G , 
V duc paraflclam G H. Parallelogram- 
laigiturFH, BD exiftentcirca commu- 
icm diametrum A G C , ^c. proinde 4 e- a Per 2^. 
unt fimilia. Ergo ut B A ad A D, ^ fic^ ^- 
?A ad AH. Sed ctiam ut B A ad A D , *" ^Z:;,'''-^''^ 
icFAadANrciimBD, FNfimilia'" ^' 
intperhyp. ErgoFAeftad AH, utF 
iadAN. Quod eft abfurdum. 

PROPOSITIO XXVII. 
XX VIII. XXIX. 

'VTronibusfaceJfuntnegotium ^ O* mllius fe^' 
refmtusus. 

PROPOSITIO XXX. 

\ • ■ - 

a 

^Atam reHam (AB) ita fecare , ut tota F/^. 3 5- 

{Ai)jitadmumfegmentim{AC)ftcut ^ 
Umpgmentumeft adreliquum (CB.) 

O 5 Hoc 


• i 
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Hoceft (utloquufltorGcoiiictnB)i 
neatn extrema ac mexlia ratione fecarel 

Perii.i. itafccaABifiC, otri 
golufnfub AB, B€ fit acquale qua< 
toAC. Dicofa6hiin. ^ 

^ ' Eritonimperij.utABadAG, fici 

C«dCB. 
.- / . ' 

HujnsfiSHonisvisAdinirabiUs efiinc&i 
regularinmiHfiiripfdone^ compartitione. 

. PROPOSITIO XXXI. 

f'^'47* Ql a lateribM trisnguli reStmgHli {ACi 
fgur£ fimiles^U£cunqm defcrikaHtmr^ 
ed^ ijUdt tiffponitur reBoMngtdOy dtuAns/ 
ftliquis {L^R) aqualis. 

Propo:fitio igitur 47.I. i. h\c recUitur, 
univenalis. 

Ab angulo re6to C demittatur pci 
dicularis C O. Quoniam A B , B C ^^ 
t.M^.Te' ^^'^^ ^ ^^^^ pit)portionale$ 5 erit Fadffl>i 
hPer io. fimilem R , ^ ut A B prima ad B O 
i.6.&f>er tiam. RurfiimquoniamfBA, AC, 
^v^^^rvi ^ ^^^^ proportionales, eritF ad fibil 
\fKtJ.6, i^ilemLj ut^B Aprimlad AO tertk 
d^er io ./. Qpia igitur efl; F ad R , ut A B ad B 1 
?.d^//^^«.&FadL, utABadAO, critquoqi 

• 10. /.6. * . ^ 


w 

G E o MM m JBi Li B. .VI. aki j^^ 
L&L.fitoulfiiintasy ut)erABadBO,cPfr*4, 

►fiimil furatas. S6d ABduabusBO;^- 5- 
^ sequkUs eft. Ergo etiamF duabus 
&L^qa^iscrit« Qiiodr crat daaon- 
ndum^ 

CoroUarium. 

j|.* hac . propofitionc fecile dabitur: 
^otcunquc figuris fimilibus rcftili-' 
s quibufcunque una omnibus aequalis 
fimilis 5 ca.dein prorfijs methodo , qua • 
3bl. i.#holii poft. 47.1. 1- cxhibetur • 
tis quotlibct quadratis unum aequalel 
dcmonftrationc tantmnpro^y.L i.cir 
tir 31. 1. ^ 

pROPOsiTio xxxn. 

7x habet ufim , wr ^uidquam bahet m^[ 
fahiU. 

m ■* 

I 

PROPQSITIO XXXIII. 

Vfaqualibus circulis , veleodcm , angulijt^ Fi£. 4«. 
\kadcentra{HtABC^FOD}jheadperi- 
Wi4m {utARC^FSi)) eaminterferatid- 
whakent ^ ejuam arcm {AKC^FGD^qui" 

Sinfvflmt. Idemimellifedefilhrihtif. 

' : Quod • 


Quod attinet ad angulos cchtri &; 
dores 9 demonftrabitur eodem 
iDodo, quo prop; %. hiijus libii 
ftratum eft ^ triangula seque alta 
bafes, Tantum ubi ifthic citatur 
38.1.1. hicciteturip.lib.j. 
Quoniam vero ad peripheriani ^j 
a Pfi- zo, R ^ 5 .dimidii a funt .angulorlim ad^ 
/.j.. * trumABC, FOD, cjuoddchis 
^meil^ liquebitetiamdeillis^ 

Cmllarid. 

I. A Ngulusccntri (BAC) eftad^ 
^'/.49* tuorre£tos, utarcusBC, cuiii 

ftitj adtbtamcircumferentiam, 

NamutBACeftadrea!»nB^F,Vt4 
per hanc 3 3 . arcqs BC ad qu^draDtem ^j 
fergo angqlus B A C eft ad 4. rcftos, 
arcus B u eft ad 4. quadrai ites , hoce^i 
totam periphcriam. 

2. Ina^qualium cirCulorum arcuslL 
B. C , qui aequales fubtendunF angulosj 
iiveadcentrautlAL, 8{:BAC,livci 
peripheriam, funt fijnilcs. 

Nam arcus I L cft ad fuani peripl 
bTff^r*- riam, ^utangulusIAL, hoceftuTl 

7peridem^\^^^' rcaos, &arcusBCcftadft 
lorll ' ' peripheriamr , utidem angulus B ACi 
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^cftos. Ergo IL eftad fuampcriphc- 
liaQ , ut B C ad fuam. Ergo d funt fimi- ^ ^^ ^^A 
IktfqasIL&BC. 4*^-^ • 

3. Duae fcmidiamctri (AB, AC)i 
idccntricis periphcriis arcus aufcrunt fi- 
lcstL^ BC. Patctcxcoroll.2. 
. Scgiricnta (BKC, lOL) qu2c 
ulos capiuntacqualcs (K, O) fimi- • 
funt. 

Nam pcr corolL 2. arcus B C , IL , 
: proindc ctiam arcnis B K C ,^I O L 
xxmesAint. 
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ELEMENTORU 

GEOMETRIii 

LIBER UNDEClMud 

- ; - NOBJS SEPTIMUS. 

elementa fmmerortm , f^ i 

\ qHetaibus , feptimo\ '^\ 

i Mutio comprehenfa , ..jtnA» *" 

£ Secimum dt quantiU^'"* 

HS adjtmit. Nos aptaniiiP^ 

traHfimus adfoUJa i denumerisfeorfimti^ 

ri. !d, opiHoridifceatibuscommadiuiKiJ'' 

menta Geomstriie , nuUdalia troBai'"^ 

ruptajimulomniahabeantttr. Nihih^*^ 

eitabimus propoflioiies hujus £5* fe^HO^ 

eosnonfeptimuml^ oSlavum, fedundeci^ 

dmdeeimum appellabimus , ne Ji ab erMiif^ 

dao uhi^ue recepto difcedamus^ prcpef^^ 

tatio implicatior reddatur. J 

Hic tiber duas quodatnmodo partes ciifF 

tur. Inprimd jaciuntitr fundamenta , ?**! 

lidurum, hec eji corporum^, do^rinaifi^^n 

ittur-- '^lterd parallelepipe^um affe0i<iiii'i 

'feffwtur. 


<j B M BT K1 A LlB. Vll. i i J 

DEFINITIONES. 

■ « 

C OUdum> ilvc corpus cft , qijc41<>a- 
gitudmcm, latituduicm & p:Q6«r 

ftatem habet. 

1. SoHdie^trcxnjumcftftipejrfiGics.. 

3 . L*kica rcfta ( AB ) cft ad plaoumi ^(^- ^- ^'^- 
CC) refta five perpcndicularis , cum "' ^^^^^* 
i r^Qa& oamcs linca3 (CA) ia pUno^* 
CC)dui£tas3^aquibq3illatangitttr9 zdt 
^ulosreftosfacit (BAC> BAC,) . 

4. Pbwmadpbnuipteftumfivftpcr-^';?*» , 
^CQdicuJbireeft) cumomnc^rc^ltnie» 
'LO) quw communi planojum fe^tio^ 
i (XR) pcrpcndicuW:cs djUCHPtur ia 
>lanorum unq , re£te Cwat. altcri pkop ' 

ABCO) 

\ 5. Sircftalinca (OL) planoinfij[Ut^(^-5- 
onad rcdtosangulos, &afiiblimi ejus 
\QXi&sx ( ^ ) ad planum ducatur perp?n- 
licuIari5CP5.jungaturque PO,angulo$ 
^ O P dicimr indinatio linea^ O L ad 
lamim. 

<5[. Si planum (RE) plano (LCL)^^'*- 
pn irififtatt pcrpcudiculariter ) alteriiw 
aherum inclinatio ett acutu^ angului , 
AB C ) qui continetur a redis lineis • 
AB Sc BC) qua? in utroque plano ad 
* com- 


communem feflionem (DE) du( 
perpendiculares. 

7. Planum ad planuih fiihiHter ii 
mtum dicitur , atque alterutii ad altc 
qinando di&i incUnationum anguli 
seqiiales. 

8. Parallelaplana{unt,quxiiioni 

partem produ6ta asqualibus fefllpcri 
vallis diftant. 

9. Similes fisurac folidse n 
funt) qus; fimilibus pknis contii 
multitudine asqualibus. 

Itg.S* 10. Angulus folidus reftilincm 

qui pluribus , quam duobus , planis ai 
lis (BAC, CAO, OAB) nooifli 
dem exiftehtibus pl^o j fed ad 

punftum conftitutis , continetur. 

II. TEquales folidi anguli funtj ?" 
intra invicem pofiti congruunt. 

QuemadmoJHm angulus planus eCt iffcla^ 
nearumy itafiflidusauguluseJiiuchmttio{if4 
ciertan. De utroque igitur eoa^ modo ratiom 
dum erit. ConfulefcSoliumfojifrof. 16./.} 

Ifg.6*7.2h 12. Prifma eft figura folida, pl^ 
comprehenfa, quorum adverfa duo I 
. FE, ACB) funtparallela, «qualia 
fimilia. \ • 


m 
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13. Parallepipcdum cft foUdum fexF/^f.t. 
quadrilateris ex advcrfo parallelis com- 
prehenfum. 

14. Si fex plana ek adverfo jDardlfek 
jlintquadrata-, folidumiiscomprchcnfum 
cubus crit. 

) PROPOSITIO PRIMA. . 

i ■ .' r 

VfeBd lined fors ma {AC) nequit effe inFif.^. 
r^fiSjeno flano (OF) altera (CB) epc- 
fraplanumi 

^ Per fe clarum eft ex definitione plani , 
Sc^linese rc^tas. vide defin. 5 . 8c 4. 1 . i . 

propositio 11. 

f\jlfne trianmlum in uno efi plano. Et 
dua relta fi mutuo Jecantes in eodem pta' 
no fiim. 

Prima pars pcr fe clani eft , cum trian- F/x. 10. 

tulum nihil fit aliud , quam plana fupcr- 
cies tribus rcdis comprcheufa. Ex quq 
etiampatetpars altera. 


PRO- • 


PROFOSITIO mi 

nUa lme4. 

' mcn fic demonftrare : fi E F feftio coffl*! 
miuhUnoaeftre^lifiea, ckicaturiio 
«©CDrecfcaEOF, ScinplanoBA. , 
a'a EQf , du« igitur x^St2t EOF,s 
Q^E claudent fpatium. Quod eft ab' 
&rduin. 

• • • • 

PRQPQSITXQ IV. 

F ^ S) Jc mutua ficamihns p^etiifil^ 
ris eocijfof , f/ii»> ^/^//a per ipjks du^. f 
fendicdariserit. 

Si negas ^aliareftoiB Qplanore 
AG 5 AFjSt perpendicularis. Jupg 
• 0^5 & huic in plano FAC ducper 

dicularem Q^O. Hsec produda ne 
oColVtgl' xio fecabit o aliquam reftarum C A 
/«r ^AP F A S , vel utramque , ubicunquc 
(tti^' to feieritpunauiaQ, Sccct ergo C 
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:in O, jungaturqw B O- Quoniam cr- 
)angiilus BA O per hyp. re6his eft, 
critquad.BO. -fi.4quadi BA,") sLPer^j: 
[ quad.AO.I ^•'- 

i quia B Q^ponitur refta plano F A C 5 
:proindc b rcdum facit cum A Qangu- b Per defn^ 
faBQA, cft ^^-^- 

quad.BA.t-fi. quad. feQ^) cP^r^z.; 

qukdiAQ.J '*• 
tquiaangulus A QO pcr conftr. redua 

quad* A O. ^. quad. G Q^ *> ' o P^ eani. 

quad. AQ:. 3 
-rgo quad. B O ye. quad. BQ. \ . 

quad. OQ^ r 

quad.AQ^bis.)t 
igoquad. B O majuscftBQ&OQ,aC^ 
fcinde d angulusBQO rcaus noneft. ^ Pf''^'* 
^goB Qnon eft reda c plano C A F. Li* '^iTtlt ex 
acteigo quaefitum. iefin.\.i. 


ex 
II. 


Scholium, 


y^^P pt^dpoHcbaifir B Qjj^ reSapiam FAC , 
^^^m m demonJkifttmGQ^mneJJIe reStam 
iw r -/4 C : ac prohide ex eo qnmnegaretur 
pt» tbeorematu ^ eadem ajferth^ Mreiii pro- 
p efi. H^c demonfiratia qmad fitifiantiamejl 
l«MW Ciermans. 

' P i ' PRO- 
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PROPOSITIO V. 

!'/• 13« Cltres repa {B A ^ CA^ F A) 

^reSld (AR) adidem funBum (A) 
perpendicularei ^ tres ilUeruntinunoplano. 

Sit enim , 11 fieri potcft, earum unaB. 
in alip plano R O , quod fecet L Q^, 
num duarum reliquarum C A , F A, 
ftaAO. QuoniamRAperhyp.p 
diculariter,infiftitduabusCAj FAj[ 
ap^r pr£c, no LQjrefta /r^erit. Ergo cifm AQi 
b p<rr defin, £him facit ^angulum RAO. Sed etiam( ^ 
3.A II. hyp.angulus RABreftus eft. Ergotih 
, . ; guli R A B & R A O aequales funt. Qaoi 
cftabfuraum. 

PROPOSITIO VI. ' 

Tti.iJ^. TTneareft^ (A B j CD) tjua eiJem^ 

no (E F ) fum perpendiculares .y inter ^ 
' funt paralleU. 

Poftulari poterat ut pcr fe notums fic 
bittamenficdemonftrare. . 

Junai B D , fec in plano F E lii 
P G normal em ad Bt),&: parem B A, 
ganturquc D A, G A, G B. Refts 

Dl 
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i DG aequanturBD, 4IB A, Sc^n-aTercdH^ 
HBDG, ADBAfuntrefti. ^.rgo A/J^p— 
i BGrfuntaequales. Igitur triangula^ /ii. 
B C , G D A fibi mutuo sequilatera c Pn 4./ 1 • 
zt j ac proinde anguU A B G , A D G 
luales. SedABC^reauseft. Quare '^ ^^'' ^^/''- 
jADGreaus. Suntvero &BDG ex^ *' 
pftr. & CDG definit. j. re£ti. Ergo 
ID ad i:res CD, A D , BD refta eft. 
irgo C D cum A D, B D eft in uno i pla- i ^^^ P^^^- 
b^fedctiamABcumADjBDoinuno^P^'^*- 
lano ^ft. Ergo A B , C D , funt in uno ^'^ y* ^ ^^ 
lano, Ergo ciim anguli A B D , C D B j. /^^ ^. ** * 
int ^ refti , erunt A B 5 C D ^ parallelae. q Ver 29. 
^iod crat demonftrandum. Lx.^de- 

PROPOSITIO VIL 

'^BBa {EF) fecdnsreSta4 (^B^ CD)^'/. M- 

fofitd^ineQdem planq^ inuno efi cumiffis 
lano. 

Poftulari poterat. Qui volet fic de- 
lonftret. 

Planum reftarum A B , C D fecet a- 
iudpUnqm perpunftaE, F, fijamEF 
bncftinplano AB, CD, noneritEF 
bmmunis feftio. Sitergo EGF. Ergo 
L G F ^ cft linea refta. Duae igitur reftae; a Per j. /• 

P 3 EF"- 


!l)0 El.BIiBlfTO&Ull 

SFy EGFooociiidimtQiatHiiii. 
cftabfiirduiiL 


C^rill 


fJInc requitur 9 fiEFfecat 
AB) CD) in codem efle com 
h^Perdefin. plonp > oinnes eniiD panllelx h {yd\ 
56./. I., unoplano. 


F//. 14. 


PROPOSITIO Vffl. 

Qr pardlUlarum (^B^ CD) wu (iJ) 
^pliwo {EF)fit r^Baj num alm{CJl>) 
tiaem flano erit rcBa. 

■ 

Poterat poftulari. Si demonfc» 
quieritur, fefe fimilis ea cft demoii&>' 
tiopi propofttionis 6. 

PROPOSITIO IX. 

F//.I6. ^Eita {ABj EF) ^tu fmt fidmf^ 

( dD ) paralleU , licef mn in eoiem ^ 
ilUflanoy etiamfiint inter fi paralhU- 

Quamvis poftulari poflet , iicebit* 
men fic dcmonftrare. 
InplanopariUlelarum AB5 CVi^ 
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G K nonnalem ad C D. Item in pkno pa> 
rallelarHtn E F , C D<luc HKndrroalcm 
ad C D. Ergo < C K reda eft plano GKH. » ^T 4 * 
Ergotnim AGjEH fintpaTallelae adCK, "' 
cnintAG,EA*reaa5pianbGKH, Er-'''^"-»»* 
CoAG, EHr&ntparallebe. Qyodmt^p^^^. 
kSemonftrandum. u. 

!. 

PROPOSITIO X. 

^duahfis reSHs DF^ E F, lichmnfim in 
eefdtmfiano^ ' d^udes angtdos (Cc^F) c^m' 
fri^dm. 

FiantCA, CBaequalcsFD^FE, 8t 
<l«cantittDE, AB, DA , FC, CB. 

Cum A G , F D fint parallelse & arquaks , 
etiam A D , C F 4 parallelae funt & sequa- a Per^^. 
les.SimiUterofteiKiamBE, CF efle pa- ^- '• 
rallelas&aequales. ErgQ^tiamAD^BE 
llint i parallelae & c aequales. iEquantur ^ ^pJ^^J'^fl^ 
^ergoAB, DE. Ciim igitur triangula ^ p^^ ^ j* * 
1 B A C 5 E D F fibi mutuo fint aequikte- /. i . 
ra, angilliC&F^aequalescruot. Quod ^ '^^'' *'^ '% 
erat demonftrandum- • 


P 4 ROP- 

/ 


PROPOSITIO XI, 

Fg. 18, ADplamm d^um { A B) a dato extri 

illud funBQ ( C) perpendicularcm ducere. 

Conftr. In plano A B duc quamvis DF, 
ad quamex Cperpendicularem defcribc 
CE. AdeandemperE inplano AB per* 
peadiciilarem duc A E M. Tum ad A M 
cx C perpendicularem dcmitte C Q, D\r 
co C G plano A B reftanj eflc, 

Per G ponatur H G parallela ad D F. 
Pcrconftr. DEreaaeftadCE,&E 
^Ter^l. M. ErgoDErefta^eftplanoCEM.-a^ 
1% ^, de6que&^HG.*Ergo(7CGreaacitad 
;,/ ' ^' '• E M. E rgo CGd rcaa cft pl|no A B, 
c Ter Jefin. Quod pvat propofitum. 

i?tr^,i, PROPOSITIO XII. 

II» 

F/V. I j. ipxdato plm (J^F) punElq {A) reHm 

ad datumpl^ufn erigere^ 

Aquovis extraplanum EF punfto D 
fac D B ad planum a EF reftam. Junfta-j, 
que B A duc A Q parallelam D B. Dico hr j 
ftum. Pemonftratiop^tetexS. J 


X 


Schii* 
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Scholif0n* 

^RaHici pcr dattm tunSmn ferpendicularis 
f dftcitur datoplam , jl nonna OKfiad datum 
mSjtm applic^tur, 

[ FROPOSITIO XIII. 

[l»C£ ex eodem pmBo du^d (D C^ EC) ^'£' ^o. 
neefueunt amh^ ad idem planum { A B) 

Alias enim per 6. forent parallelas. Quod 
icri non poteft. 

PROPOSITIO XIV. 

Zleadem reEia {AB) ad duaplana {PGjF^l>2t. 
LQj perpendicularis efi^ plana erumpa" 
dlela. 

Siimatur in planorum alterutro F G 
luodvis punftumC, cx quo ducatur C E 
«u-allela ad A B , occurrens plano L Qjn 
i« Erit G E etiam a re&a plano utrique a Ver 8 /• 
^G 5 L Q^ Quare (i jungantur rc6i;a^ A^' ■• 
I> B E , erunt anguli A , B ^ refti. Er- b ^er defw. 
A C , B E funt parallel^. Ergo A C^5.^/-^i ^ 
'B parallelogrammum eft , ac proindc/ /' ^^' 

P 5 ^ CE,- 


\ C E 9 quam jam oftendi utrique planoi 

d Ver s4. perpendicularcni ^ aequatur ^ A B. ' 
^ »• dcm modo oftendam omnes utriquc^pl 

8 A^ix^ • no perpendiculares cfle asquales. ^ 
*^ planaffuntparallela* Quoacratdci 
* ftrandum. 

PROPOSITIO XV. 

» 

F//. 22. Qlr^ie duaft mHtui tan^eme/ ( BJyC 
A) addmaliasfimutuo tangem^ 
FD) fint paralleU^ etiamplanaferi^sk 
*« &aerum paralUla. 

Ex A ducatur AG re6ta ad planuflifl') 

ponanturqueGHjGI, paralicy|^ 

aP^p./. E, DF. Erunthserfparallelseedtfag 

II. AB, AG. CumigiturangulilGAj» 

b Ver defin. G A fint^ re£fci 5 enint etiam r C A^f| 

3-^.11. AGreai. ErgoGA, qu«adpl*ij 
cVer 17. p-gfl. j.^£j.a^ ^^-^^^ ^^q^^ ^ cft planoBj 

d iV 4. /. E^go plana ^ B ' C , E F funt paia8* 
II, Quoderatdemonftrandum. 

cPerpr£c. 

PROPOSITIO XVI. 

Fig. » J. "pLatim (EBFG) fecans forM^^ 

^ {AB, CD)m iispKit^BiQtui ( f « 

GF) p4raUelM. 
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' Sinon; cum fint in codem plano fe- 

intc, coftvenfcnt Aliaibi in 1. Q^^re^^^fi^f^* 

^toteHEI, FGI fint^inpUnis Af^;/;X^ 

1, CDprodudiSjCtiamlisecconvenient u. 

i I. Quod eft abfurdum contra defiui- 

ioncmS.hajus, 

PROPOSITIO XVIL, 

^ArdliU fUna nStdslinedi iBDcr HG) rtg. 34. 
fTifmionaliter ficmp. 

Ducantur in planis P Q^, T V re^se rf 
3) DG 5 item B G ocairrens plano R S 
dF, jungantiirque FC , F I. Planum 
pnguliBGD, fecans parallela plana , 
icit fcftiones C F , D G 4 parallelas. ^Terpr^c. 
SrgocftBCadCD, ut^BFadFG.»»^^''^^^' 
turfum triangulum B H G , fecans pa- 
«llcU plana , facit fe6liones ^ B H , F I c "Per pr^c 
^arallclas, ErgoeftHIadlG, ut^BF^P^''^^;^- 
'^FG; hoceft (quodjamoftendi) ut 
( C ad C D. Quod crat demonftran* 


PROi- 


t^^d Elementorum 

PROPOSITIO XVIII. 

Ji^.26. CjreStMlwea (FE )fit4dplanum (^ B) 
^ reSta^ emma^ejuafer ivfamdHCuntwr^flar 
na fimteidemflano (AB) reEla. 

Duftum fit pcr F E plaHum aliquod G 
CfacienscumB AfcftionemCD. Inhoc ■ 
ducantui- H K normales ad C D fcftio- 
o Tfr hyp.ntm communcm. Cum igitur etiam e F 
&defiti.3, Ereftafit adCD^eruntKH^parallete 
i Per 29. »^ ^ ^- Sed F E ponitur refta plano A 
/^g. D. Ergo G C planum c plano A B rc- 

b Pf r 8. /. £him eil. 
11. 

cPjrde/i,,, PROPOSITIO XIX. 

% i^- Qlduoplana (MFi, GD) fifecantiafim 
ambo refta eidem plano ( u4 B } erit et' 
iam communis illorum feSlio { K L) rt&^ 
plano (AB.( 

Quoniam planum M F ponitur reftum 
plano A B 5 ex dcf. ^.patet , cx punftoL 
pofle in plano M F duci reftam perpendi- ! 
cularem plaiio A B , eam nempe , quae cx 
L eflet in plano MF perpendicubrisad 
communcm fedionettn E F. Similiter ^ 

' quia 
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*piia planum G D poniturpcrpendiculaLre 
ad A B, ex def . 4. patet, in plano G D pof- 
fe duci cx punftp L perpendicularctn 

:planoAB. Sedexpun£koLtantum4unaaP#r ij.A 
potefl duci perpendicularis plano AB.iu 
Ergo neceffe eft, ut refta , quse cx L 
perpendiculariscftplanoABj exiftatin 
utroque plano M F & G D , ac proin- 
de fit ipla planorum M F & GD com- 
munis fe^tio L K. Quod crat dcmon-^ 
ilrandum. 


PROPOSITIO XX. 

'^I angulHS folidHs (^A) tribusflank d^gulis^rg^tf. 
^(BAC^ CAD^DAB)cominetttr^ho- 
rum duo cpiilAet reliquofnm nMJores. 

Si trcs plani funt sequales , patet aflcr- . 
tio, fi inxquales, maximus eftoBAD. 
Hic nihilominus minor eft duobus rcli^ 
qu is. Ex maximo cnim B A D abfcinde B 
A E parcm B A C , fiantque a^qualcs AC, . 
A E. Per E ducatur refta occurrcns ipfis 
AB, ADinB&Dj junganturqucBC, 
X) C. Quoniam anguli 8 A E , B A C^ p^r^^». 
aequalesfiint, &lateraBA, AE acqua*/?r, 
lia ktcribus B A , A C , etiam bafes BB., 

BC 


ii P*r 4./. I . B C aequalcs m erunt. Quoniam vrto B 
/.Tr*''' GD(^majoresfuntquamBD, abktis 
qualibusBE, BC^ remanetCDmaj( 
quamED. SedlateraEA, ADsequa 
bPfrci^a. turlateribus^CA, AD. Ergoangul 
cPert^ «^GADmajoreftqu^mEAD. Cumi| 
l^ ,. ^* turBAC par fit oftenfiis BAE, eru 
duofimulBAG, C A D raajores toto 
AD. Quoderatdemonftrandum* 

PROPOSITIO XXL 

f/£, iS* T)Lani angidi , felidum anguUm quemcutfh 

que componentes , ^uatuor reitis pm m^ 
fims. 

Efto folidus anffulu& A 5 planis angiiKs 
illum componentibus fubtendantur rcflae 
, BC, CD, DE, EF, FBiononpla- 
no exiftcntes. QiiofaQ:oconftituiturj&|- 
ramis, cujus bafis eft poly^mum B (JL> 
EF, vatexA, totqueciiStatrianguBs 
G,H9l,«K,L, quot plani a^[ult 
compoount folidumA. Jam vero 
aPer/r^c.^uoanguUABF, ABC^majores 
Ef CD, & fic dcinceps , erunt trian 
lorum G, H, I^K, Lci^cabafim 
guli fimul fumti ommhus fiimil anguKs 
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Hifeos B9 C 9 D , E, F majores. Sed 
DgoK bafeos una cum quatuorrefbis fa- 
jto; bis tot reftos , k quot flmt latcra, *> ^^ '*'•*• 
lYccjuottriaiigula. EdgoQtanc5triangu-*-^^*'^i** 
arumcirca baiim anguli,, uniacum qua- '^" * 
1«»: re^is 9 confieiunt amplius 9 qii^m 
l^ tot re&os ) quot fimt tr iangult. Sed 
em anguli circa bafim , uni cum angu- 
^i componuntfolidum, componun? \ 

>U c tot re£fcos quot fuQt triangula. hi^cTatet tn 
j^torgo angulos folidum anguhim A3^'^*'* 
^tppoMntes quatuorre6^isefie minores, 
3^iod erat demonftrandum. 

pX hac 8c prsecedenti fatis ccdKgitur^ 
^ex tribus angulispfenis , reftis quatuoi: 
sinoribus, quorum duo quilibet relimiQ 
int majorc3 9 fQlidum angj^lum conui^* 
ui poflc. 

BXbac edJetxipvofqfiiiime demop^ait/r eekirk 
theorema ; tres tantumfiguraplatue ordinatte ^ 
P^ oMMleSy corfus cojstinere pwhf^ ^ nitvirum 
^m^h^a ttianguUvel 4. ve{%. velzo. ^a* 
rata 6. pentagona 12* Acproinde quinquetan^ 
h»fM9A QXibmti^^ four^mari^fierf^. Pyra^ , 

tnis^ 


\ 
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mis^ qtue ^.TetraedrumauodS. /cofae^mnf 
20. aquilateris triangufis contiuetur 5 Cubm 

?fui6. quadratis^ Dodecaedrunf qupd 11. ^t 
ituf pentagonis ordinatis compre^enditur^ 
corpus erdinatum dicetur ^ qfuodflanis ordinatit 
^ aqMulibus conti^tetuTy 

Demonjir. Ex duobus aquilateris triangulis 
foteft conjiitui angulusfolidus j adkoc emmfa' 
requirunt/irtres. , 

yf triifus triangulis sequilateris in unum^ 
t , dum coeuntibus poteft conftitui angulksfoli^ 

ramidis ; ex quatuor , angulus jolidus o3aM 
exquinque, angulus folidus Icofaidri ^ cHtmaf, 
lateri trianguli anguli tum 3 . tum 4. tum f. fid 
4. reBis minores ^ ut colligitur ex coroll. il.f. 
32. l. l. • 

h€oWgi' Quoniam verd tres anguli pentagonici b fuut 
tur ex eo- /^reSis minores ^ pdterunt triapentagona injaam\ 
roi* \i.p» fnnSum coiuntia conftituere foli£tm angulum^ 
li./*4* pemPe Dodecaidri. 

. Atribus quadratis in unum funSum coiunti" 
hus efficifolidum angulum cubi , perfefaUt, At^ 
que ita c(uinque exfurgunt regularia corfora. 
Pratet hac^tulla e^ , Jic oftenditur. 

Sex anguli trianguli aquilateri conficiunt 4, re-l 
o Pfr eoroK Qos , unus enim facit duas o tertias reBi : acPn 
32./>.32. indefextalesefficientii. tertiasreSH^ hoceftn 
'• '• Sos 4. Ergo a fex aquilateris triangulis 

foterit effici folidus angulus , multo minks 

fluribut. 

A quatuof quadratis non fofje conftitui fi 

dum angulum^ ac multo minus a fluribus , 

fe fatet. 

. AngHli fentagpnici 4. funt 4. reSis majmi 


i 
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ihtpili mim efficiunt 6. quintdt c reSi. Ergo h c ^ev cproL 

qudtwr pentagonii nequii fiiri angulus folifiMS ^ f. 1 1, /. 4« 

mM niinus a pluribus. 

! Necfane ex dliisfi^urii auihuftibet ,ordinatis 

mfiitMi poteriifoUdus angulus, Tres anguli he- 

^agmicitfunt.^ reSlis a^uales ^ unusenimfacit^^^^o^^f^, 

^ Urtias reSli , acproinae tresfaciunt 1 2. tertiai ^P' ^S* ^* 4, 

feSiy hocefl^, reJlos. Ergoextribus hexagonis 

muit conjiitui folidus angulus ^ multi minus i 

^kribusi 

I Chmvero tres dtfgkli hekagonicijint ^. reSiis 

apales ^ ires anguli figurarum quarum libet he- 

xmmmaLJHrumy utfepta^niy o6iagoni^c, 4. 

feais majores egunt. Quare mdnifefium ejl, re- 

Uqmfiguras ordinalas orHnes effe ineptas , utfoli" 

dtm angulum <onftituani ^ ade6que pTietir jam 

di8a f t itulla ordindta corpora daripoffe. 

PROPOSITIOXXIL&XXIIL 

KDmodtim prolix^ funi ac molejla tyroni* 
busj Crfereufunonveniwtt, 

PROPOSITIQ XXIV- 

^Lana p4ralleiepipedum Continmtia ( i . ) Fig. i^. 
) [umparallelogramma. (2.) quaexadver' 
^^ fumfimiliaCr\':^.) aqualia. 

liPars. PlanumAFfecansplanaBD, 
H, ex defin. i 3 . parallela , facit a fedio- * ^^^ *^* 
nes B A , F £ parallelas. Rurfum planum * 
f Q. AF 


AF fecans plana AH, B G, per defin. 
b Ptr tand. 1 3 . parallcla , facit h fe6tiones A E B F pa- 
rallelas* Ergo B E F A paiyielograiQ- 
mum eft. Simili argumento reli<^ pa^» 
rallelepipedi plana funt parallelogram-- 
ma» .1 

2. Pars. Quoniam ex prima parte pa- 
tet, AB, BtparallelasefleEF, FG, 

cper 10. /. crunt^anguliABC, EFGpares. Qoa-*. 

; I. re cum & latera altemis fint paria , fi- 

milia funt parallelogramma adverfa B D^ 
F H. Eodem modo probadir dc cxteris^ 
oppofitis. I 

3. Parspatetcxprimaparte, &4.vel| 
8.1. ^ 

PRpPOSITIO XXV. 

F/;^.30. Cfparallclepipedum (GF DI) autftiJ-^^ 

vis prijma plano ( NP ) ficetur aJtverfs \ 

planis.pardlelo , erit ut baps (D CP O) aJt'. 

bafim {OPFE)itafilidum{GP) adfili-^. 

dum (NF.) 

Demonllrabitur^odem modo^quo i . 

Corollarium. 

Prifinafeaumplano adverfilsplanispBiJ 

ral- 
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Ido ) feftioijicm habct fimilcm & aequa-^ 
ii planis ady?rfi3. 

ROPOSITIp XXVI.XXVIL 

lOnfi0ii ftecejjlarue, 

P.R.Q.POSITIO xxviii;. 

Lanum fer adverfirum flanorlhn dUm^ ^'^' *^' 
ms ( jiCr £G) -mnfiens foralMefir 
^m picat:in dno <cqfMlia fn*ijm 

Quoniam^HC, BE funt parallelo-a'?'^^!^. 
amma, C G, AE «quidiftant eidem^'- ^ ^' 
F. Ergo & b inter ITe funt parallelae , ac ^ P^'* 9* 
oinde muno fant plan6. Ergo rejftae A ^- " ** 
, EG c in uao fiiqt plan6 : Jam vefbcP^fr/^i 
irium ^cr illas.dufitiim fecarp pars^lleph' '• 
dum in duQ prilmata abqualia ^ \fic o-: 
rndo. IntclUgatur ptiftoa: AE^G G Q 
fiipra planum fuum E A C G it^ confti- 
i , ut anguli D , H vcr^nt ad angulo^ 
^ F. Maiiifeft:um cft tum adbiuCforQ In.r 
r parailcla plaria FARG , FEHQ> 
iim vero rieceflfe eft , ut D cadat in B , 8c 
li F. Gadat aiim D extraB, fi fieii 
iteft 5 in N. Angulus, B AC aequatur 4 d Per 27- 
guTo D G A- ScdD C A acquaturN A /• «. . 
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C (eft enim unus idetfjquc s^ngulus ) Bfl 
BAC&NACaequalesfunt: quod cftJ 

furdum. ErgoDinciditin.B) &P^"< 
e Ver ax. causa H / in F. Ergo prifma A E G C D 
7- cpngruitprifmati ACGEFB, acproii 

de asqualia funt. 

PROPOSITIO XXIX. 
» * 8c XyX X. 

F/i^-Ji- ^Arallelepifedd {FEAGKIMC&n 

(EFIM) crMmHdinemea»dem^acfn0 
de exiflunt inter farallela plana (EFIM) 
GAOL) iequalia fimt. 

Vel enim exiftunt inter latcraliap^ 
lelaplanaEAOM,&FGLI, veta 
Efto primum. Ex 24. hujus, &^'^^' 
patet, triangula AEB, CMOji^cni 
GFH, KI L fxbi mutuo ^quilatcw» 
sequiangula efle. QuarCjUtinpracceicfl 

♦ tijoftendamprifmataCMOLlKjA' 

BHFG fibimutuoimpofitacongnij 

a Ver ax. ac proindc ^aequalia eflc. QtiareadiJ 

7- communi folido FEA GKIMC, r 

BHLOMI «qualia erunt. Qyo^^ 

demonftrandum. . 

Ttg. 3x. Sitdeindc parallelepipcdum FXffl 
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I P R non .inter eadem lateralia plana 
rallela exiflens cutn parallelepipedoF 
A G K C M I. Quoniam ex hypothefi 
K, AC, RP, dXfuntinunopla- 
► adbafimEFIMparallclo, RP, CL 
fccent GKinL&H, ACveroin O 
B 5 junganturque E B 5M O , F H yl L5 
cile oftenfu eft plana folidum FEBH 

M Icontinentiaparallelogrammaef- 
exadverfo aequidiftantia, adeoquefo- 

dum illud c efle parallclepidum. Scd c Per dfjirf: 
uic per primampartem parallclepipeda M»^* "• 
XQEMIPR, &FEAGKCMI 
mt^qualia. Ergoetiamfuntsequaliain- 
:rfe. Quod erat demonftrandum. 

Scholium. 

Jf/E^ propojitiojimilis eft propojitioni ^S^^i^' ^' 
^affirmat enim de folidis , quadilla de planvs. 
uarejimitis etiam erit reliquorum cafuum de^ 
'vnftratio, 

PROPOSITIO XXXI. 

> 

y jirallelepipeda fuper Aefualihus bafibus (ui F/f . 33« 
cr EG) cr in ekiem aUitudine {S) ^ 
nt ACjtialia. 

Habcant parallelepipeda primb latera. 

1 bafe^ normalia. Ad latus F G produr 

0^3 6tum 


- T f : 
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£tum fiat parallclograinirium G M K 

a^quale ac fimile paralletogramnlo G 

PR, rea«PM, RG occurrantipfi 

H iuQ&L. Jam verb intelligaritur 

P^rGKjGQ^ GP conftitui para 

leplpeda j quorum latera fint ad bafes 

fi:a 9 altitudo autem omnium comirii 

fitS, folIdumEGSeftadfoliduriiG 

bW?5. iitEG^adGPi hoceft(quiaEG,A 

/. 1 1? per hyp. aequantur ) ut A O ad G P-, tocj 

cft pct cdnftr . ut G K ad G P y hoc cft ujj 

cF^rjf. irGQjidGPs hoceft^utfolidumGQSj 

'•'• eftadidemfolidumGPS. Quoniamigi-i 

dPer 25. f^j.foiida EG S &GQS earidem hatent 

• . rationemadfolidumGPS, critfolicfum 

D Pi?r 9. EG S (> sequale GQS 5 hoceftfolidoe G 

^ f- KS: hoceft(quiabafes, GK, AOfiint 

).7i '^' /^qu^les & fimilcs ) folido / A O S: Qgodl 

fPercon- erat propofitum. P€rtptumdifcurfim[^ 

flr. ^cifimttir r0a. 

iVauttx jiabeant deinde parallepipcda datal 

^li^ietfe. GS, EGS, AOSlatcraadbafcsE» 

& A O obhgua. Fiant fuper E G, A' 

" , parallelepipeda > quorum latera fint 

bafes reora iri altitudirie S 5 hacc aequs 

eruntobliquisperi^.aut^o. Quard 

parallelepipeda re6taperpriiHJ^in par 

fint paria inter fe , CFunt & obliqua » 

• ' q\a 
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, qualia. Quod erat . demonftrandum» 
PROPOSITIO XXXIL 

. fe ut hafes. 

Bafes fint C P 5 8c A 5 fuper C O fec pa- 
tallclogramtpum O E par ipfi A. ^ 

Supcr B C 5 O E intclligantur erigi pa- 
Tallelepipcda in altitudine K : haec igitur 
partcseruntuniusparallelepipcdi BEK. 
'Ergo4 pkrallelcpipcdum O E K eftad pa- a Pirif. 
Yallelepipcdum B C K , ut bafis O Ead ^- "• 
bafim B C j hoc b eft , ut bafis A ad bafim b Ver con- 
B C. Scd quiabafes O E &: A funt aequa-^''- 
les 5 parallelepipcda O E K & A Kr ae- c P^r t''^^^ 
qualia funt. Ergo etram parallelepipe- 
dum A K cft ad parallelepipedum B C K , 
ut bafis Aad bafimBC. Quod erat dc- 
raonftrandum. 

Scholium, 

QXJod hic de parallepipedi^ ojienfftm ejl ^ de- 
monfirabitur in lihro i%, de pyramidibus 
\ prop, 6. de quibuftibet prifmatibus in coroUario i . , 
j pojvp. 9. de conis i^ cytindrisprop, u . 


a4 PRO- 
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PRDPOSITIO XXXIH- 

-F/x 3 5 QlmiUaparallelepipeda ( HA CrCM)fimt 
, in triplicata ratione laferum homologart 
{AB^ BC.) 

Sint parallelcpipeda AH, CM fimi-1 
a Perdefn. lia. Ergo otnnia ipforum plana iimilia ^ 

un*'Vr f"^^5 ade6qucA3adBC^eftutEBad 

1 /^'^''BOi &utFBadBG, ficEBadBO. 

cPr?^tf»//»Infuper & anguli c planorum sequales 
funt, Coiiocentur fi?: igitur folida AH, 
C M 5 -ut asquales anguli C B O , A B E 
fintoppofiti, SclatcraAB^ CFindire- 

^9^tet ix aumitumvcrbctiara/^EBjOBindirc- 
^* * • ftum erunt, Cogitcntur jam fuper planis 
BQ&ECfaaafolida, ficutfolidaKB^ 
H A fint unum parallclcpipcdum , & KB , 
P O faciant iinum fimiliter parallclcpi- 
pedum, &PO, CM unumquoquepa- 
rallelepipcdum conficiant. SoIidumHA 
.c P^r 25. eft <rad folidum K B , ut A E ad B R j hoc 

mri/.6 eftut/ABadBCj hoceft (utpcrhyp. 
* 'oftendifupia) utEBadBO^ hoceftut 

g Ver eand. f E C ad B Qj hoc cft ut folidum i idem 

xPe^^ 25. I^B ad folidum PO. Continuant ergo 
eahdem rationem tria folidaH A , KB, 
PO. Jam verb folidum KBcftadfoli- 

Jc Pereand. (Jum P O 5 ut i^bafis B R ad bafim B Q,; 


^ 1 • 
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k: eftut/EBadBO} hoc cikutmFBlP^ri. 16. 
: B G , hoc eft , n ut planum F C^^^?'''- 
Iplanum BS; hoc eft, ut idem mr^^Jp^^^ 
b folidum P O ad C M folidum. Qua- n Ter/.i.6X 
lor ergo folida H A , KB , PO, C oTerxs. 
l f unt continuc proportionalia. Ergo ra- ^' ' * ' 
£> primi H A ad quartum CM cft/> tripli- p ?er defiti. 
ta rationis primi H A ad K B fccundumj > o- ^^- 5. 
5C efl: rationis ^ A Ead BR 5 hoc eft r q Ver if. 
itionis homologorum latcrum ABadB^* "• 
i. Quod erat dcmonftrandum. ' * ^*^ ^*^- ^" 

Scholitm, 

'^Uod blc de parallelepfpedis ojkttfiem ejl y inli- 
^^^r^li. demonfira^itur de pyramiaihus pro^ 
7f,S. de auibuflibet prifmatibus coroll, i.pojlp. 
Je conis i^ cybndrisp. 1 2 . defpherisp, 1 8 . v 

PROPOSITIO XXXIV. 

J 

sj pardlelepipeda dujualiafim ( B M-y CK ) ^'£- 36- 
reciprocant iafes cr altitudines (hocejt ^ 

aJisAMeJladbaJimFK^ utreciproce altp- ' 

^a F C ad altitudinem A B .) 
Etjireciprocantbafescraltitudines^ aqua^ 

\afunt. 

I. Pars. Sint primo latcra ad bafcs rc- 
b.. Si jamlolidorum BM, CK altitu- 
lincs fintparcs, respatet. .. 

0.5 Si 


SialtitudinesfHitina^quales^, am^ 
F C abfcindc F E parem B A : & pcr 
' ducplanumELadFKparallelum. " 

hVer^i. AMcftadbafunFK, utfolidum* 
^- "• adfoliduip EK v hoceft (quod ex h 
parmfintfolidaBM, CK) utfoli 
cPirzs. CKadfoliduttiEK. HoccftuttC 
aV' ,^adEG5 hoceftut^CFadEF-, hoc 

crat demonftrandum. 

Sint deinde latera ad bafes obliqm. Y> 
rigantur fuperiifdem bafibusin altitudi- 
ne e&dem parallelepipeda rc6b. Enint 
cVeri^. his obliqua^parallepipeda asqualia. Qgk' 
^$oj. "'j.^ ciimhaecper i.partemreciproccDrfa- 
fes 8c altitudines j etiam illa rec^roca- 
bunt. Quoderatdemonftrandum. 

2,Pars. Sintaltitudinesinsequato^Ja- 

teraque ad bafes refta, &ex majoriCF 

ipfi B A fume parem E F. SolidumlVl 

{^"^^i' cftadfolidumEK, ut/A M ad F K.boc 

eft exhyp.utCFadBA j hoceftot 

g Ver I ./.6. conftr . ut C F ad E F 5 hoc cft tit^ C Gaj 

iVer^s. .E.G5 hoceftutfolidumiCKadfolidd 

^ ''' idemEK. Ergofolida BM 8c CKeaii| 

dem habent rationem ad E K . Ergo fuflj 

paria. Quoderatdemonftrandum. j 


G^o^zrTktx, tiB^ VII, i^t 

XJte de parallelepipedis demooftrgta 

funtProp. 29, 30-31.32.33.54. er- 

conveniunt prifmatis triangularibus j 

as (unt dimidia parallelepipeda , utpar 

texp.28. Igitur, 

I , Prirmata triangularia xque alta limt Fi^. j 7, 
bafesAsB. 
^ '2r. Sifimiuafoerint^ eorumproportio 
tnpticata eft proportionis laterum squa* 
libusaagulis bppofitbrum, 
' 3 . ' Si aequalia funt , reciprocant bafes 
6c altitudinest & fi reciprocapt bafes Sc 
altitudif^es , aequaliafiint. 

Scholium* 

/^ JJo4 hiQ fropof. 34. oftenfum ejl de f^arallele' 
^^^^J?ipedfS j dtmonjtrabitur inlibro ii.defyra- 
miMbus f.g. deprifmatis quibufcunque coroll. 
f^ftrp' 9f do conis £5? cylindris.f. i . f. 




PROPOSITIO XXXV. 

T7 ^ldefroUxa^ firvit fiqmnti 9 quamjine il-' 
U demonJhrabimHs. 


VKQh 
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PROPOSITIO XXXVI. 

Fi£.i^. 'n^ralUlepipedtm {DH) ex trib$u reftis 
^ froportionalibm (ji^ByC) fa^umaqiuh 
turfarallelepipedo (IN) fa^o a m^dii (B) 
i^ aquiangido friori. 


r 


Parallclepipedi DH bafis FD habcaf 
latusEFaequaleA, &latusaltcrumED | 
sequalc C : latus vero FG bafi infiftcns ; 
sequale tnedise B, Erit parallelcpipcdum 
DHfa^himextribusrectisAjB, C. Pa- 
railelepipedi deindelNtria latcraLX, 
IX, X M ( ac proinde omnia rcllqua j 
fint aequalia mediae B \ & a-ngulus f(didQ$ 
XfitaequalisangulofolidoE. Eritpaial- 
lelepipedum I N fa&um cx mediaB , & 
priori asquiangulum. Dicoctiam effca> 
quale. 

Cum^nimperfij^p.&conftr. fitutF^ 

adLX, ita reciproce I X ad D.E 5 erunt 

a '^et 1 4. a bafes D F , 1 L acqualcs. Jam quia angu- 

''• ^- li foUdi adE & X funt aequales , fi ponan- 

b Ver defin. turintra invicem , h congruent , & ob ae- 

"•^•*'- qualitatemreaarumEG, XM, punfti 

M , G cojncident. Quare una erit utriuf- 

quc fojidi altitudo , perpendicularis nem- 

pe a punaisM j G, jam congrucntibiu, 

itt 


♦ 
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i planum bafeos dcmifta, Solida^ igi-c P^r 3 1: 
ir D H , I N aequalia funt* Quod erat ^ ^ *• 
emonftrandum. 


r 


Scholmm. 


'J^Icporri obfervabimus > idquod magnmn ha" 
'^bet nfum^ ex tribus lineis , auomodocunque in* 
rrfe duSis ^ ejufdem magnitudinisfolidumgigni. 

ABC CAB, BCA. 


hfchetnate hicappojito dua^im<e\litera deji' 
^nant bajim , tertia altitudinem, Comfaremus ^ 
rimum cumfecundo. 

Bafts ABeflad baJimC Aper 2. 6. ut B latus 
idG lafus ; hoc eft reciproce ut B altitudo adC aU 
*'itudinem. Er^oper^XA. 

ABC. M. CAB. 

Eodem modo oftendesprimum tertio^ £5? tertium 
ecundo effe aqualia. 

PROPOSITIO XXXVII. 

DArallelepifedafmilia^ftmiUterquealineis 
proportionalihtss defcripta , etiam ipfa fUnt 
roportionalia: O^econverfo. 

Patetex34.1. 5. Rationes enim paral- 
elcpipedorum per 3 3 . hu jus erunt dupli- 

ca- 
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catse rationum eic Kyp. sequaliuni ) quai^^ 
habent lineas. 
f Converfapatetex^J.l. 5. , 

Propofitio vera eft de quibuicunquefil 
tnilibus corporibds, quas patebit 1. 1 2. diM 
pUcatam habere laterum rationem . i 

. PROPOSITIO XXXVlIL ] 

& XXXIX. • 1 

'^^lhil continm memor/Ailcy & mxiHm 
^ fimusHs. 

PROPOSITIO XL. 

^'i^ 39» Qlfuerim duo f?rifinata triangularia iUfudis 
^^^- "^alpitudimsi^BFGOCcrlKLFXQ)^ 


efuorwm unum hafim haheat parallelogrd 
(OB) duplam bafeoS dterius ( IKL) fti 
triangulafit^ prifinataerunt Aqudia. 

Nam fi pcrficiantur parallelcpipedaK 
zPer 31." RSfCH, crunthxcaequalia^obDafium 
'•II .C A ^ M K 5 & altitudinum . asqualita- 
hVert%. tem. Ergo etiam prifmata ipforum^ di- 
'• "' midia aequalia erunt. Quod erat demon- 
ftrandum. 


Sd%^ 


•• 7 '^ r ' 
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SchoRum. 

\Xha£Unus tkmonfiratishahetkr dimcnjiopri'^ 
^fmatum triangularium , ^ quandrangula" 
mi^ fcu farallclcpifedorum y.Ji mmirum alti- 
d^ducaturinhafinf, utji altituddfit 10. fedipn^ 
fs 'uer^ftdmn fuadratarum 1 00. ( menfuraht" 
rautemhafisperfchoLp. 36.^^41, /. i.) mul- 
>lica lO.per 100. proveniunt lOOOJpedes cuhici 
ofoliditateprifmatis dati. 

Uemonftrattio facilis efi, Nam quemadmodum 
iSangufum^ ita ^ parallelepepidum re6ium'pro^ 
uciture* altitudine du3d inbafim, Ergoetiam 
uqdvisparaUelepipedumproducitur ex aiitudine 
t bafim duSd^ ckmper 31. aquale fit paralU* 
fipedo reSdfuper eadem bafi ad eandem altitu* 
inemconfiituto. 

Deinde ckm totumparallelefipedumproduqatur 
xaltitudine in totambafimjemijjisparallelepife» 
/ ( hoc eftfrifma tri%gularefer 28;. ) froducetur 
r aUitudine du^dinaimidiamhafimi triangU" 
m nemfi ILK> 


ELE- 
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ELEMENTORUM ] 

GEOMETRIi^ 

LIBER DUODECIMUS. 

KOBtS OCTAVUS. 

V 

XJod in tibris pracedentibus haSenui^ 
prajiare coneii fumus , ut Matbe-^ 
matum tlementa ad faciliorem ae 
breviorem mothodum revocaremus^ , 
id in primis prafiandum erit in boc li- 
hro duodecimo^ cuius aoHrina cum maximi Jit , 
neceffaria^ demonjtfaiionesmdebfuntprolixa^ «#i 
tyrones in dejperationem plerumque conjicianf. \ 
Huic incommodo iia mederi propojitum noiis efl y • 
ftt tamen a rigore Geometric^ demonjlratimi wm 
recedamus. Quod utrum fimus affecuti ^ k&or 
intelliget ^ji hacmjira cum Euclid^ed prolixitali 
contuTerit, 

DEFINITIONES. 

Pig.j.m. 1. pYramis cft folidum (ZL) triaoi 
„. t^buU. ^ gulis ( ALC, CL F, FLB,^ 

f' L A ) comprehenfom ab una planaj 
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i ) ad ununti punftum- (L) conftitu- 

» 

Pianum Z bafisdicitur^ & efTe pdteft 

Itriangulum, Velquadrangulum, vel 

^vis alia figur^ % ex cujus lateribus {in- 

fistriangula furguntinunumpunftum 

[ quod vertex dicitur , coeuntia. 

thhiangumii iirter reStiUneds fzuras tlands ^ 
fyramis iffter foliJas frima (^JimpliciJllima 

i. Si extra planum alicujus circuliF/f,a). 
CL) acceptum nierit pun6fcum (A) ade^-^ 
acducaturredainfinita (AF) tangenfe 
tculum in C, quac, pundo (A) ma- 
5ntc fiib 9 circa peripheriam circuli 
Mivertatur^ donec in eumlotuiri ( AC 
) redeat ^ urtde movcri cdeperat , fu- 
n^ficies^redaiinea (ACF) defcript^ 
cittir conica fuperficic5 5 corpusvero, • 
JOd hac fuperficie 8C circulo ( C L ) con- 
nctur, conus vocatur. - 

Vertex coni eft A. 

Bafis coni eft circulus C L. 
Axis coni eft refta ( A B ) ex vertice ad 
feos centrum dufta. 
Latus coni eft refta ( A C ) a vcrticc 
tbafcos ciraimfei'entiam dufta 9 quam 

R cflc 


. 1 

I 

25^ El»ementoiium 

eflc toram in coni fupcrficic , cx cjus gc-| 
ncfi cft oianifcftuni- j 

t F/^. %. Conus^rc£hiscft) c^maxis (AB)ci 
bafl rcftus. i 

bfig ). Conusl^fcalcnus^fcuobliquuscft^cunl 

axis ( A B ) non cft ad bafim rc£his. 

- 1 

Fit etiam coms reBus a triangulo reSamm 
( C Bji) circa^UHum latusferpenaiculare ( AB)\ 

in orbem du£to. FiJeFig.i. ' ;j 

Fi£. 4 5. 5 . Si circa duos circulos acqualcs & pa- 
raUclos (CL, aQJ rcaalineiinfimta 
(COF) convcrtacur , donec in lo€ura| 
rcdeat , unde movcri coepit , fic ut nx>tai 
fibiipfi fcmperparallelamaneat, fiipcr«^ 
' ficicsarefta (COF) defcriptadicituj 
cylindricafuperficies : corpus vcr6,quod 
Jbac fupcrficie & biniscirculis contincnir^ 

cylindnis vocatur . 

Bafes cylindri fiint circuli ( QL,^ 
AxiscyHndrieftre£fca(AB> bifi 
centra conneftens. 

Latus cylindri eft rc6ta(QC) in cyli 
dri fuperficie utramque bafim tangcns. 
Vig. 4. Reftus cylindiiis eft , cum axis a4 

fes reftus eft. 
Ffg' 5. Scalenus cylindrus dicitur y ciiin 

ad hafcs non eft rcdus. 
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FitetiamcylindmsrtStmdreBang94g(^OC' 
^y circkunum l^m {BA) in crbcmdu* 

4. Sinules coai&cylindri {untj quo-;^^* 20. & 

[IQaxes (AC, ZO) &bafiumdiaxiifi-*'" 

I (BF, QR) funt propprtiolwies. 

^ 5 • Sphacra eft folidum comprehenfum 

ladiperficie, adauamotnoestedi^e^li* 

ae a ouodam puocko intiaipf^ pofico ; i 

aftssluntflsquaies. ^ 

Punftuim ittudcentnml dicitur* 

Spbrrae diamcter, dft refta per ceor . j 

Qm (hStz ad fuperfickm titrimqu<e rpor «^ / 
pgens. 

Generatturfpbacra^ fi£bn|ifiix:ulufi.cir-T^ir.^. 
ijdiamctrum (AF) irtimotam ^xwavef- , ' ^^ ^ 

tf. Magnxtudines jfig^rs^ alicuitnCcn 
9c , aut circum(i:Tipt3e ^ five figuri tni* 
ires tcI majores , in.figuram ddincrc 
cunrur , cam ab di tandem difterre pof- 
It quantitate mtnori quacunque dat&» 
iquaatmnvisparva. ., ^ 

ioftfejiea^ qu^^fiptrkalicmiufcrihmtur^^ab^ V ' 
^udem deficiant aefe£iu minori ^uocunque da- ' 
ixfcripta dicentur in fifuram deflfter^: ^fi-ea, ' 
fahcuifiguracircumjcribuniuryexccdanteam ' '^ 

R 2 tan- 


tandan excejfu mimri quocunque dato^ cKcentur 
rurfum circfMffcrifta.dejinere in figuranf^ 


PROPOSITIO PRIMA. 




Fi£.6.^7,'V^Ol^gon(nrumJimiliumcircHla inpri^cfM 

fropm^o efi dtflu/aid Proportionis diame* 
trorum {AF^IC^ • i 


( 


a Terdefn. pucarttur 4 A O , B F J R , L C. Quflr 

I. /. 6» p6ly gona ponuntur fimilia, xquales eiuofi 

anguliOBA, RLI, &latcraOB,BAi 

propor tionalia lateiibus R L , L I . Efgo 

b Ver 6M in triangulis OAB, RILfr anmili O 8c 

Ra^quantur. ErgoetiatnBiFAocLCI^ 

Qui iifdqm arcubus B A , L I infi^oCi 

c Ter 1 X ^^^^ j^ acquales. Attgdi vero F B A , CL 

/. o. * I in fcmidrculis iiint d refti , ac proiiui& 

(iPer^i. aeguales. Ergo reliqui B A F , LlC 


'• 3- quantur. Quoniamagitur triianguk F A 

J^uTi Bi C I L fibirrautuo «quian^uh funr 
iTer I ./. <?• ^^^^^ / fi^^^i^^ 5 critque B A ad L I , ut 


F ad I C. Jam quia per hyp. polygoi 

.' funt (Imilia , crit piroportio eorum dupl 

iper 10. ^^^ # proportionis laterum B A , L Ij 

i.6. hoceft, utjamoftendi, duplicata pi 

j . portionis diamctrorum A F ) IC. Q» 

crat demonftrandum. 


i u 


-> 


- Coroll^rU. 

lOlygonbrutn fimiHum cirailo infcri-F/>,<. *:7* 
ptorum ambitus funt intcr fc, ut dia- 
letri. ' • • ' 

[ Cum oftcnfum jam fit A B cflcad L I , * ^ 
tAFadlC, ctiamOBcritadRLjUt 
tl* ^d I C 5 & fic dc ca^tcris latcribus. 
fego pcr 12. 5. omnia fimul latcra ad fi- 
lcd omnia, hoc cil, ambitus ad ambi- 
amfudtutAFadlC. 

Lcmnra. i 

pOlygona circulo jnfcriptain circulum ^'x*** 

dennunt, 

Infaibc quadratum A C B D. Cum 
loc dimidiuoi fit quadrati^ circulo con^ a Perfib^r; 
cripti , crit majus dimidio circuli. Qua- P^fl^^' ^ 7* 
c U hocaufcratur e circulo , aufcrefur ^ *♦* 
>lus quam dimidium. Dcindcfingulisar- 
aibi|s bifcdis in in £, K9I, H infqribe 
^gonum : & in E tangat ]P G ,, ci^i B 
!;, D AoccurrantinGocF; Erit'CF 
Karallclogrammun) , cujus cum dimidium 
ii triangulum b CEA , crithoc plusquan^ b 'P/r 41 . 
Hmidium fcgmenti CEA. Eodem mo*''' '• 
fo fingula triangula AKD, D I B &c. 

R^ fin* 
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fingulorum fcgmcntorumplus funtquam 

dimidia. Ergo omnia triangula omnium 

fcgipcntotum plus quim aurudia funtrf 

HapG crgp fi ex illis,. hoc eftcx rcfiduo 

Girculi 5 aufcras , pIusquamdimidiiimauH 

fereturi^ Pari argumento fi infcribantur^ 

cirpulo poIygoDt duplo fcmper pluriuok 

Uterum, aftendamerefiduo ctrculi lcm'» 

per auferri plus qu^m dimidium. Erga. 

c Vatet ex r^fiduum erit tandcm c minus quocunque 

/em.2. dato, acproindcpoJygoMinfcriptataa-i 

if /''r ^^^ acirculodeficient qugntitatc mino- 

olVr<ff/«.ndataquacunque^ hoc eft in circulumt 

definent. Quod erat dcmonftrandum. 

pROPOSiTio n. 

F/^f .4 & 7. r^Irculorum proportio efi du^licata fr0par-> 

tionis diAmetrarHip. 


^ , ^ Folygononim fimilinm circrilo fincfe j 

ne infcriptoruni pyoportio fcmper dupli- 1 

a Vir I. /. cata a eft proportionis diamctrorum. At- 

' ^* qui polygona , cireuloim infinitam inlc 

hTeriem^ pta , in circulum i» dfefinmH:, 'Ergo { 

porifma uoiy^-fale fcquens ^ ctiam cii 

culorum prpportia duplicata eft proportj 

tionis dianietrorum. Quod crat demoi 

ftrandum. 

•^ : .. Pt-1 
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PmfmM tmiverfkle. 

y.ea , fUie duabus figferis ( yf , , J5 ) ifijfcrihtU' 
pr, iniffasdejinant^ quam profoftionem in- 

Jefemper haheta infcripta , eandem habent 

figura. 

. Sit ratio X ad Z ea , 
B X Z. ^ quam infcripta fempcr 
I F habentinterfe.Siergo 

* . negas , rationem figu- 

irum A, Beandem^eflcciim ratione X 
d Z 5 quam femper habent ea , quae figu- 
M infaibuntur , fit jatio A ad B primo 
ajorrationc^adZ. ErgoaUaquaedam 
kntitasR, minorquamfiguraA, erit 
3 figuramB, utX ad Z. Quoniam in- 
:ripta per hyp. definUnt in figuras A 8c 
» Crtiut aliq^ua figuris A & B infcripta , . 
iaeab ipfis dcficiant u minori quantita- aP^'-'^^"- 
5^^ quamRdeficiatafiguraB. Smtea^-^'**' 
I & F. Ergo C crit majus quam R. Ei^ 
^CeftadB in^majori, quam R ad B j b Ptfr «./• 5: 
!k: eft Cut poncbatur ) quara X ad Z , 
iccftper Iwp.quamidemCadF. Qiio- 
am igiturC eft adB in majori propor- 
onc^ quam ad F, crit B figura ihinor 
Sbi infcripto F, totuiti fua parte. Eo- ^ ^^^ »** 
bn modo oftcndecur, rationpm Bad A ^* ^* 

R 4 non 


f'rt 


rfT^ EliBMEKTOHlTM 

non poflc cffc majorcm rationc Z ad 
Ergo ratio A ad B aequalis cft ratipni 
adZ. Quod erat dcmonftrandum, 

PROPOSITIO III. & IV,, 

QUm prolixd Cr diffcilcs tyronihus , nec 

litwthahcnt ujum^ cjukm utpcrcas dcm 

firctur quinta^ ejuam nos finc iliis multo fi 

liUs dcmonfir^i/nus, 

■ • 

Lcmma^ ad P. *}, 

/ * 

S/ dua.pyr^mides triajtgularcs fecc^aur flmi 
(OSE.RXX) adhafes(AB^yI-Qf)t^ 
iralUlis.^ qus dividant la^era (CF^ QJL) fn- 
prtionaliter (int^^Z) f^unt (OSE/U 
Z ) interfe ut bafes (^AQE^ IQV, ) 

Quoniam parallela plaoa O S E. , A5G 
feGanturiplanisBFC, AFB, A?Cv 

erunt fedtiones cotnmuncs S E i B G , 8c 
aPeri6.i. OS, AB, & OE, A C 4 parallelac. EjJ 
M. goanguliOSE,ABC, 8cSOE, BA 

C,&OES,ACB, bini&bini, aequf 
bP#r|o / les^funt/QuarefeftionesOSE, ABC 
!'• f funt fitniles. Eodem medo liroiles eCB 

e Pe, 4./6 oftendamfeaionesRX Z, I V Q. Erg» 

ratio feaionis A B C ad O S E eftdupl- 

^%"'^' cata^/rationisiaterunKBCadSEi &r9- 
■ • , ■ tio 


..GEoMEtni-c LiBv VIIL zify 

pfcaionisIVCLadRXZduplicatacft ^ 
ItionirV Qad X Z. Atqui rationcs B C 
dSE, ^VQadXZruntC2edcm(cft 
nimBCadSE,ut^CFadEFjhoc-eft^^^/^''^^ 

crhyp.utCLCadZLj hoc/eftutVQ^Vt/iJ;^ 
dXZ.) Ergoratio ABC ad OSEea-f(^r^/. 
fcm eft i cura ratione IVQ^ad RXZ.»*^5^ . 
giod crat propofituni^ <•$• 

T^Tramidi {^LC A F^irianguluin habepftiba-^ig^iof 

Jj^ frifmata in infinitum infcrifta dejinunt 
in iffamfyrdm^delfn: 

Dividatijr latus pyramidi$ in aliquot 
8cquj^lespartcsAB,BC7,GF,&:perB, 
Gfaais feaionibusGDN &BEP bafi^. 
Z A C parallelis infcripta intelligantur 
pyramidi prifmata triangularia B E P M 
AO, &GDNKBQ. Hisdcindcex- 
tra pyramidem continuatis , intcUigan- 
tur pyramidi cflfe circumfcripta prifmata 
CIBA, PXGB,NHFG. Exccffus 
cifcumfcriptbrum fuprainfcriptafuntfo- 
lidalM, XK, HO, quas fimul (umta 
acquanturprifmatiCIBA: namHGeft 
» «qualc D B , ac proindc H G cum X K^ ^^^- * 5- 
cquatui- FX G B y hoc cft/^ MEB A.p J)'^^^^^^ 

R 5 Er- 
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Ergo tria H G,'K X 9 . 1 M seqnantur ti 
C IBA. Atdiii fi AF in plures fine fii 
partes asquales dividatur, ac.proin( 
prifmatum numerus in infinitum muli 
a Coin^. ex plicetur , A B fiet /iquavis datl minor . Erj 
^L ^ A^/» Ro ctiam h prifma C I B A fict quovisds 
S*;/;.^^*Simi8. Ergo prifimtum circumfcripi 
hP^ui exnxm (multoquemagispyramidisZCAFJ 
a 5. /. 1 1- qusc pars eft prifmatum fibi circutnla^] 
torum) exccffus fupra infcripta prifma-' 
c Per iiefin. ta in pyramidcm c tandem dcfinunt.Quod 
^./..11. erat demonftrandum. 

PROPOSITIO V. 

^i' I «. 'DTntmidfs triangulares kque Mtdt eam inter 

fe Proponienem hahem y ejuambafes ( AQKy 
BSX.) ' 

. . • •- / ♦ 

Pyramidum altitudines ocqualcs ttfc- 

. ^ rant latera A P9 EZ^ quibusin^ qo 
placucrit , sequales partes , fed aeque m 
taS) utrimquedivifis^fadifqueperdivi 
fionumpunftafeftionibusad bafcsparal 
lclis, intclligantur utrique pyramidi ir 
fcripta cfie prifmata trigona scque mul 
& iaeque alta. . Jam vcro quia prifmata Li 
I F funt aeque altas» erit prifma L A a 
a ver ct,rt>K prifma lE, ut ^bafis LOB ad bafimlNK 
i.f.H/*"- hoc 
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koc*cft feutbafisQRA adbafim SXE^hVer/mv 
Eodem modo oftendam , fingula prif- 
mata pyramidi QP AR. iiifcripta eue a4 
lingula infcripta pyramidi S Z E X ^ ut 
bafisQARadbanmSEX. Ergoetiam 
riimul omnia (lAut ad pmQia ^ ut bafisad ^ ^^»12. 
hafiak Quarecum eatanderadefiuant ^i( /^' , 

as pyramides, etiamipfseerunttf utcPifr/>^rw, 
. Quoderatdemonftrandum. um-»erf. 

PROPOSITIO VI. ^'«- 

"^Tramides qtuscHnqHe dcjuealu eam merfi^^S' 12. & 
rationpm habem^ (fuambafes (^AB^ CFO. ) ' ^ ' 

Rcfblvantur bafesin triangula A^ B^C, 
F, O \ pyramidcs vero totae in pyramidcs 
triangularcs. Pyramis A X eft ad pyrami-» 
Jcm OZyUt^ AadOj & pyran!xis h ^"Perpr^c, 
BX cft ad pyramidcm OZ, ut B ad O. ^ ^^'' ^^'«^- 
Ergo pyramides fimul A X , B X ( ^oc cft 
totaABX) fontadpyramidemOZ, ut 
A , B r fimul ad O. Eodcm difcurfu pyra- ^ Ver 24.. 
ffiis A B X eft ad pyramidcm F Z ^ \izd\\^; 
BcftadF: EtABXeftadCZ, utr AB,[4;;;;''' 
tft ad C. Erco A B X/eft ad tres fimul O /. 5. 
E, FZ, CZ, hoc eftadtotam pyrami-^P^'" eand. 
lcmOFCZ, utABadOFC. Quocl 
dcmfoiiftraadum. 

PRO- 


ELrMEMTORUM 

PROPOSITIO vn. 

C^ -/W» //^4w// tertia pars efi prljmatis i 
bemiseandem bafim tx altitminem. 

figf 14. Sit primo pyramis trigotia B G A C i 

cadem baii & altitudine cum prifimtc 

ACFEO, dUcanturBF, AO, 

a P(pr 5 4. Triangula B F C , B F O ftint a paria. Er* 

/i. gopyraraisBFCApyramidiBOFAr 

.. * cequaliseft. Ob eandem caufatn pyranus 

^* OEAFpareftpyramidiOB AF, hoceft 

pyramidi B O F A , funt enici esedcmjpjf- 

ramides. IgituretiamBFCA,&OEA 

F aequales funt. Omnes igiturtresBFC 

A, OE AF, OBAFjfivcBOFA&nt 

pares. Ergo tres fimul unius B F C A tti- 

plse ftmt . Atqui tres illse con^ituuttt nriP' 

iTjaBACFEO. Illudereopyran»&Ii 

cVer^l FCAi hocejftrBGAC, triplumlA*. 

11*.» • Quod en|t demonfti*andum. 

F.^. 1 5« Sit deinde pyramisquasvis caQdcmhae' 

bcns bafim & altitudinem cuip prifmai 

AEFH,duaisUneisBC,BO,BE8c 

.I5NG5NH, refolve prifma in trian^ 

laria prifmata , & pyramidem in trigon^i 

py ram i d es . Quo fafto patet deiponraratio 

cx prima parre. Nam fingulae partes pri* 

fma- 


r - 
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Enatis tiipla^ erunt fingularum partium 
^mmidis^ Ac proinde totum prifma to- 
tius pyramidis triplum eft. Qiodcratde*^ 
monftfandunfi. , 

PROPOSITIO VllL 

'QrmiiiumpjrAmUum ( O A Cb\ K H/N) ^'i^ ^€. 

froponiocfltriflicAtaejus^ quamhakmho^ 
mologalaterM^AB^HN.) 

Sint primo trigonac 5 perfcCtis paralle- 
logrammis AM oC i^Q^, fuperhisconfti- ^ 
tueparallel6pipedaAG,HL, inaltitu* 
dine pyraroidum,quae cum pyramides fint 
fimiles ) etiam patet fimilia a efle. Ducan- a D^/». % 
turjamEF^RP^&perEFjCB, item^-"- 
per RP , IN fecabuntur ^ pavaUelepipcda b /Vris. 
in duo prffmata aequalia : fingula horum ^* ' >* 
€ tripla funt pyramidum OACB,&KHc p^^. 
INT Utraqueergbftmul, hoccft,.tota 
parallelepida AG* HL, fextuplafunt 
pyramidum. Pyramides crgo parallcpipe- 
pisproportion&les funt.Sed horum ratio d ^ '^^ 5 }• 
IriplicataeftrationislaterumiVB, HN. •"; 
Ergo& illarum. Quoderat demonftran- 
|iiim. 

Quod fi py ramides fimilcs fuer inf po- ^(^- » 7* 
fygoo« 9 rcfol vantur in triangulares AR , 

BR, 
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5. /. 6. & ftcndcsetiam A R ipfiO K, &BR ipfil 
^^^'[^'''^.R^ecCRipfiFKcrfcfiiniter. Ergo 
I . partem ratio pyrktnidum A R , O K' 
triplicata rationis I M ad P Z : & ratip pj 
ramidum B R & £ K triplicata efifatioi 
''M X ad S Z 5 hoc cft dcnuo per hyp. 
tionis IM ad PZrdc ratib pyrainidumORjl 
F K eft tripltcata rationis X Q^ad ST, 
hoceftVurfumlM adPZ. Cumci^n- 
tio fingularum ad fingulas fit triplicataia- 
c Ver II. tionis 1 M ad P Z 5 etiam ratio c omnium 
^ 5- ♦ ad omnes ( hoc eft ratio totius pyramidis 
, A B C R ad totam O E F K ) triplicata e- 
rif tationis I M ad P Z. Quod enrt ^c- 
monftrandum, 

PROPOSITIO IX; 

Fff. ^'^.if JCQiulespyrAimdesrecifr^camkapSptyA'^ 
19* $kfidi»es:C^^jpidncij^ocmtjfitm4gqud$s. 

1 . Pars. Sint primo pyramidcs trigonac 
B A C O 5 H K L N : pcrfcaisparalclo- 
grammis B E, H R ^ fiiper his fint paralic- 
lcpiDcdaBF^HP. Erunt(utoftendimus 
in 8.;pyramidum ex hyp. «qualiumfcxtu- 
\ phy acproindcacqualiainterfc. Suntvc- 
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H K , B A exdetn, quse pyramidum: bafes' 
veroB E 5 H R duplae 9 funt bdfium pyra- o P^r 34. 
midalium BCO^HNL, ac proinde iis ' '• 
proportionales. Cum igitur ob parallele- 
pipedorum asqualitatem (it ut BEad HR, 
rta^reciproce HKadBA, etiameritutaP^i4* 
bafisB C Oadbafim H N L, itarecipro-^- » ^" 
dt altitudo H K ad akitudinem B A.Quod 
crat demonftrandum. , 

, Quod fi pyramides habeant bafespoly* 
gonas , retentis iifdemaltitudinibusrbdu-* 
cantur ad trigonas, eruntquehasillisaE:* 
quales pcr <5. Sed pyramides fic rcdufbc ^ 
per jam demonftrata reciprocant bafes & 
akitudines. Ergoetiam pyramides datas 
polygonae reciprocant bafes & altitudi- 
nes. Quoderatdemonftrandum. 

2 . Par s.Quoniam jam ponitur cfle BCO 
ad HNL, ut H K ad B A, crit quo^ue B E 
adHR, utHKadBA. Ergoparallde- 
pipeda BF,HP h funt aequalia^ergo & fex- b ?^r j^. 
tac corum partes , nempe pyramides B AC'- * * • 
O, HKNL. Quod crat demonftrandum. ' 

CnTollaria. 

QUasdepyramldibusdemonftratafimt . 
p.(S. 8.9. etiam conveniunt quibuf" 
cunque prifmati^^ cum ha^triph^ fint^^^'^^' 

py- ' 


'pyramidutneandem bafimScaltitudint 
habentium. Igitur^ 

i. Prifmatum a^que altoruin eadem ej 
proportio, quasbafium. Idenimoftei 
fum eft de pyramidibus p. 6. 

2. Similiup prifmatum proportio 
triplicata prpportionis homok^orum 
terum.Id epim oftenfum eft dc pyram.p.S{ 

3. TEqualiaprifmatareciprocantbs 
^ aUitndines , Sc quag> redprocant 
aequalia. Id enim de pyramidibus ol 
diturp.p. V 

. Mirum efi hacak Euflidepr^terwijfa^chmfre^ 
^ifuajiut , qme defolidis reSlilineis tradf^oj^^ 

ScholiHm. 

'CichaSeHus demonftratis eliciefurdiineiifk(lm*^ 
•^rwncunqHe frifmatum ac pyramidum» 
. Prifinatis foliditas Producitur ex altitndiue in 
kafim duSid , pyramidis verh ea^ tertid altittdims 
parte duSid in bafinf. 

Ut^fiprifmatis altituddfit ^.pedunt^ hafisveri 
lf;pedum quadratarun^^ multiplica if.per f.pw* 
Veninnt tlfipedeseubiciprofoliditate priftnatis, 
^'i. 15. ^ £1*^ enit^prifmd polygonum yf/T. Ejus tafi AS 
1 4. intelligdtur aquale ejjeiriangulum BAC ^ f^P^' 

c P^ c$rol» que eoprifma B E teque altum ac A H. Erunt C ^' 
i^prdced. E^AH^qualiapriJmata, Sed BEprifmadpr 
d Perfcbol, ducitur ex altitudine fud in bafim 5 AC , boc i^ 
f' 40. L II. tA E. Ergo etiam prifma A H fit ek ahitudim 
cTereon" fif^£^ qu^ altitudini prifmdtis BE aequalis jpom* 
fi^* tur, inbafimAMi - - ^ 

♦ * Bnc 
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Jii^ "^^^ ^ ^^ T'fatet demonfiratiopartisfe'» 

JLemmaadP. 16. 

> Yramides & prifimta 5 quae conis & cy- 
* lindris in infiniram inicribuntur , iti 
bnds & cylindros definunt. 
' Demonftraturut lcmma propofitionjs 
L adminculo propofitionis 6. & corollarii 
tpoft. p.p. fi, ut iftic plana circulo infcri- 
fei, itahicpyramides&prifmataj quac 
dpcr planis illis tanquam bafibus confi- 
hint) acono&cylihdroauferantur. 

i?ROPOSITIO X. 

r\Ainis€oms tertiafarsefi^cjflindrieandeth 
bafim O^ attittidinem h^entis. 

Bafi C L intelligatur infcribi polygo- Ttg^ ao. 
mm regulare quotcunque laterum , & fii- 
)erillotanauambafi, conoquidempyra- 
nis, cylindroautemprifmainfcribi. Erit 
>yramis ^ tertiapars prifmatis. Et fi rur*- a Per 7. 
iim infcribatur circulo polygonijmlate- '• "^* 
umduplo plurium, fuperque eo infcri- 
>atur cono pyramis & cylindro prifma, 
teruni erit pyramis tertia pars prifmatis. 
A.tqiic hdc femper evehiet. Quare cum 
?yramides in conum , h prifmata in cylin- b ?er lem. 

S' ^ drum^'^ 
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cTer^Po' drumdeJfinani, etiam ^ conus tcrtia panj 
plff>2i!ii cylindrierit. Qttod erat demonftrandumJ 

PROPOSITIO XL \ 

prifpmio cMem efi ^ qtu b^ifium ( CLyS£^ 
Idem accidii cylindris a^ne dfis. 

Pyramides conls «cjue altis infiaijf 
d Ver 6. funt , d ut bafes. Atqui e pyramides t 
dcminconosdefinunt. Ergoetiam/( 
funt ut bafes. Cum vero cylindri coi 
/. I» rum candemcum ipfis bafim &: altitiK 
f Pjrr forif, ucm habcntium fint tripli , etiam ipfi 
***"'' runt , ut bafes» Quod crat dem< 
dum. 

Carollarium. 


l. ti. 

c Per lem, 
ante i o* 


IpOdem modo dcmonftrabitur , etiaiiL 
prifmata & cylindtos seque altacffc iiH 
terfeutbafes, imbquaelibct coi^poracy- 
lindriformiaaeque alta , hoc eft ^ quae pro^ 
ducuntur exquibufcunquc planis in 
dem altitudincm duftis, eflc intcr fc 
bafcs. Eodem modo dc pyramidibus 
cono seque altis , & conicis quibufi 
quc ratiocinarc. 

PRO 


I 

GuovknrjKiJB. Li». Vm. »75 
PROPOSITIO XII. 

partio ejt mj^icatd freportiams didmetro" * » • 
^{BFcrQR)ijiufuntinbdfilm. I(km 
isjimililmsaccidit. 


Similium ccmQrum bafibu» ii^ibe po* 

ri ordiiuiar, qiwproifuie fimilia c- 
Pyramides fiijper hi» polygoni$ in- 
kptac conis ctiam fimiles funt j quod fe* 
e ofi^ditur. Ergoearumproportioeft 
plictta^i proportionis UtcnincfeL^Q^ a p^r t . /. 
c eftiproportionifi diametror^m BF^ *^^^^^ 
R. Qiare cum pyramides c in conoi^^^yf^ ;„j^ 
Gnant , etiam cotKMrum proportio^^ eft /. 1 2. 
plicata proportionis diametrorum BF , ^> P^^ ^''w. 
R. Quod eratdcmonftrandum.^ ^^'' '''♦ '^ 

Decylindris patcttheoreraa,ciimjGntdp^^^^. 

pli COnorum. rif. univ. 

PROPOSITIO XIII. 

fcjlindrus ( BI)feceturplMo (RL) hftht P'^- «• 
iBQjCI) par4i<lp , rrir/><r^ (BL)ad 
pm (RI) ttt axis figmemum (^AO) ad 
mmum axis ( QF. ) ' 

Demonftraturutprunafcxti' 

I S a Thco- 
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Theof etna eodem modo yerttm eft d^ 
fuperficie, 

PROPOSITIO XIV-' 

*^ Aqudihus^funtinterfem dltitudims [L^ 

SF.) Idtmconisaccidit. 

Abfcinde ab altiori cylmdro A Rcyi 
drum A G , altitudinis L E ejufdcm 
aT^rii. SF. Igitur cylindri A O , CI ^; 
/.la.* funt. CumigiturcylindrusAOfitadi 
b Perfrdc lindrum A R , ut ^ L E ad L Z , etiain< 
• eritadARjUtLEadLZ, hocefl:(( 
c Vercon- LE & S F r aequantur ) ut S F ad Ll 
-^^* Quod erat demonftrandum. 

Corollarium. 

■ 1 

•TrHeorema etiam verum eft dc 
"^ fmatis, itemque de pyramidibus, 
demonftra]tio plane fimilis. Sed de pf 
matisexcorol.i.p.9. 12. $C25.1. ii.eiii 
quecoroU. De pyramidibus cx hoc , &{ 

PROPOSITIO XV, 

It£. 2. & Jj^Qualescylindri {AR^DF) recipfi 
4* ^ • tafis ^ dtitudines , Crfi re$ifrQcafit^ 

aualesfunt. Idem conisaccidit. 

■ n 


r 
i 


^ 
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Deinonftratur ut P.34.1. 1 1 . fedpro 32. 
I; 2 5 .' ifthic citatis hic adhibcbitur prop. ^ 
^.Scij.Ub.u. 

Scholium. 

/ 

/ 
VinnihilattuleritEuclidesde ratione compo- 

^Jitd in corporibus^ eam hrevifer hoc loco de^ 

^^ifirahimus. 

y[. Cylindrus ad cylindrum ^ ^prifmaadpri" 

K»^ rationem hahent compojitam ex rationihus 

iHum^ altifudinum.. «. . 

f^u^^lin^ilD^iffyfR. Ab altioriAR^^i*^^^^ 

pam in4tquealtisres perfepatet) abfcindeAO^' 

Wue altftm ac FD. Sit etiam ut bafis XJT^ad ba- 

W^ Mil , ita FNadX, ^ ut altitudo ND Jeu 

H) t adaltitudinem BR^ita Xad Z. Oportet ip- 

irofhendere cylindrum FD effe adcylindrum Ar^ 

t FNeJi ad^Z,- Cylindrus f D ejtad cylindrum 


}0j utzbafisyT adbaJimMQ. boc ejihut iPerti; 
*iV e/i ad Xy cylindrus autem AO eji adcylin- ^* 2, 
^mmARjUtQBOadBR; hoceflutdXadZ.^P^^^^^" 
^ur ex e aciuo cslindrus FDefiad cylindrum Afl*'* 
lutFNh-f '■ ■ cP^rij. 

De frifmatisres eodem modo demonjirabitur ^ *^^* 
dex corollario i ./?. 9. ^ corolLp, 1 4. 1 ^^ ^^"' 

2 . Etiam conus ad conum i^pyramis adpyra--' p* ^i, 
ndem rationem habent compqfitam ex rationibus , 
ffisadbafim^ (sf altitudinis adattitudinem, 
TISuKt enim c cylindrortm acprifmatumpartes^^^*' ^^"^* 
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pROPOsiTio xvixvn. 

TJiuS propojition^s omniufh proUxiffmi 
aliumufkmhabim^ ^m utdenmfn 
P.iS. auam n$s dliafaciUori vii demnfin 
muSm 

LemmaMdP.t^. 

Fi. t6. Y^Tnndri hem^phmio ififcrrpti in hem^i 
^nm dejinmit. 

Sit PZYtnaKimus^Mnifphari] 
circulus , fitqae radias AX pcrpcn< 
ris diametro P Y. Scca A 2i in aliquot p 
qualcspaitcsAM^ MN, NZ,iluSif] 

atcuWibus, 6cc. infcribanturfafiicircttj 
lo rea^angulaOfiR K5E D H 5, (pH 
dcinde cxtra circulum continuatiS) TcQ^ j 
'df culo circumfcripta iotclligantut to 
€tangula Fi YP , LUBO , QX D E. Bf 
runtque omnia acque rfta ^ «cdlusaitwi 
circumfcripiorum fupra infcripta fi 
planaFK,LS,XE,UH,tR,qua5 

mul fiunta conficiunt re£bngulum F 
YP^ nam quiaXEiequatur DS, e 
L S, U H 5 X E fimul sequalia reftang 
LBjhoceftOR. QuarefiadjiciasutriJ| 
que plana EK% T R , crunt ifimul 0« 

F 
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FK,LS,XE,UH,TRsequaliareaan- 
guloT T Y P, Si jam intelligatur femi-^ 
circuhis cum refbngulis circa radium im- 
footum AZcircumagi^ infcripta reftan- 
kula EH5OR producent cylindros hc- 
ItoifphaErrio infcriptos, & rectangula cir- 
jcumfcripta produccnt cylindros hemi- 
Iphserio circumfcriptos , libi mutuo infi- 
jfcntes> & ficut rc6tangulorum circum- 
fcriptbrum cxceflus fupra infcripta re- 
ftangula erat reftangulorum F Y 5 ita eti- 
hm cylindorum circumfcriptorum excef- 
ftisfupra infcriptos erit cylindrus a reftan- 
guloFY genitus. Atqui hujus cylindri 
iititudo fiet quavis dataminor, adeoque 
ttiam ipfe quovis dato b evadet minor , fi ^ ^^^^^ ^^ 
<adio inplures finefine partes divifo re- *3«^'>*' 
Rangulorum , indcque & cylindroruni , 
iumerus fine fine multiplicetur. Emo 
|cylindrorum cir^umfcriptorum , mulfo- 
^uemagis ipfius hcmifphaerii, quod cy- 
Imdrorum clrcumfcriptorum pars eft , ex- 
ccflus fupra infcriptos cylindros fiet tan- 
dcm quovis dato minor. Ergo cylindri 
kcmifphserio in infinitum inlcripti tan- 
pem definunt c in hemifphaerium. Quod c Ptr defin, 
brat demonftrandum. ^. /. 1 2. 
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Cfrollariwp. • 

■pOdem modp demonftrabitur , cylii 
droscono, cohoidi, fphaeroidij &< 
infcriptos, inipfadeiinere. 

PROPOSITIP XVIII. 

% I 

^']?. ^7' QPh^rarum proportio eft triplieata prapmiA 
nisdiameprorum^B K ^RZ.) ^ 

Radiis A B , Y By in qyot placuerit 
qualespartes, fed asqu^ multas , diviiis^ 
duftifqueperdiviiionuip punftaperpi 
dicularibiis &c, intelligantqr maxir 
fbhasrarum fcmicirculis infcripta eife 
ctanguia aequ^ multa , qu?e cirpi radi 
immotos A B , Y R circumafta infixh' 
bant utriquc hemifphxrio cylindros ^ ; 
qu« multos , iibi invicem iniiftentes. Qmi 
oP^rW.KCi^eftadCF, ut CFadCB, Eritra- 
^ p^^/k t io K C ad C B duplicsita ^ rationis K C ac^ 
- ^o^I^. ^^^ hoceitrationisFG^dCB^ Sipaili^ 

ter erit ratio Z E ad l^ R dqplicata ratir 
nis X E ad E R. Sed per conilr. eft K 
bp^r55. adCB^utZEadER. Ergoetiam^FC 

-'•^ eftadBC,utXEadtR.§edBCci|:ad 

C O per conftr. ut R E ad E S. Igitiir ex 
yj"^^' iequorFCci^a4CO, utXEadES.. 
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Cylindri igitur^FL, XQjimilesfunt,^^?^''^^'^^ 
ac proinde eorum proportio cfttriplicata^' ' ^** 
r proportionis diametrorum F I , X V, feu ^ ^^^^ ^^^ 
femidiametrorum F G , X E , quae funt in * 
bafibus. Scd proportio F C ad X E eadem 
cft f^um proportione, quac eft interdia- 
metros fphaerarum B K , R Z ( nam ut jam 
oftendiFCeftadXfl^utCOadESjhoc 
cft ut B K ad R Zy.ipfarum C O , E S per 
conftr . aequi^ multiplices. ) Ergo ratio cy- 
lindrorum F L, X Qeft triplicata rationis 
diametronim B K 5 R Z. Eodem modo 
demonftrabimus , fingulos cyliodros he- 
niifphaerio uni infcriptos ad cylindros fiuT 
gulos infcriptos alteri hemifphacrio ratiof 
nem habere triplicatam rationis diame- 
trorunoBK^RZ. Ergo etiam iratio fimul 
omnium ad omne? fimul i triplicata eft r^- i Per 1 2. 
tionis diametrorum B K , R Z. Qu^re^*^- 
cum aggrcgata cylindrorum tandem in 
hemifphaeria J^deUnantjhcmifphxriorum k Per lem, 
quoquc, ae proinde & fphaerarum r2iX.io prMd- 
ti-iplicata erit n rationis diametrorutn. n Perpot 
Ouod erat demonftrandunj, r/y:tf»i- 

>^ ' verf. • 

CQrollarinm, 

NOtaigitur proportione diamctrorum, 
etiam fphasrai^um proportio innotef- 

S 5 - cir, ' 
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cit, ut fi mioorisdiameter (it uniuspediS] 
maioris lo. continuetur ratio i ad lo 
quatuor tenninos, i. lo. loo. looo.ut ij 
ad looo. quartunl terminum^ itafpb 
minorad majorem. 

Conorum , Cylindrorum^ fphserxdij 
menfio dabitur libro feq. ex Archimede. 

SchoUum, 

QUemaJmodum Jimiles plana figura pet\ 
Mamproportionalem unam^ ita corforaj 
Uanon nifi per medioi duas^ in proportione 
aufenturveldiminuuntur, ' 

Uata Jit fphara ^ velcubus^ velaUuda 
quodcunqueyCUJwradiusJivelatusjitA. Data 
iemjitfroportio qsutcunque AadB^ut dupla.Opoi 
teatexhiherecorpus ^ & duplum dati^i^ fimile. 
Interterminos rationis datae^A^ B invewi^ 
tur duce medid proportionales X , Z 9 ut docmmk 
infcholiopojii^j.6. Sph^ra^cujusradiusefiX^ 
Jive corpus datojimile ^fa^umfuper latere i.^fx^ 
duplumdati. 

Nam eorporafimilid ^ quorsemradii jfem laterA 
funt Aisf X, rationem interfe habent tripUcatam 
iCcroLz» i rationis A ad X y hoceJi^eandem.^hquamAia' 
f, g,& per het adB. 

12. ac i8« Atque hoc ejl celebratifjimum illud problema , 
/. 1 1. quod Deliacum a Deliaco ApolUne aiSfum eji , 

b Ver defn, ^^^^ /j ^ luefavijjimd Aihenas populante , conful- 
10./. 5« tus refpondiffet ^ peflem ceffaturam ^ Ji ejus ara^ 
qti^ cubica erat , auplicaretur. Ita Valerius Maxi- 
mus /. S. 

A N- 
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JJanrOis in Maibeimticis JifihliHit 

compluresfummi fef admirdbiUs Vi-^ 

ri extittrint i^ frima tamen zlori^ 

communi quodam confenTu Archimt^ 

di Syracufano delata ejt, Sed iUum 

flurts laudant , quam legant ; admirantur flu-' 

res , quam intelligant. Caufx i opinor , funt ex-^ 

emplarifim moles ^ Cff raritas , fermonis ex Gr<e^ 

co tranjlati obfcuritas nonnulla ^ demonjlrationes 

frolixa ^ ardu^i Putavi ipttcr ex fiudiofaju'- 

1/entutis ufufuturumjfi elementis Jafn illujtra- 

tis hac a me feleSa ex Archimede theoremataj 

(sf via multd faciliori ac breviori demonjlrata 

fubne^erem. Selegi forrb ea ^ qua^ admiratio- 

nisflus , 5«f utilitatis habent , viamque in de-^ 

mmfirando eam tenui , utfferem , eum^ qui ele* 

menta ferceferit , h^ec fujnmi Geometra frtecla-^ 

riffima inventa negotiohaudmagno affecuturum* 

Sub finem adjeSiis tredecim frofofitionibus , yfr- 

chimedis de cylindro ^ ffhard doSirinam am^^ 

fliSremfacio , atque inter catera demonfiro , fefi 

quialteram froportionem in tribus corforibus ^ 

ffh<erd ^ cylindro^ ^ aquilatero cono^ utroqu0 

ffhara circumfcrifto ^ continuari. Varia infufer 

ffarfim , inter^ua frofojitio ll. ^ corollaria 

frof, 14. pracifua Junt^ (sf fcholia omnia adje* v 

ci. Fruere ifiis ," quifquis Geometria candidatus 

es , y quantum ex Euclide frofeceris , in Afr^^ 

'chi* 


i8< 

fbimede ,exferire. Chnqite' i» veritatMm pMl^ 
ehtrrimarMtn coxtemf>llttio»e defigi te , evehi^nt 
fttrfim ptrfemferis , meittem mS n^ttiii hifce rt- 
bus feUiiter jsm otinifMm attoUe etiam altiis, 
at^ue tUrige ad veritatem frimam , •etertsam . 
immet^am , qine Deus eji ; ciijus iueffahili vi- 
fifmt tees futttrot aliqMOiMo ntenuim btates rw 
fiiio. VaU, 
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m* .11. — .1 ■ ■ I I ■ 

DEFINITIONES, 

Seu ^ ' ^ 

f^ocum mmuUarMmexplicatio. 

Sto circulus B E C G , cujus ?igi ts* 
centrutn A, diamctcr BC,'^*;?*'^ 
quam ad re&os angulps fccct^ ^*' 
tcSu E G non per ccntrum, 

Videlicet in D. Ex ccntrd autem edu- 

canturradiiHE, AG. Hispofitis, 

1 . Sc£h)r fphserse ed: , qui a feftore cir- 
culari A ECG feu A EB G , cirCa dia- 
metrum B C in orbcm a6to , producitur. 

2 . Segmentum feu portio fphacrx efl^ 

2USC sl circulari fegmento E C G , feu EB 
r drca eandem diametrum B C inorbeni 
afto, defcribitur. 

3. Portionis fphsericse (EBG) vcr- 
texeft diametri immobilis extremitasB. 
Bafis eft cii:culusa reda EG defcriptus. 
Axis cft diametri pars B D inter verticem 
B, &D centrum'bafeos4ntcrcepta. 

4. Cumfphsericaeportionisautcorpo- 
lisei infcripti, autconi fuperficiem no-» 
mino, {emper intelligo abique bafij & 
dum cy lindri fuperficiem dico , intelligo 


it88 Theorema Selecta 

iimiliter abfque bafibus , nifi adjungattn 

( toU ) tunc enim accipiuntur & bafes.- ' 

Rurfiim cum de cylindris vel conisa^j 

go^ nonaliosintelligoquamreftos. ! 

jixiomata. 

FfSi-& X. pOlygoni circulo infcripti ambiaB 
**• minor eft circuli peripheria. '^ 

%. I- 2. Polygoni circulo circumicriptififf* 

bitus circuTi pcripheria major eft. 
Fi£. i6^ 3. Quodfi polygonum circulo infcri- ., 
ptumcJrcadiatrietrum ( AE) unacuxncir- 
culo circumagatur, erit corporis a poly- 
gonogenitimperficiesminorCphasraclu- j 
perficie. Et fi polygonum circulo cir- ^ 
cumfcriptum circa diametrum una cum \ 
circttlo circumagatur , erit corporis a po- I 
lygono gcniti fuperficies major fupcrficic 
fpnaerae. 
F//. 17. 4- Similiter ambitus polygoni infcri- 
.ptifecmentocirculari(D AF) minoreft 
peripheria fegmcnti (D AF.) Et fi po- 
lygonum fegoifento infcriptum una cum 
f egmento circa fegnlenti axem ( A O ) 
circumagatur, erit corporis a polygono 1 
geniti iiiperficics minor fuperficie por- 
tionis fphaericae (DAF.) 
Ff£.3. &6. 5. Supcrficicsprifmati$cylindro inicri- 
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ni minor eft cyKndri faperficic , circum- 
icripti verb major. , 

6. Et fupcrficies pyramidis cono in-^^i-^©*»* 

Eeriptje minor eft ctfAifupcrfickiCircum- 
fcripta&^ubBmmajor. \ 

tROPOSIIPlO PRIMA. 

^filida^ A^B. Sint amem magnitudimi 
aliMfimper4tquialUi qiUfigtird^dat^f/iad 
B fimfer nrini^s ac minks jBx^endo in^^fits^ ^ff^* * 
definam^ €TtamenfimferMerfiaqualesfintJ*^^' 
DiceetiamfigfirMA^ <!^Baqfuilesefe. 


• ■ \ 


Si non , alteriitra % E. F. 
majorerit: fit ergo A. A. X. _ 
A mypra quam B .. 
exceflu X. Per hy po|:hefim dantur magni- 
tudincs E , . F mter fe aequales ., quac exce- 
dant iSguras A , B exceffu minori , . quam 
X, quo A ponitur fuperare B. Ergo F 
minoreiiquam A. SedFper hypothefim 
cft aequalis E. Ergo etiam E minor eft 
quamA, quod eft abfurdurhj cumper. 
hy p.E cxcedat A.Eodem modo oftendam, 
■ B non pofle eflc majorem quam A . Ergo 
cum neutra fit major altera, acqualcs c-, 
' rant. Quod erat demonftrandutti. 
^ T PRO 
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"... 

PROPOSITIO 11. 

• • • • 

T\At4i fm^tits AcrBi fint m 

gmudines dUfetnpfr^ it$^ dU, 
figuris datis femperminusac minks deficii 
inipf^ibdcffW^y O* p^fitr imfl ft 
pnt. 

DiC9nimtifigW0dM4^ A ^ B^Hji^udesj 
. . .• 

A* B. Z« Si noo^ sikeratnt 
O. P; Giiti. fifloigki^A 

qui^m B defe&u Z. 
hypothefim dari pofiimt ma^utu 
O9 P inter fe acquales, quas defidant 
figurji^ datisA &Bdefe£ht minorigaai 
Z, quo ponitur A dfcficere aB. Ergo 
major eft quam A. Sdd P per hypothcf 
^ft aeqtialis O. Ergo etiam O tXNqor i 
GuimA, quod rcpugnat hyppthcu^ qui 
ftatuiturOminorquamA. Eodcmtoodj 
ofteiidam, B nonefte minoremqil^ 
Quare ciim neutra fit minor altera ^ 
qualcs erunt. Quod erat dem6nftran< 

PROPOSITIO in. 

/ 

PkMhitHs pofygonorum circulo circunm 
ptorum j o* infiriptorum , defimmt 


5 


if^rifimiam. SimHimK^f^lyffmiff^. 
^cultm dejtnmt. 

ii niminim arcubiis finc finc bife^is^^i- *-'^^* 
. fempcr ac pluit latcra circulo cir- ^/* *^''' 
[cribantur&infcribantur. ^ ''"' 

. Pars. IntcUiganturcirculoinfcripta 
[raimfcriptapolygonaofdinat^i ave 
'aditur p. 1 2. 1. 4. fivc ut in hac figu- 
►crindc crit. Manifcftum cft 4 F I ef- » '^»' ^g^^^* 
E C ( hoc cft * totum ambitum cir- ^f' ^^^' 
ifcriptum ad totum ambitum infcri-/ ^^* ' 
[m) ut lA eft adCA. AtquilCex-»' 
lis roftae I A fupra C A fit tandcm qua- 
mquc data minor , fi plura fcmpcr ac 
ura in infinitum latcra circumfcribi & , 
fcribi intelligamus. Ergo ctiam excef- 
sariibitus circumfcripti fupraambitum 
(criptum tandem fiet quovis dato mi- 
>r. Ergo multo c magisexceflus ambi-/^ P^tetept 
s circurofcripti fupra peripheriam fict ^^' ^* 
locunquc dato minor. Similitcr, quia 
m oftendi , dcfe£him ambitus infcripti 
> aijibiru circumfcripto fieri quovis dato 
inorem , multo magis defeftus infcri- ^ ^^*^^ ^*' 
:i ambitus aperipheria fiet quovis dato ^**^* ** 
inor, Ambitus igitur tam infcripti quani 
«ifcripti ia peripheriai» d acfinunt. ^ Defin, & 
«od ent primum. H»c uiterius db- ^- '^- 

T z mon- 
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mohftrare operse pretium non cft, 
fatis fintmanifefta. 

2 . Pars- Quiajam ofl:cDfum eft , ex( 
fum lateris Fl iupr^latus EC fierii 
dem quovis datominorem (cft eniml 
ad E C, ut I A ad C A) etiairi cxce' 
quadrati F Lfiipra, quadratum E C 
quovis dato minor^ Sed ut quadratuioj 
e Ter 22. ad quadratum E C , ita ^ polygonuiD< ' 
'• ^- * cumfcriptum ad polygonum infcf *" 
Ergo etiam exceffus polygoni c^irai 
pt i fupra infcrip tum tandem fiet dato 1 
nor. Ergomulto magisexcefluspolj 
ni ciraimfcripti fupra circulum w 
fiet dato minorj ac proinde & polyf 
infcripti defe6tus a circulo dato minori 
, quandoerit. IgiturpolygonacirculotJ 
infcriptaquamcircumfcripta inciri^i^ 
iVefn.6, idcfinunt. (^od erat alterum. 


/. 12* 


y 


PROPOSITIO IV. 



Fig7\^ '^Olygonum o ordinatum circulo confcr^ 
^Defin.i. -*• {FINTR) dtjuatur triangulo , cm 
^' ^ fi^^fi 4iwA/>«j fplygoni , altitudo vtto fW 
radhis. 

Etfolygonum ordinatum circulo infc 


aquatHT triangulo ^ cujusba^s t^ foljff^i 


m 


\ J 


\^tia9hbmsy dpitudo vero pcrpendUfdarii 
AO) inUtHsmumexcentrodi^a. 

i.Pars. Radius A B ad contaftum du- 
s a eft perpendicularis ad tangentem * ^^^' ^^* 
. Quare,fiduaisreais AF, AI, A N ^' '• 
te. polygonum refolyatur in trjangula , 
IStradiusAB communis Qmnium altitu- 
6^ adeoquetriangul^ipfaliauet elTeas- 
taalia. Ergo triangulum baum habens 
larem fummae laterum F I, I N , N T &c. 
Ititudinem vero^ A B , aequabitur illis b b 'Patet esc 
imnibus, hoc efttoti polygoqo circum- ''^* ^* 
bripto. 

2. Pars. Simili fcre ratiocinia conelu- 
jctur. 

PROPOSITIO V. 

I 

f^Irculus efi dujualis triangulo , cujus bajis Vk» i. 

eft peripheriacirculi^ ^flfitudQOUtemJemi^ 
liameter. 

Polygona ordinatacirailo circumfcri- 
ita y & triangula bafes habentia ambitum 
iplygoni, altitudinem vero radium circu- 
i, femperfunt^aequali^' Atqui polygo-r a P^r />r-f(r: 
la circulo in infinitum circumfcripta iq 
Irailum b defingnt$ fimilitcrque trian- t^P^* 3. bu^ 
;ula ( ut mox oftendam ) quae pro bafi har ^ "^* 

T 3 bent 


bcnt ambitum polygdni cUrdmfcri 
pro altitudinc vero ludittm A B , 
deflnunt in triangulum pro bafi 
peripheriam^ proaltitudincradium 

cPeri. ErTgo c circulus , & triangulum pro 

^ffj^s. habens peripheriam , pro altitudine 
(diumAc, asqualiafunt. 

Qupd autem triangula fub ambitupj 
lygoni Sc radio definant in trianj 
fub pcripheria & radio , lic ol 
Tnangula fub ^mbitu circumfcripti 
goni & rad io A B funt ad triaiiguiuin 

iperi.ii. peripheria & radib A B , ut # bafis ad 
G,^ ad bafim , nempe ut ambif us polygoa^ 
ad peripheiriam^cum altitudinem hai)eaflt| 
communem. Sed ambitus polygomil 

kPerp peripheriam i^definit. Ergo & triaiigHli| 

hajus. definetintriangulum. 

Ctnrcillma. 

?-p X hac & 41 . 1. 1 . patet, re6tanguluitt 

fub radio & dimidi^ cif cumferentil 

efle sequale circulo : fub radio & tota ci 

cumferentia eflp duplum : fub radio 

tota diametro &*tota circumferentii effi 

quadruplum circuli. 

Tig. 5. lib. i . Girculus eft ad quadratum fibi ii> 

4 tniuu-y fcj-iptum , ut circumfercntia dimidi 

GD' 


^ Ex Archimedk. ipj 

C D E ad diamctrumjad quadratum vcro 

circumfcriptum, ut quarta ftrcuinfcrcn- 

[tias pars ad diamctrum 

j Nam rcdangulum fub G D E & i-adio 

iC A fcu C F ( hoc ^ cft ipfe circulus ) eft d Per cor^i. 

nd rcftangulum 5 G F CE , nimirum fub P^^^'^* 

F G & C E ( hoc cft. ad quadratum in- 

fcriptum BCDE) ut^CDE dimidia ^ PerJ. tf. 

I circumfcrcntia cft ad F G fcu C E diamc- 

trum j quod erat primum ^ ac proinde 

circulus cft ad duplum rc£Unguli G F 

C E ( hoc cft ad F H quadratum circum- 

fcriptum ) ut C D E ad duplam diamc- 

trumCE, (iveut quadrans CD ad dk- 

metrum C E. 
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PROPGSITIO VI. 

f^IrcuU circumfirefnid diametrum cominet 
minui qukm ter C^ mam fiptim^ffi (Jen 
n ) plus veroqukm ter& 7». 

Ad hujus theorematis dcmonftmtio- 
nem ailUmit Archimedcs polysona ordi- 
nata , alterum circulo circumlcriptum y 
infcriptum alterum , utrumque ^6 late- 
frum. Deinde oftendit 9(S latera circulo 
I circumfcripta continere diametrum mi- 
nu$ quamter & f ; ac proinde circumfe- 
rentiam, quacipfisminoreft, etiamcon- 
tinerc diametrum minus quam ter Sc \ .La- 

tc- 
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tera vcrb 96 ^rcumferentiac infcripta ( ac 
proinde fk circumferentiam^qus ipiis ma- ' 
lor ,cft ) amplius continerc diametrunr 
quam ter n. PorrS longior eft hnjus rci- 
demonftratio, quam ut hoc loco adferrd 
debeat. Quodfiadpolygonapluriumadf. 
huc laterum Geometricum ratiocinium 
velimus jsxten^ere , limites jam ftatutoi 
arftare poterimus magis magifque 6ne 
termino, atque ita propiiis in iafinitiim 
ad veram proportionem accederc. Praefti- 
tumefthoc aLudolpho Geulen, Grim- 
bo-gero, Metio, Snellio,aliifque. Pro- 
pAtionds prasdpuas hadenus^ inventas 
hic fiibjicio. 

Primaeft Archimcdis hujufmodi. 

Diameter7 
Circuipferentia % 1 , major vera. 
Diameter 71 

Circumferentia22 3 minorvcra 
Rationesi^ad^^&ia^adyi. Siad 
commune confequens reducantur ( quod 
fit eodem modo ^ quo fi^6tiones rcvocan- 
tur adeuridemdenominatoretnf) rationes 
orientur 1562 nd 497 & 1 5 5 £ ad 497. 

Pofita igiturdiametropartium497, 
crit circumferentia majdr vera 1562 , 
& circumfercntia minor vera 1 5 (S i . 

Vr 


/ 
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Utraquc igitur i vcra difFcrt quanti- 
tate minori , quam (^t ^h pars diametriv 
C^uod fi rationes 7 ad 22 , & 71 ad 2 2 3 re- 
ducantur ad communc confcqucnSjprovcr 
nient rationes 1561 ad^^o^, & 1 5^2 ad^ 
.4Po(f. 

Pofita igitur circumferentia partium 
4906 erit diametcr minor vera i $ 61 9 dia-^ 
mcter major verl 1 5 (52 . 

Utraquc igiturivcri diametrodifFcrt 
quantitateminorij-quamfitpars ««b cir-9. 
cumferentias. 

Proportio traditai Metio cft Archi- 
medaca^nulto accuratior. Juxta hanc eft 

Diamctcr 113 
Ciraimfcrcntia 355. 

Inte? omncs parvis numeris conftantes 
nuUa vcrae; propinquior:ex hac cnim pofi- 
ta diametro 10, 000 , 000, provenit cir- 
cumferentia .3 1,4159929, quae a vcr^ fo- 
liimpenes notam primam 9 differt exccf- 
fb paulo majorc ,. quim fint duae particu- 
I^ decimillionefimas diametri. 

Sed utraque multo cxa6tipr eft gemina 
illa Ludblphia Ceulcn: ,prioris tcrmini 
eo nftant notis 2 i^pofterioris vcro notis 3 6. 

Diameter 

lOOOOOOOOOOOOOOOOOOOO 

T 5 cir- 
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Circumfo^entia minorvera 
3141592653)897932^847. 
Circutnferentia minor vera 
1141592(5535897932384«, 
Difierdmtia iitriufque circumferentias 
efl: particula una diametri denominata a 
numero , quiconftat unitate Sc . 20 ci&is^ 
acproinde tam hxc quamilla£t.vera di- 
cumferenti^ difFert minori quantitari^ 
quam llt diametri paiticula di^ 9 videU- 
cet centies millionefics milli<Hieiles n^" 
^ionefiipa. 

Diameter 

lOOOOOOOOOOOOOOOOOOQOOOOOO 

0000000000 

Circumfercntia major vera 
3i4i5925535897932384(J264338 

327950289. 
Circumferentia minor . verl 
314159265358979323845254338 

327950288. 
DifFerentiautriufque circumferentias, j 
inter quam vera exiftit , cft diametri par- 1 
tijCula iina , denominata ^numero, qui 
conftatunitatc& 3 5 cifris^ quac particula 
ad diametrum minorem habet proportio- 
nem , quam arenula una ad orbem ten». 
Non cnim conftatorbis tcrr« totarenu- 

lis; 


lis j quot cbntinentur pirticute talcs in*^ 
diametro. 

Fruftra igitur fit ultcriiis progredi. 
Progrediere nihilotninus ultra- in infini- 
(um, fi ratidocinium Qepinetricum ) cu*^ 
jus methodum expeditam tradit Snellius , 
placuerit continuare. 

SchoUfm. 

'^Ropariicmsjam tradit^fruSus eximiifiim bi^ 
^ fui fefunfftm-. 

Inventio Diamepri fx ciffmnfiremiJl. 

MAjorem (ermtHum unins eprcportionihusjam 
0radit«Jia$UefrimolocOy minoremfecunJo ^ 
eircm^entiam tertio , his trihm numeris quara" 
turferrefiilamuureamquartusfroportiofMlis, Is 
eritquajiia diameter. 

Tjltfi detur^circumferentiam maximi circuliter^ 
r^ mitliaria continere Belgica unius hor^ 8640,^ 
fuaratur tert^ diatneter Jicfiabunt termini , 


ISS 113' 8640^ 



^aJamfecunJum pertertiumj fsffroJur 
tivtde per primtm 5 proveniutrt milliaria 
^elgica ijsp \i fro diametro orhis terra. 

. Inventia circumferentut exDiametro. 

TEfyninuf miftor unius i frofortionibus fufra 
traditufiatuaturfrimo (oco , majorfecundo , 

Di^^. 
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Didmeter nota tertio. His tribus numefi quara-t 
tur quartuf proportionalis» Is dabit quajitam cir- 
cuv^erentiam. 

JJt fi detur^ orhisterr^ diametrumcontinere 
milliaria Belgica unius hora 175*0 \\ , £*f qtutra-. 
titramhitusy terv9iniit^.fi^tmt^ 

113 35-5' _ 270 if 

^uncfecundum multipJicafertertium , ^produ- 
Sum divide per primum : pfovenifint miliaria 
Belgica 8640/vo amhitu orbis terra. 

Quam mbaice hoec circumferentia veram excer 
" dat , diSium eftfupra , excejju videlicetpaulo mar 
Jorij quam,Jint diametri terrejiris dua particula 
decim^llion^fimdj hocejl 9 circiter aut lopedibm 
Rhynlandicis , quorum 1 8000 conjiituunt milliare 
horarium, QuodJiut^urproportioneLudolpbina 
etiam priori , cuJm termini confiant 2 1 mtnyin' 
venieiur circumferentia infenjibiliter ^ j/eri ijff- 
rens > nonfoliim ddametro data milliaritim Beh 
gicorum ly^o^ qualn eji ierra ^ verkm etiam li- 
cet diameterponatur centum milliorium eoruudem 
mHliarium , qualis fortajfe eji diameter fima- 
menti: hac eniip poftdproveniet eircumferentia. 
minori quantitate a vera dijferens , quam una* 
centimitlionejima particula pedn Rhynlandici. 
Quddji ad invejiigandam cfrcumferentiaa^rim 
terra utamurproportione Archimedis , t^fMffi" 
lum circumferentiarumvsrd majoris ac mtnoru 
excedet ^ milliaria Belgica, Non eji igitur aSi* 
benda Archimedaa proportio , niji in quantitate 
parvd : imbfemper expediet Metianduti , qua ^ 
modicis fonjiat terminis , ^plufquam miniesex^ 
a3ioreJi, 


£x Arghimede* )0J 

CircHli dimenjioi 

SEmidiameter multiflicatafer dimidiam cir- 
cumferetttiam froducit aream circulij qtiem^ 
admodimfatet ex coroU, i^p.f, hujus. 

Utjifemidiametrumorbisterray qua negleSd 
JraSioneconiitfetmiiliariaBelgicai^yf^ multi- 
flicemusper dimidium terrte ambitum , permil^ 
liaria nempe ^elgica 4320 , provenient milliaria 
Belgiia quadrata f, 940 , oob fto circulo maximo 
terrte. Dijferentia invetfta circularis area a verA 
hahetut , Ji differentia inveuta circumferentia di- 
midi^ i dimidia verd ducatur infemidiametrum 
datam , autfi differentiafpnidiametri iuveuta i 
verd ducatur in datamfe^icircumferentiam, 

Dimenfto Cylindrortm & Comnm. 

EAm hic appono y quidacirculidimenjionepen* 
deat. 

Cylindrus igitur ^ prifma quodvis producitkr 

ex aliitudine multiplicatd per hajim : Conui^ 

pyramis ex tertia altitudinisparte in hajim du^d^ 

Junt enimpartes tertia cylindrorum ac prijmatum 

. eandem cum ipfis hafim cff altitudinemhahentiumy 

f /wloSff 7./. 12* 

Sit hafis Cylindri aut coni fopedum quadratorum^ 
abitudopedumioo. Duc 100 in fO ; froveniunt 
f 000 pedes cuhici profoliditate cylindri. Duc ter- 
tiampartemaltitudinn 100 , nimirum 33 \^n fo, 
froveniunt 1 666 jpedes cuhiciprofoliditate coni. 
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PROPOSITlb Vli. 

¥ig.i.L tt. f^lrculorumperiphcrUedm intet jeprefmifh 
tab.y nemhahenty ^udmdiametri. 

Nam polygonorum {imilium circulo 

finefine infcriptibilium ambitusfunt in- 

ter fe femper , ut a diametri A F & I C. 

Sed hi b ambitusinperipherias dcfinunc 

a Ver eoroL Ergo c etiam peripherias funt inter fe , ut 

/*i./*ii. diametri. Quoderatdemonftraodum. 

'^^'' PROPOSITIO VIIL 

Ql^eicjicies prifinatis cylindf^m drcumjcri" 
ptij fikminjcriptiduiuatu^itangtdo^ cw 
jusaltitmo efilatuscylindri^ bajisveroafta-' ' 
Usperimetrobajisprifinatica. ' 

^it^l* I. Pars. PrifmatJs confcripti ftipcTli' 

cies tangit cylindrumfecundiim lineasE 
AjNFocc.quaefuntcylindrilateniihaec ^ 
juitem(qu6dexhyp.cylindrus{itred:us) | 
ad planum hafeos re&a funt ^ ac proinde 

t^Perdefn. etiam c rcfta ad lineas ^ C G , G M &c. 

3./.1K Suntvcro&aequaliainterfeJgitvrunum 
cylindri latus communis cft omnium re- 
aangulorumCO,OM,MH&c. alti- 

tudo. 


• 1 

I 

Ex Arcuimedc« 30J 

» 

tudo. Confcriptiigiturprifmatisfuperfi- 
cicsaeguatur/re&angulo fub ambitu fca- f 'P^/*/ «* 
fis priunaticas & pr jfmatis fcu cylindri la- ' ' '• ^* 
tcrecontento. 

Eadem eft ratio fecundas partis,nam la- 
tuscylindri communis rurfum cft altitu- 
do rcaangulorum B D I K , K I QJ* &c. 
quae conftituunt (upcrficiem prifmatis 
infcripti. 

PROPOSITIO IX. • 


T}Tramidis oirdina$it cmo reBo cirtHmpnri^ ^'*i* 4» 
ft4L fifcrjicies a^ualis efitriangtdo 9 cujus 

ba^s efi kafiifspjframidalis circumferentia (FH ■ 

LJy) altitHdoataemlattisconi(£G.) 

Btfyramdis ordinata cono reito infirift^ 

fuferpcies aquaturtriangulo , cujus bajisefiM^ 

fipspyramidaliscircumferentia^ altitudovero 

fetfendicularis (BO) k vertice in latHskafios 

dedi0a. 

i.Pars. DucanturadcontaftusGKM 
rc6bsBG, BK, BM. Erunthacreai • 
conilatera, acproindgaequalcs. Etquia 
axis B A ^ reftus eft bafis plano FKD,aTtfri&y/>. 
ctiam pknum ^ GB A plano FKD re- Y''' ^^* 
&Xim erit. Atqui H G perpcndicularis c ^ p^ ^g^ 
cft ad A G communem ie6tionem pkno- /. 5 . 

rum 
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^CoWg. rutoFKD& GB A. Ergo HGetianiii 

exdrj. 4. j.^^^ ^^ plano G B A, ac proinde perpen- 

tPer difin. dicularis quoque cft ad e ipfatn B G. Ergo 

3 • /• 1 X . BG latus coni eft altitudo|trianguli F BH . 

* Eodem modo ktus coni erit altitudo 

reliquorum H B L, L B D &c. Igitur 

trianguhimcircumfcrentia FHLD, £c 

latere coni comprehenfum sequatur fu- 

Eerhciei pyramidis circumfcriptae abfque 
afi. Quod erat primum. 
2. Partisfimins/cre dcmonftratiocft. 
» 

. PROPOSITlb X. 

zDifin.i. X^ijp^jlcies 1^^^ 

cj^rcumfmpidefinit^incytindrifupeHUi^ 
iC^ fyramidis cond refto circumjcripu fuperji' 
* ciem definit. 

Fig.^.i^^ - i.Pars. Prifinatumordinatoinmcylia- 
dro fine fine confcriptorum & infcripto- 
rum fuperficies habfcount tandcm intcr fc 
difFerentiam data mitiorem , uti facile pa- 
tebit ex,8. & 3 . hujus- Miilto igitur magis 
fiiperficies circucnfcripti prifmatis a Si- 
perficie cylindri intcr infcriptam & cir- 
hDefifr.6. cumfcriptam mcdii difFeret difFcrentia 
1.11. minori qu^amque data , hoceft, bdeC^ 

act ] 
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net in cylindricam fiipcrficiem, y minu&^ 
fctnpcr ac minus exceaendo. 

z.Pars. Eodemmodooftenditurexp/ 
&3.hujus. ;, ( 

Infiguris tafgtkm exhibeftiMrcyUndri ^ C9nife* 
mijfes^ nemultiiudo lineariim confnjionem fare^\ 
ret. Cateriimcogitandifnntcylindrnsisf conHsin-^ 
^^^ » fMospriJmataf^ f^amides circttmfcrifta 
ambiunt* Sie enim clariHfs afparet , flanasfuperfi^ 
ciescfrcumfcriftaiejptmajoreiex^.axiomate.. 

LemnM ad fecptent. 

SlntAB^CDyEJFjroportionaleSjJltaueKB Fijr*7* 
dimidiaJB, ^£GduplaEF;etiamKB, 

CD^ EGprofortionaleserunt. 

Rc6bKBcftadAB, utEFadEG; 
Redrangulum ergo K B^ E G xquatur pcr 
16. 1.6, reftangulo A B j E F^ Sed hoc per 
ijr.l.tf. xquatur quadratb CD. Ergo & 
re&angulum K B , E G par cft quadfato 
CD. Ergo.pen^l.tf.KB, CD,EG 
fiint pro{>ortioriales. 

. PROPOSITIO il. 

C\Ireulus ^ckjusrddiHg {G H)efimedif4sfro^ Fijj.5, 4»d. 
parmn^is tfnerreBi cjlindri latus (BC) 

V Cr 


C^ fei/?«/ dimhetttm iBD ) d/qndis efi fm 
perfciei(yUndric£. 

Intelligatur cirailis ABN, GPN cir- 
cutnfcripta efle ordinata polygona , adeo- 
que (imilia N M , |t S , & fupcr N M po- 
lygono ereftum cffe prifraa cylindro cir- 
cumfcriptum. Quoniam BD^GH^BC 
(ex hyp. funt proportionales , etiam AD 
o Per iem. feiT A N ) GH & dupla B C * propcMtio- 
naleserunt. Jam triangulum fub AN 8c 
a Per ^.hu^ ambitu polygbtii M N contentum a ae- 
^»-^- Quatur polygono confcripto N M : re- 

; • ' qr^bgulutti vcrbfub B C fep EF & co- 
b Patet ex 'dem ambitu NM (hoc eft ttriangulum 
4'- ^- '• fub ambitu N'M & dupla B C) xqualc 
cTe7%. jgft -^ fupcrficiqi .prifmatis cylindro con- 
bujus. f(;ripti. Atqui triangulum fub ambitu 
'N M ^ & A N eft ad triangulum fub am- 
K>Per I./.6 bituN M, &d^plaBC c^ut A N addu- 
plam B C. Ergo ?tiam polygonuna N M 
cftadfuperficieinprifmatiscyUndro con- 
fcripti, ut A N ad duplam iB C. Sed quia 
jam oftendi AN, GH , duplam BC , 
efle proportier^lcs , ratio A N ad du- 
* ^Verdefn- plamBC cftdupHcata d rationis ANad 
IP-/J- GH. Ergoppiygoaum NM adfuperfi- 
.ciqDGi priimatis r^tionem babet duplica- 
- , / tam 
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;atn rationis A N ad GH. Sed etiam po* 
ygonum N M ad fimile fibi polygonum 
jRQS ratioQqm habct duplicaum ra- 
ioni$ANadGH, utfacilcco^ieiturcx 
i . lib . 1 2 . Ergo polygonum N M ad fu* 
perfictem prifinatis ^ 8c ad polygonum 
G R QS candem habet rationem ; qux 
proinde aDcpialia r fimt. Eodem modo o- e 'Pn ^J-f* 
(lendam ^ prifmaticas fuperficies cylindro 
in infinitum circumfcriptibilesfemperae- 
qualesdTepoIygoniS) qusecircuIoGl^H 
ininfinitumcircumfcribipofilint. Quare 
cum &. fuperficiesprifr?aatifflB/in cylin-fP/rio. 
dr i fupcrficiem, & polygpna i in cireulum ^»^'*^- 
G PH dcfinant, etiam cylindri fuperfirj^^^'' ^ *'" 
ciescirculo GPH aequalis i^erit. Quodkp^r i. 
erat demonftrandum. bi^us. 

Ex eff-efio hoc theoremate txhibetur circnlm 
iejualisfuperficiei cylindrica, 

Carollaria. 

r» QXherficies cjlindri relH ^ualis ^r^-F;/. s.*'^. 

ipangiilQ fup latere E C ^ Crhafeospe-^ ' 
ifheriJi comento. 

Dupla B C ( ut oftenfum foprd ) eft ad 
3H, utGHadBA, feuAN^hoceft, 

V X ut 


3o8 Theohkmata Selecta 

n ?fr 7'' n pcripheria P ad*pcriphcriam B N. 
'* go triangulumfubprima, nempcdu 

B C , & quarta , nempc pciiphcria B \ 
pPatet ^* acquatur p triangulo fub fccunda G 
16./.^. &tertia5,pcriphcriiifcilicctP. Sedtri 

gulum fub GH & pcripheria P » 
^^'Jf' ^cftcirculoGPH, hoccft,rfuper 
t Per 1 1 cylindrica:. Ergo ctiam triangulutn fi 
buius. * dupla B C & pcriphcria B N ( hoc cff/n?- 
sTstetex £languliim fub B C & pcriphcriaBN) 
41 . /. 12. cylindricsB fuperficiei aequalc erit. Quod 

crat dcmonfiTandum . 

Ex hoc corollariomanifeftumcft,re- 

drahgulorum proprictatcs fuperficicbas 

cylindricis recfcis cffc communcs. Eh 

igitur coroUarium. 

Vig. ±o,& 1. Cylindricae fupcrficics ( B M5QN) 

XI Ji 12. aeque akae funt interfc, ut bafiuin&- 

'"^'^' mctri(BF, QR.) 

Nam rc6langula fubperiphcriisCi, 

SE, &rcdisaequalibusFM, RNcortt- 

prchcnfa , quibus cylindricae fupcrfidd 

dVercorol. ^funtaequales, funtintcrfc^utbafespeJ 

ePer i././. ripheriac, vidclicct C L , S E j hoc cft/uE 
f Pef 7. diametri B F , QR. 
hujur. g. Cylindricaj fupcrficics ( C I , AR) 

^j£'2i.& quae bafes habcnt aequalcs , funtintcrfe> 
^ab 6. * ' ut altitudines ( T I , B R. ) 


I 

I 


Redahgula enini fub aequalibus per . 
lyp. pcripheriis GH, MQ^, & lateri- 
>usTI, BRcontcnta, quibus fupcrfi- 
nes h cylindricaB funt aequales , funt in- ^ P^rc^- 
tcrifc,utTI, BR. P/,;;,^ 

4. Similes cy lindricae fuperficies(BM, ^/^. 10. & ^ 
B^I) rationem habcnt duplicatam ejus^si./. iz. 
quam habcnt bafium diamctri (BF, QR. ) '^**' ^ • 

Cum cylindri ponantur fimilcs , crit 
MF ;ad IQ, /^utBFad QR, hoc eft i^o^^i?» 4. 
ut peripheriaCL ad periphcriam SE.^p**^ 
Quare etiam rcctangula fub peripheriis/,«j„j. * 
CL, SE, &lateribusMF, IQ coii- 
tcnta 9 fimilia erunt , ac proinde ratio- 
nem intcr fehabebunt/duplicatam ejus, 1 Per 20. 
quam habet MF ad IQ, hoceft BFad''-^' 
Q R. Ergo & cylindricas fupcrficies &c. 

5 . Cylindricac f uperficics ( B M , R I ) F/^g^. eadem. 
rationcm inter fe habcnt compofitam ex 
rationibus laterum ( F M , I Qj & dia- . 
metrorum ( LF, QR) quae funt inba- 

fibus. 

6. Si acquales fupt cylindricas fuperfi- Vfg. 24 & 
cies ( AR, FD) crit, utdiameterAB^5 /♦12- 
ad 4i^tnctrum FN, ita reciproce alti-'^ " 
tudo FH ad altitudipctpRB; &ccon- 
ver{b. 

7. Dcniqueex coclcmi. corol. habe- 

V 3 tur 


^IO ThEOREMATA Sttt-EGT A 

tur cylindricas fuperficiei dimendo , fi 
nimirum altitudo ducatur in bafeos pe- 
ripheriam, ut fi altitudo fit pedum 10, 
peripheria bafis pedum6) multipUca 20 
per 6^ proveniunt iiopedes quadrati 
pro cylindrici fupcrficie. 

t 

PROPOSITIO XIL 

Fig.6. & r^riindri re^tfuverficiesejt ad baftm {A B 

l^cM. ^m^^t^li^drilatusiCB) ad {BO) 

quartam panem diametri hafios. ' 

Sit G H mcdiaproportionalis interBC 
& B D diametrum bafis , ac proinde etim 
a Pir tem. mcdia proportionalis intcr B A fcu AN, 
antep. "• & duplam B C. Girculus G P H radiiO H 
b Per 1 1. acquatur curvae lupcrficiei b cylindncsB 
hujui. C D. Sed circulus G P H ad cylindri ba- 
c ^er %. fim A B N rationem habct duplicatam c 
d i^r hyp. ^^^^^^^^^ G H ad A N : hoc eft d eandem, 
& defin.* quam dupla B G ad B A radium , hoc eft 
1 o. K f. eandem , <}uam B C ad B O quartam dia- 
metri partcm. Ergo etiam fuperficics 
cylindrica eft ad baum A B N ^ ut B C ad 
* B O quartam partcm diametri B D. Quod 
erat demonftrandum. ' 


O- 


. Ex Archimlfpp, ii\ 

Corolldritm. ' - . 

4 

CUperficies cylindri habcntis latus dia^ 
mctro bafis acqiwlc bafcos quadnit>li 
cft. Si vero latus fiicrit quarta pars dia^ 
tnetri bafeos , fupcrficics cylindri bafi ae-» . 
qualis crit. Utrumquc cx propofitionc 
paanifeftutn eft. -^ 

PROPOSITIO XIII. 

r^Ircidus , CHJHs radius (pL)cft mediasprc ^^f' 9 -^ ^- 

fortionalis inter coni refli latus ( B C) C^ / 

hafis radium (AC) dqualisefl fuperficieicomca^ 

Ihtelligatur , circulis A C G O P L cir- 
cumfcripta efle polygpna ordinata E F, 
IN, &fuprapoIygonoEFere£tamcflc 
pyramidem cono circumfcript^m. 

Quoniamperhyp. AC feu AG cfl:ad 
OL,utOLadBC,erltratioAGadBC 

^ duplicata a rationis A G ad O L. Sed ut ) ^^Z"- ^^- 
AGad BC, ita triangulum fub AG Sc^' ^' 
ambitu EF efl:ad triangulum fub BC8c 

*eodem ambitu E F. Ergo ratio trianguU 
fub A G, & ambitu E F ad triangulum fub 
B C, Sc eodem ambitu cfl: ctiam dupHcata 
rationis A G ad O L. Sed triangulum fub j, p^^ ^^ 
A G& ambitu E F sequalc cfl: b polygono buj - 

V 4 EF, 
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£ F ) & triangulum fub B C £t codetn am- 

c Per 9. bitu E F sequale c cft fuperficiei pyrimi- 

^V^^' dis circumfcriptac. Ergo ratio polygoni 

E F ad fupernciem pyramidis etiam c& 

duplicata rationis A G ad O L. Atqui etr 

iam ratio polygoni E F ad poly gonum fibi , 

iVer j. /. per conftr. fimile IN eft duplicata d ratio? 

*»• nisAGadOL. EreopolygonumEFad 

fuperficiem pyramidis &: ad polygoDum 

I N eandem habet rationem , quac proin- 

tPer^./. 5. de asqualia^ erunt. Eodem modoofton- 

dam, fupcrficies oyramidum, quse cono in 

infinitum magjs magifque polygonac cir- 

cumfcribi pollunt , femper asquales cflc 

polygonis , quac circulo O P L pofliint 

circumfcribi etiamin infinitupi. Quarc, 

fPer 10. cum $: pyramidum/ fuperficies in coni 

btijtts. fiiperficicm , & polygona in cirailum i 

\uiZ.^' O P L tandem definant , etiam coniiL^u- 

kTeru pcrficics & circulus OPLeruntacquali^. 

J^itjMs. Quod erat demQnftrandum . 

Exhoc fradaro thcQrematf exhibet^r circulus 
fuperfi^ieiconictetequaUs, 

CcrolldrtA, 

Fig* 1*91 ,|5 Efli coni fiferflcies dejualis efi tridn- 

gulo fuh coni latere { S C) C^ U- 
fios peripherid (CG ) confr^hefifi. Sic 


Sit O L radius incdia proportionalis in-f 
tcr A C & B C. Quia pcriphcria C G eft 
ad peripheriamP, ut^radius AGadrar*?^7- 
dium OL j hoc eft per hyp. ut OL ad ''^"^ 
B C : erit trianguluto fub prima ^ nempe 
peripher ia C G, & fub quarta BCb aequa- b Patei m 
le triangulo fub fecunda , nempe pcriphcr *^* '• ^* 
ria P , & tertia O L j hoc cft circulo^ l^r 1. 
O P L ,'hoc eft // fupcrficiei conicae BCD.^''/,^^' ^^^^ 
Quod erat demonftrandum. 1 3, 

Ex hoc corollario liquct/uperficies co- 
nicas triangulorum fubire iegcSr Itaque. 

1. SuperficiesconicacBAFjQXR,^';?- i®* 
ficqualia latera B A , QX habcntes , funt J^^'* " *• 
interfe, utbafiumdiamctriBF, QR. ^^ ' ^' 

3.Et(CFT, AZB)quaebafcsh^ent%- 3». *• 
aequales , funt mter fe ut latera (C F, A Z.) f+/" ' ^- 

4. Etquxfimilcsfunt(B AF,QZR)'4;^;^^ ^ 
dupljcatam habcnt rationem ejus , quac eft 1 1 . /. x 1. 
inter bafium diametro$. *^^* 3- 

. 5. pt quaelibet rationem inter fe ba-Fi/.^tfV. 
bent pompofitam ex rationibus laterum 
(BA, QZ)&diametrorum(BF,QR) 
quaz funt in b^fibus, 

6. Etquacaequalcs funt, reciprocant 
latera&bafiumdiametros) &quacrcci- 
procant, funt asquales. 

Quac omnia demonftrantur cx coroll. i. 

V 5 ut 


^14 Thj&okemata Sei^bcta 

ucfupracoroUarjadecylindricd ^perficie 
deduximus excoroUario ifthic primo. 
^fg' if» ^ 7. Mctiemur denique conicam fuper- 
ti.taif.e. £cicm, fi latus FC per bafeos periphc- 
riamilimidiam multiplicemus. U t fi latus 
fit pcdum 5, peripheria bafeos pcdum 1 0, 
duc5per 10, proveniunt ^opedes qua- 
drati pro conica fuperficie. Dcmonftr. 
patet ex eodem i . coroll. 

PROPOSITIOXIV, 

F/g.t. &9' r^Oni reiH ffferpcies eft adhajim^ ut Im 
ubT' ^{BC) adbafisr^itm{AC.) 

Inter latus B C & bifis radium A C fit 
media proportionalis O L. Ergo ratio 
Ki^Bcfin. B C ad A C eft duplicata e rationis OLad 
jo. /. s . ^ Q janj circulus radii O L/ eft aequalis 
huiL^^^ fiiperficiei conicae C B D. Sed hujus la^ 
g Per 1. /. tio ad coni bafim A C G eft duplicata^ ra- 
12. tionisOLad AC,acproindceademcum 

rationc B C ad A C. Ergo ctiam ratio fu^ 
perficiei conicae CBD eft ad bafim ACG, 
ut B C ad A C. Quod erat dcmonftraji- 
dum. 


O- 


Corollaria. ^ 

j.QX^erficiesconire^iy dtriangidodtijuiUtero F/g. ^7. 

circa^erpendicHlaremKA circumalto^ef 
niti^ bafeosQTduflaefi. 

EftcnimKBlatussequalcBD^ adco- 
quc duplum femiflls A B , quae bafeos ra- 
diuscft. 

2. Stferficies coni areBangulo trianguUa- Pif. 24. 
quicruri EBD froduBa efi ad bajim 9 ut i^ 
ijuadrato diam^ter ad latus. 

DuAacnimpcrpcndiculariBA, azn^^^^^f^^^ 
gulus rcftus B bifccatur , adcoquc A B D ^^* '• '• 
lemirc6tus cft 9 cft autcm & A D B ^ fcmi- b T^^r eo- 
reftus. Ergo D A , B Ar aequalcs funt , ac ^^^^j ^'f^ ' 

{>roind^ BC cftdiamctcr quadrati AK,^p^^^'^ j^ 
atus vcro A D. Eft vero eadcm A D fe- 
midiamctcrbafeos PT, cum pcrpendi- 
cularis ABfccet^bifariam ED. Exqui- ^ p^tet ex 
$us Sc hac 14. patet coroUarium. 26. /. i . 

SuperjiciescjlindrireBi {G K) eji adfuper- Yig, 14. 
jiciem coni reSli (GBN) utcjlindri latusad 
dimidium latus coni, 

Namfupcrficics coniGBN eftttdba- 

llm 


'}i<J Theoaemata Selecta 

tP/r 14« fim MIjUtlatusB Nadefcmidiametrum 

^*^*^- bafis QN j Tioc eft ut dimidium lateris 

B N ad quartam r>artem diametri G N. 

Eft aqtem bafis M I ad fUperficieip cylin- 

i Per 2%. dri G K , ut f quarta pars diaoiietri ad N K 

kujus. cylindri latus. Ex aequo igitur fupcrficics 

conica G B N cft ^d fiipcrficicm cylindri- 

camGK, ut dimidiumlatus coni adcy- 

lindri latus NK. Quod erat dcmonflxaoc/, 

Lemmaadjeijuem. 

Fit- 10. 'TNtriaftgulo NP Vduaa Jit QJ> farallela ad 

Dico , reffamulwn fuh P N^ NU aquari 
reaanguk fub P Q^^ QD^ una cumre^amulo 
fuhNQ^^duabusJimulfumtisNU^ QJD. 

Duc lateri N P perpendicuUrem N A 

aequalem N U, complctoque N O reftan- 

gulo, ducaiardiamcterPA. TumexQ^ 

parallela QE ad N A fecct P A in B. Per 

B ducatiir C F parallcla ad N P. Quoniam 

a Ex corof. A N cft par N U , patet ctiam a Qj8 effc 

I • f • 4 ^- parem QD. Igitur rcttangulum O N cft 

J;^'*"reaangulumPNU, &FQ^cftPQp. 

Ileftat ut probemusjre£i:angula O B,E C, 

B N acquari re<5tangulo fub N Q^& dua- 

bus N A , QB, hoc cft fub N Q& duabus 

NUjQp. Idverpeftnjanifeftum: re- 

ftan- 


r 


Ex AiicniME0K. 317 

ftangulum cnim fub N Q 5 & N A 5 QB 
jeqilatur^ histribus rcftangulis fub NQ^^^riJ.u 
&CA (hoccftfpatioEC) fubNQ>5& 
NC(hoccftfpatioBN)fubNQ&QB: 
hoc eft rurfum fpatio B N, ac proinde fpa- 
tioOB, quodipfiBNcxqualccft. Li-^Pifr.^j.' 
quct crgo propofitum. '•*• . 

PROPOSITIO XV. 

QTconusreSlusfeEluifttflmoQSRbaftNZO ^'g* «i- * 

paralleh , dicQ^ circulum G HM^ cujus ra-^ * ** 
dius G Hefi medim imerpartem lateris NQ^ 
Cr drculorum QSR^ N Z O radios QD^NU 
Jimulfumtosj a^jualemejfefiiperjicieiconicainr 
ter parallelos circulos QSR ^ NZ O inter^ 
cepta. 

InterP^&NUmediafitGF. Itcm 
inter P Q^& QD fit media G K , defcri- 
banturque circuli GFL 5 GKT. Erit 
hic b aequalis fupcrficiei conicae QPR ^\^^ '*• 
illc fuperficiei r N P O. Reaangulum S w. 
P N U aequatur d rcctangulo P QD , uni d Ter lem* 
cum redangulo fub N (J & N UjQD fr 
mul fumtis . Scd quia ^ G F media cft pro- ^^*** ^*'»* 

{)ortionalisinterPN, NU, reftangii-^fp'^ 
umPNUeftacqualc/quadratoGF>&/.6. ^* 
quia G K cft i media intcr P Q, QD , rc- i PereonftK. 

dan- 


l^Perty, fi^ngulum / P Q^D ^equsitur quadratb 
/*»• GK: &quuGHmediai^cftinteTQN, 

kPcrhyp. &(^D,NUfimulfiiixitas,rcaanguluin 

fub QN & QP 5 N U fiiDul fumtis acqua- 
n Per 17. k cft^quadratoGH.Ergoquadratum GF 
/% ^. par quoque cft quadratis G A , G K. Er* 
o Pei %? * go cum circuli fint . intcr fc , ut quadrata 
/.12. Yd.d iorum , crit quogue circulus (5 L F ae- 

qualis duobus dirculis G K T, & G H M. 
♦p Ter 1 5 . Atqui circulus G L F cft aequalis p f upcr- 
i^yJH' ficiciconicscNPO. Ergoetkmfupcrfi- 

ciesiaequatur dubbus circuHs G K T, & G 
tVereand. HM. Atqui fupcrficiei NPO pars una 

l^PrRraequafoeftcirculoGKT. Ergo 

teliqua , ihter parallelos circulos Z Z , SS 

comprehenfa, aequaturcirculoGHM. 

Quod erat demonftrandum. 


hefHnm ad je^uent\ 


Tig.11. 


'iJEff^e (B ZT, CG) quit in circulo gequa\e\ 
. ^arcM {BC^ ^HG ) intercifiunt , futttfa- 


raflelJe, 


/ Diicatur enim C H. Quoniam arcus 

•T^rip. 3C5HGperhyp.funtacqualcs, etiam^ 

hPer 18 ^St^^^ B H C 5 G G H altcmi acquales e- 

/^ ,, •' runt. Ergo fc;BH &C G funt parallcte. 

Qi^od erat.dejcnonftrandum. 

'*.»' ...» .' 
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PROPOSITIO XVL 

X NJcribatur circuU fywra regularis^ paril4^Vg^\%* 

tcra <!r aqmlatera > ducattarcfHi EBab extrcr 
mitate diametri adB^ terminum lateris dia^ 
metro vroximi , angulos vero aqualiter diflantes 
iAAjunganireila BH^CG^DT. 

Dico reSlangulum , quod diametro AE^fy* 
fuhtensa E B continetur 5 aqnari reiiangulo , 
^Hodjit ex latere unojigura infiripta {AB^vel 
£ Ccrc.) fcr ex omnibusjungentibus B H^ 
CG^ DFfimulfumtis. 

DucCH,DG:quoniamBH, CG, 
DF intercipiunt arcus a aequales BC,HG, a Per »«. 
CD,GE, crunt i parallclje. Par i argu- b "Pw /fw. 
mento p^fallclac funt B A, CH, t>G'yP^*'' 
E F. Omnia igitur triangula cB A K *«'P"" *7- 
KHL^LCM^MGNjNDOjOFEf*'^^''- 
scquiangula (unt. Ergo ^utBKad KA*dP«r4./.6. 
ficHKadKLi &utHKadKL, fic 

CMadML}&utCMadML,ficGM 
adMNi&utGMadMN, ficDOad 

ONi&utDOadON,ficFOadOE. 

Ergo e utuna antecedentiumBK ad unam e Ptr li. 

c onfequentium KA,fic omnes antecede^*- ^- <• 

tesBK,KH,CM,MG, D0,0*' 

(hoc 


^20 THCOAfeMAtA Sl^LECTA 

( hoc eft omncs jungcntes B H , C G^ DF)|t 
• confeqiientcs A K, K L, L M, M N,NO, 

OE, hoceftaddiamctrumAE. Sedut 
iPfr*J.4.BKadiAKficEBadBA. Ergoutoto^ 

ncsfimulBH,CG,DFadAE, ficEB 
k Per t6. cft ad B A. Ergo k reftangulum fub om- 
^*^- iiibusjungcntibusBHjCGjDF^&fub 

B A sequatur rc6tangulo fubr A E & E B. 

Quod crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVIL 

^'^' ^ ^' <§^«^^^ circuliD AF^ cujtUbafis D Fper- 
pendicidaris fitdiametro AOE^ infirikif 
turfiguraiiqHilatera Cr parilatera^ ducatHf 
' ^ue ut inpr^cedenti reSta E B. 

Dico , re£tanffdum fiihE B:€r partedia- 
ntetri AOj qua fiffntnti axis efi , comfrehen' 
fim j aquari ireBangulo fitb latere uno fiffOTA 
infiripta^ O^ omnihts jungtntibus BH^CG^ 
imkcumDO dimidio hafts D Ffimulfimtis^ 
comprehenfi. 

t)cmonftratio cadem qua^ prasccdcntis. 
Lemma i.ad fequent. 

^ig* 1 !• ,T Nfcriptafitfpbiera maximo circulofigura regih ^ 
^ laris ^ CHJusliUera quatemarim metiatur ^ cir^ 

c$\ 


ca axem A E cmfifiens : quo manente , circnlut ^ 
cumfigurd circumafatur, 

Dico yfphara infcriftum iri corpus chmcis reSh 
fuperficiehus co»te»tumi 

Quod B A, H A j item D Ej F E defcri- 
bantintegras conorum reftorum fupcrfi- 
cieSjmanifeftum o eft, Deinde, quia linex o VUe de- 
CB,GH,&GF, CDconcurruntpro./«*-'-^»-. 
du6tje in eodem litrimque piinfto diame- 
tri A E (imiliter pertrafkse , quse jiingcn- 
tfes fecat normaliter 5 etiam liquet , has de- 
fcribere partes fuperficierum reftarum 
conicarum , kiterceptas inter parallelos 
drculos, quos infphaerica fuperficiede- 
fcribunt vertices angulorum B, C, D. 

Lemmd. i. 

QEgmefaifph<er(i , cujus axis AO\f feSlio maxi* Vig. 1 4. 
^maefioDAF» Huicinfcriptafitfigura aqui-^ 
latera demtd hafi , ^/^<e circa axem AO in orbem^ 
convertatur, 

Dico , fegmento Jph^rico infcriptum iri corpus , 
" conicisfuperficiebus contentum. 

Probaturutlemmapraeced. x 

pROPosiTio xvm. 

I 

T^Onamur eadem quA inprimo lemmatd. Pig, 13. 
£,t dficatur reSta EB ^ dh extremitate 

X m€' 


5^Z' THE01t«Ml%TA SEtBCTA 

fftetri ad t ermi mm htmsdiamctto^yrwximk 
picoomnihus fiwerficidmst^nki^jp^ 

firiptis Aquaiemejft circulum^ cujus radius ( £ ) 
tVotentia poteft^ireilanffdumAEB^ conwreherjfiimzfi- 
reSlaeft deliceifddia$Hitro AE^ crJkhensJiEB. 

quadra- - • /. » a «• 

tum e]Hs. Hoc eft , ^cujus radius ( I ) eft medius 

b Per 17. proportionalis inter A E& EB. 

^' ^- Quoniaiii reft» B H , CG , D F »- 

quantur reftis B K , C M , D. O his 

c Per i./i iumtis, eritf refbangulutn fub latereQno 
figurae infcriptae triaximo circulo ( vide- 
licetfubAfi, velBC,velCD, velDE) 
& fub omnibus fimul JungejAibus B H , 
C G , D F , aequale reftangulo fub A B & 
BK , fub BC & compofita ex B K& 
CM, fub CD & compofita ex CM& 
DO, fub DE & DO5 fic enim rc&x 
BK, CM, DO fingulas^fuertmt l>i5ac- 
ceptae. Atqui rcftaogulum fiib AB & 
amnibusjugentibusBM) CG, DFfi- 

J p€ri6. Hiul fumtis aequatur d rpftangulo AEB , 

^^Verb p ^^^ ^^ ^ quadrato I. Ergo quadratum I 
^ acquale eft rcitangulis fub^AB & BK , 
fub B C & compoM fex BK, C M, fub 
C D & compofita «x C M , DO , fub 
DE & DO. Sint jam inter AB & BK 
media proportionalis P > intier B C , & 
compofitamexBK>CM)mediaQ^ in« j 

tcr 


tcr CD & compofitam ex C M , DO^ 
mcdiaR> inter DE& DOmediaS. 
Erunt igitur quadrata P, Q^j R, Sa^- 

qualia / re£tangulis ; fupradi£tis. Quar^ f 'P^r if. 
ciim quadratuinr jam oftcnderim iifdiem '• ^* 
sequari reftangdKs , ctiam quadratisPj 
(y\ R ,, S aequale erit. Cura igitur circu- 
liunt inter (tg ut quadirata raaiorum ^ et- g Ver % . /. 
kra circulus radio I dcfcriptus oranibus '*• 
fimul circulis , quorum raoii , P , Q^, R , 
S^aequalis i erit. Atqui circulj radiorum { ^atet ex 
PySfiS^. sequantur i[{£uperficiebu$qQni-22./. 6. 6* 
cis , qua3 produxerunt latera A B.> E D, ^ v ^- 5. 
fiquidem P eft media prbportionalis in-^^^^^' '*• 
ter A B cooi latps , ^ B K radium ba- 
feos 5 S vero media eft inter E D , Sc 
D O 5 circulus radii Q^eft aequali^ fe- 
gmento «fuperficieiconicae « quaeint^r- " ^^ ' 5- 
cipitur antcr duos paralJelos.circulos dia- ' 
metrorumCGj BH, quiaQ^mediaeft 
interBC, 8cconjpofitamexBK,CM> 
&; obeandemcaufam circulusradii Rae- 
quatur fegmento fuperficiei conicae inter 
paFallelos circulos diametrorum C G , 
DF interceptae. Ergo circulus radio I 
de{criptu$ aequatur omnibus fimul coni- 
cis fuperficiebu^ fphaerac infcriptis. Quod 
erat dempnftranduin. 

X z PRO- 
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PROPQSITIO XIX. 

^'/•.'♦' TiOnantureadetnqu/tim.lemmatCy C^du" 

catur reBa E B ah extremitate diametri 
AEad termintm latcris A B diametro pro- 
' ximi. ' 

Dico , omnibM fiiperficle^HS conicis fegmentQ 
Jp^fdricoDAFinJcriptisaijualemeJJicirculm, 
cujus radkis efi mediusprovortionalis imerEB^ 
0^ fegmenti axem AO. ^ 

Deraonftratioplaneeadcm, qusepne- 
cedcntis: fcdproP. i6.ciitcturP. 17. 

PROPOSITIO XX. 

Tti, 1 5. ^XJperficies cohica Jphara injcriptx infphdri 
Jiferficiem definunt. 

Data fit fuperficies quantumvis parva 
X, manifeftum eft intrafphaericam lupcr- 
ficiem ACEG dari aliam pofle concen- 
tricam , quse ab hac deficiat quantitate 
minoriquam fit X. Ambarum planofe- 
ftarum per centnim maximi circuli fint 
ACEG, DPLM. Ducatur diametcr 
V ADE,&inDtanj;atNQ: SiarcusAE 
tPtf/^r^jf^bifecctutrurfus, & fic deinceps, rclin- j 

S' nltf' tt^^"^ ^ tandcm arcus A B mipor arcu 

AN. ' 


\ 


£x A RcfHiMBDc. jiy 

A N. Huic fi fubtendatur re£ta A B , ma- 
nifeftuTn eft, eatp n6n'pertingcre adperi- 
phcriam P D M L , efle que ktus figurae 
aequilaterae & parilaterae circulo C A G E 
infcriptse , cujus nullura latus pertingat 
ad periphcriam P D M.E. Quare fi circa" 
diametrum AE inorbemaganturomnia, 
patet fuperficiei fphsericae exteriori in- 
fcribendas cfle conicas fuperficics , quac 
includant fuperficicm ^haericatn alteri 
concentricam 5 ac proinde illa fint^ma-^'*^^ «^* 
jores, Quoniam igitur fphaerica fuperfi- ^^^''^* 
cies D P L M deficit a fuper ficie fphaerici 
A C E G quanritate minori quam fit dat^ 
X 5 multo magis fuperficies conic^ ab ea- 
dem fphaerica A C E G deficient qijanti- 
tate minori quam fit data X , ac proinde 
r m A C EG luperficiem definent. Quod c Defn. 6. 
eratdemonftrandum. /. n» 

PROPosiTio xx:l 

f^Onicde ftferficies fegm^to fph^ico Dj4F ^i^- > 7- 

injcripu in ipfam fegmenti /ph^ricam fi" 
pcrficiem definmt. . ' ' ' ^ 

Demonftrabitur eodem fere ratiocini^, 

quo pr^ecedens. - * / 

• • • > '.- 

X 3 PHO- 
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PROPOSITIO XXII. 

^tg. 16. lr\Em9nfimuin efiprovoj^, 1 8., tirctilum^ cu^ 

jtis radius efl medtus. froportlonalis intcr 
iikmetrumAE^ <^re^amMB^ ijfixabexr 
treniitate diametri dudtur ad termimim late: 
ris A B diametroproximi ^ atpialem ^Je omni" 
busfi4ferjiciebusconicisffh(tra injcriptis.. 
o Vi^e efe- X)ico ^ hunc eirculum dtfinere o tandem in 
Jin 6. L 1 1. circsdum ) i^jus radius efi A £. fphara iior 

« 

JSTam C plura femper ac plura in infini- 
tum latera circulo maximo ihfaribantur 
(quae deindecirca AEinbrbem a6b co- 
' hlcas prbducunt fuperficies) patct latus 
A B fieri tandein quavis data reSra minus, 
^ ac proinde fubtehfam E B ad diamctrum 
A E accedere ad intervalliim etiarh quovis 
dato minus ^ unde fit ut diti^remia ip(a-' 
rum AE, B £ etiaift 1i4t quavis data mi- 
ppv. Ergo multo magismcdia proportio- 
^nalis intcr A E , B E , quje femper major 
ift quam B fe, diifFeret ab A E tandcm. 
defeftb minori quocunquc dato, ETgo 
ctiam circulos^ ^cujus (eftiidi^imeter eft 
mediainterAE, &BE, dcirculo), cu- 
jusradiuscft AE^ tandcmdifferet dcfe' 
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ftu minori qupamque dato : hoceft in ^'jDf/r. ^ 
ipfum dpfinet. Quod erat demonftran- /• 1 1. 
dum. 

Hacperfefatis clara non ejl neceffe operojius de^ 
mqnftrarr. 

PROPOSITIO XXIII. 

T\EmbnJtratum efipropof ip., circulum , cu^- Yig* \% 
jus radius efi medtHs frcpQrtiondis inter 

EB O^ A O fe^mfnti axem y ^u^Haiemeffeam^ 

nihus fuperficiebus conicis portioni Jbh^ica 

D AFiinJiriptis, 

pko ihmccirculum dffiffere ^^n \ciraUum , 

cu/us^ radius efi re.^a A P.kfegmnti vertice 

M^it ad Peripheriam (iiKCidi J) QJP N ^ qui 

h^fij^fi, Jegmenti. 

NaiD .quiajam cx pracced. depionftr, 
liquet j> £ B defincre tandem in A E , . pa- 
tebit quoque , mediam proportionalem 
i^ter ^ B Sc A O definere tandem iii ^ne- 
diampAoportionalem inter 4E & A O > 
boc n eft in ipftm AD. Manifeftum. eft ^^P^rco^ 
igitur^&: circulum^cujusi^adius cft medius ''^^^* ^'f- 
proportionalis inter fe^B & AO , etiam ^*^*^* 
definere in circulum radii A D. Qyod e- 
rat demonftrandum. 

X ^ Lem^ 


/ 
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< t 

Lemma adfiquem. 

^I diameter Mametri dupla eft ^ circuluj crrculi 
^quadrupluserit. 

Patet cx propof z.Liz. & defia. lo, 

lib. y. 

- • . 

IPROPOSITIO XXIV. 

F^i^. 16. r^ Ujufium^jue jpharA fuperficies quadrtwU ejl 

maximicirculi ejufdem fph^r^. \ 

TJOc nobiliflimumArchitnedistheore- 
ma ex jam prsemiffis expcdite demon- 
ftrabimus hunc in modum. 

(Hirculo fphserse maximocirca diame^ 
trum A E intelligatur infcripta efle figura 
ordinata , cujus latera quatcrnarius uie- 
tiatur. Qua^ circa A E in orbcm dufta 
produeatconicasfuperficies^ fijperficiei 
fphsericae infcriptas.;, ducaturqwe EB. ' 
a Per 18. Dcmonftrgrum jam fupra 4'cft , omnes 
hi.ys. corricas fuperficies fphaersp infcriptas se- , 
quales efle circulo 5 cujus radius pof eft re- j 
aangulum AEB, hoceft, cujus radius 
eft medius proportionalis inter A E , 8^ 
EB. Atque hocfemper cycnit infcriptio- 
nibus in infinilum continuatis, Quarc 

SMxn 


f 
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cum infcriptx conicae fuperficies t tan- ^ ^*^ *<*• 
dcm definant infphsericam fujjcrficicmj ^'^"^* 
circulus vero 5 cujusradiuscftmediusin- 
ter A E , & E B , definat e in circulujn , ^ ^/^ ^*- 
cujus radius AE 9 ipfa quoque fphcerica/^'"* 
fujperficies ^ aequalis erit circulo radii A ^ ^^^ ^* 
E, hoe eft e quadruplo maximi ciriculi AC '^l^griem, 
EG. QuDderatdemonftrandum. fr^ad, 

Viam^ qua ift theoremate nobilijjimo defnoH' 
firando baaenus uji Jumus , ^Archimedad muitd 
breviorem isf dariorem ejfejciet\ fui Jrchime^' 
dfmlegerjt, 

CdTollarU, 

pX hoc praeclaro , atque admirabili 
theoremate, quo immortale nomcQ 
Atchimedcs apud omncs Geometras con* 
fecutus cft 5 exhibetur circulus sequalis 
ftiperfieiei fphscricae y is nimirum , cu jus 
fcmidiameter eft fphaeraediameter, five 
cu jus diameter dupla cft diametri fphasrx. 

« 

EXpeditajam erit dimenjio Juferjiciei Jphteri» 
ctt ^ principis inter omnescurvas. Duplexejl 
modus, 

I. ^MenJureturcirculus fph^ne maximus (ut 

traditur injcholio pojl p. 6, hujus, ) Et multiplt-- 

hetuKper 4. XJtfi maximus orbii terrxcirculus in-f 

i/emuf Jit coniinere quadrata milliaria unius ho- 

jr^^ive Belgica 5*, 949^000^, hicnumerus qua^. 

X S dru" 
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n^9ft$tr^ • . ] 

2. Diam'eterfphar<tmultiflicai<efer€ircum * 
, fdrentiam nfhxifnt circuliexfoihetfphsra fufer^- 
crem. XJtfi terra diametrd detitur mHliaria uniw 
hor^ 2;7f O^^ 'aP^ikde>ntaxmi^rtuii^ciremnfi' 
' « renpid , eliaatur pniiisstrium ' 8&40 ; :> ik' ^dWo ««*. 
iwm rurfwn^uadrata milUariam^s^hara 23 , 
760 , 000 ^fl^^^w orhis terrafuferficiem confiitu- 
entia, ' 

, Demnfiratiofmet exprimocomhfL^ 5-.. Av^ •, 
TfiSangulum enimfub-diametrojfb^^^^ ^maxi- 
mi circuli lcircumferentid , fer di6ium <orol, efi ^ 
quadruflummaximicirculi. 

P ROPO S I TI O XXV. 

^'^- '7^ f2^s4^m^fWhoni/filMricff.( I>^F)fu^ 

perjicics te^jmUs -efi circuios^ , ai^s r^adius 
eJl.reSta (^ D) 4r Vertietfortifoms^ df^aiU 

circun^eremiamcirciUi^DQj^-N^^ffiprtio^ 
nis ejl bafis, ' 

Poitionis iBaxinue^ fe6lioni infcripta 
Gogixetiir ciri::aiaxcaiA.O.fig\una,«quiJa- 
teraj&parilaterabafidemtaiqua:, circa 
A Oin ofitoem a^a , portioni infcribet 
conica^ fuperficies r Ducat ur quoque re- 
o/«i8.d- ftaEB, ut(.fupra. Omnes.conic^ fu- 
i9.tfuiui* per^cies fegmenta fph»rica. jam infcri- 


DftediusrprOiportionaHs iqt^f E B , & fcg-^^'^ '^' 
tx)enti«scn)AO. Atque hoc miiltipUoar 

ti^ in infinitum ifnfcriptidnibus fctetper 
continget. Quarc cum & conicaC'fuf)crlin 
q^s ;&giti$nte ttefcripjMe tdfcfiaaiat ^«inbp^-ir. 
fphaBtteam fegmetitifupcifficicm^ Scoit-'^^i<'^- " 
culu^^ cujtts radius inter E B & A Omeri 
diufii&(^ii /diefimt c in^circuliJm radii A I> , ^."^f^^^ * ^* 
etiam <i( fphierica por jipais fupei^cies ^^l*. ^ ' 
DAF cir^ulQ radii AD «qualis . crit. iri^jt^/. 
Qupd em demdnftrandum. 

Hoc alternm ^ tx Archimedi invefUis nobilio^ 
rihw-f qujbd^perinde acfrduedens^ via multh^ quam, 
iffi ^ Mviori^itc cjariorijam demonjiravimus. 

P«.OPOSITIO XXVL 

SXJ) fuperjUi^saqHdisejkfupwrficiHfphA^ 

Etji cjlindrus ac ^dsra ficentnr planisad 
axem (BG ) reSlis , erunt fingula fuperficiei 
cjUndriC(t fegmenta fegmentu Rngtdis fkperfi' 
ciei Jphicrica dijualia. 

I . Purs. Quoniam cylindri latus HV oPer hyp, 
^q^ialceft tf P S diametro bafis y erit cy- » '^^^' ^^*- 
lindrica fuperficies H S quadrupla a ba- '''^: ' *• 


feos. 


bujus. 


\ 


33* 'T^^^'^^**^''^ Selecta. 
feosj, hoceft^tnaximicirculifphxrsecy 
b PfT 2 4, lindro infcripf x j cu jus cum ctiam h qiia 
bujus. drupla fit fphaerae fuperficies , erit hac 
asqualis cylindricas. Quod erat demon- 
ftrandum. 

2. Pars. Ducantur re&ac BO , G 0» 

iPer^t. QuoniamjinguUis B O G f re6tus cft in fc- 

^' '• micirculo , ab eoque cadit O C perpcndi- 

c Per coroU cularis ad B G , crit ^? B O media propor- 

1. /). 8 . /. 6, tionalis intcr G B , & B C , hoc eit , inter 

d Tfr 1 1. I T & H I. Ergo circulus radii B Oi «- 

^'^'*'' qualiseftfuperficieicylindricseHT. Scd 

cTerfrdc, idcm cirailus aequalis e eftetiamfegneo- 

" fo fuperficiei fphaericse OB K. ^qua- 

les igitur funt faperficies , cylindrica HT, 

&fph«ricaOBK. 

Dcinde quia eodcm modo oflcnditur 

cylindrica H X aequari fphaericae QBR, 

ctiam reliqua cylindrica I X neJiquas 

fph^ricac QO K R , inter dnos pamt^ 

. lescirculosinterceptae, aequalis crit. 

Ex his patct dc fegmentisomnibus. 

PROPOSITIO XXVIL 

Tlg> 1 %• Q^ Egmema fuperfciei fph^ica parallelis dr- 
^ culisdivife eam inter fepraportionem hkhent^ 
ejuam fegmenta diametri {BC^ CD , DA^AU 
EF^FG)ad cJrculdiparallelos reiU. 
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Sequitur cx praecedenti. Sunt eniro 
iphasricx fuperficiei fegtnenta O B K5 
QpKR, MQRN, &c. a aiqualiacy- aT^r/r/i:; 
lindricis , H T , I X , L N &c. Atque haec 
eanderointerferationem habent, Jquam ^ ^^^ '^ 
axisfegmentaBCjCD, DA&c. Er-''V 
gOL&illa. QuoderatdemonftraQdum* 

Scholiim. 

£Xhac ijmotefcit profortio zonarum (*f ctima'* 
tumiffterfe, Suntemmadim/icemtttfeffnen" 4 

taax^^ fuamtafiuntex tahuldjinufm. 

Ex edaem habetur dimeftfip fegmtntorumfu" 
perjiciei fphteric^, Nam quia & toiafpharjefu- 
ferficies nota eji exfcholio prap, 24 , Jj' fegmento^ 
rum prcportio ^ utpote eademjfuof pattiumaxKy 
etiam datur , lijuetfegmentajiugula innotefcere. 

Cateruvt isf (juatuor Pr^cedentia theoremata j 
^ reliqua omnia , qua Jequuntur , omninoJingU' 
laria atque admirandafunt -plan/aue digna , ad 
q$ue intelligenda Qeometria pudioji ardentijiudio 
incurnbant. 

Lemma adfiejuem. 

%2I fph^ram tangat planum ( Q^Nin 0) re6la V'£. i^. 
^(ylO) excentroad contaSumdiUiaefiplano 
tdffgentiperpendicularis. 

Secentur planum tangens QN,& fphse- 
ra , per ta&um O duobus planis , quae in 

fphas- 


/" 


11. 
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{phaera quidem producantcirculosOG, 
OE), in plano autem Ct.M rcflSisCO,' 
I O , . quas circulos contingent in O. I^ 
tur per 18.1.3^ A O perpQndicularis eft 
adutramquelOjCO, acproindeperif" 
1. XI. rcfta plano Qlil. Qood crat dt^ 
monftranduni. 

PROPOSITIO.XXVm. J 

\ 

^^^JHs altittido ( iC O ) par efi radio JphdorA , 
bajis vero ( Z )fufcrjicieifph^ii tujualis. 

IntelUgatur fph«r»j circufljfctiptiun 
eflbcorpus aj^quod polyedrum^cuijus &li- 
dianeuli novisplanis (^hasram tangcnti- 
bus aofcindantur. Quo fa£to orietur aljud 
corpijis polycdrum fph^ram cpiatincfls , 
minu^ptiore, & plurimis CQuftaDimga- 
li«, Sciiiperficiem. habens ex pluiibusac 
rainoribus planis tangentibus •bbmpofi- 
tflm. Si polyedri hujusv foJid i anmili no- 
vis planis tangentibus iterum abicindan-' 
tiir 5 & tertii poly cdri inde nati fimiliter , 
atoue ica in infinitum 9 fiet tandcni ut & 
polyedrum excedac fphseram folido mino- 
ri qiiocunquedato, 8cfuperficicscju5ex 

planis. tang<pntihu$ (qua^i ui:di3U.^ jinc 

tcr-j 


f FixtiBo^&^ tAinora ) &pj[uraenHit)c:om-*, 
H&iA: (pha^tk&m fqpe^rficicmr excedat 
)i|oqae p^aaa ^Bmori ? dato qupoinque. 
J^odiUtroittqw, Ik^tdcoionftrari pof-} 
'et<,itain($n^(|knaperfe&ti«clavu{ii, po- 
y etor fl»dio. bjrevitatis* Hi&ita coqfti- ., 

:uti&, quasIkuQivicaconclMdmus. < 

• Polyedrmtt' jac* expofitum componi- 
^rexpyramidibus, qtiarumvertexcom- 
*rais*cft'centrum fphaEJrse 5 bafes vero 
[imt plana tangentia , quae polyedri fu-' 
perficicto conratuuht. Et quia reftae ex 
^ro A ad fingulorum planorum conta- 
9ins duftx ad plW ii fingula perpendi- ^ ^'»'^-^'»- 
^laresfunt , erunt amnium pyramidum, ^^^^' 
^tiibusconftat polyedrum, aequalis alti- 
fudo, ipfe trimirum AB radius fphasraer- ^ 
Si jam igitur plahum X ponatur sequale 
Riperficiei ipfius polyedri , fupcrque eo 
crefta fit pyramis ad latitudinem M Jf 
etianiaequalemfphacracradioAB, mani- 
feftumeft^omnespyramides fupradiftas, b p^r 6. 
tioceft totum pplyedrum, aequari pyra- ^- «^- ^ 
P^idi X.N. Ad eundem modum reliqua 
^Dania. polyedra fphaeram includentia , 
^as cx trj^ncatione perpetua foUdorum 
j^gnlomm^liaatquealia hafcentur inin- 
pituna 5 femper aequalia erunt pyrami- 
i di- 


dDeJtrttio 
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dibus (perXN repracfcntatis) quarunfj 
altitudines (MN) funtradiusfphserse, 
bafes vero ( X ) aequales fupcrficicbus po- 
lyedroruraf fphaeram ambientibus. <^a- 
re ciiiKi tandem 5 &polyedra (utdixifu- 
pra) infphacram, &pyramidesXN(ut 
/ moxoftendam) inconumZOdefinant, 

c Per x.bu' ctiam c fphaera eono aiqualiserit. Quod 
crat demonftranduiia. 

Quod autempyramides Xi4 d definaxit 
inconum, ficpftendo. Polyedrorutafu- 
perficies dcfinunt in fphaerac fiiperfi- 
cicm, ut poftulatum fupra. Atqui bafes X 
s pyramidum X N fcmpcr aequalesponun- 

tur fupcrficiebus poly edrorum y & Z k- i 
fis coniZOper hyp. aequaliscft fupcrfi- 
cici fphaerac : crgo ctiam bafes X dc- 
finent in bafim 'Ly ac proinde cumpyra- 
mides X N fint ad conum ex hyp. acque 
' e Ver cirol aljum y xxtc bafis X ad bafim Z , etiamipy 

/.11./. 11. i-amidcs in conum definent. ' 


Demonftratio jarn allata hujuspropojitionis (j 
fequentis feniiits diverfaeft aiedy qua ufus ejt 
Archimedes ; quce quidern valde fuhtilis i^ inie'] 
niofa efty fedfroliJca ^ ardua ; adquamviaelf\^ 
. cet aSibentur duo manifefta i^ ^rqpojitiones unk*\ 
cim , pneter alias iionpaucas , a quibus ilU depeaA 
dent, Ipfumverotheorema ah Archimede proPo»i\ 
turhuncin modmn; omnis fphira JuddrHfta p 

coi 
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' coni bajim habefftu iequalem maximo circuhjfh^ 
riCj altifudinemvcrorddium. 

Scholium. 


-( 


EX bocpr^embiti thcorcmatefigura iuter corPo» 
reas nobilijjimit elicitur dimenjio, Namji aia'-' 
metrilextaparsjjivetertiafemidiametri-f mut" 
tiflicetUr per Jph^a fuperficiem Jam notam per 
fcholiumprop, Z3., provenietjphariefoliditaf. 

/nveutafitfphar^ terrejlrisfuperficies continere 
quadrata unius hora milliarid 213 , 790 , 000 , ^ 
femidiameter ejio milliarium borariorum 1 375* , 
cujus tertta pars eji ^s^ |. Multiplica 45-8 omifja 
fraAione per 1 3 , 7^ y oo^, provenient i o , 8 82 , 
080 000 cubicaunius horce milliaria profolidi^ '^ "' 

. tateorbisterra. 

Cum enimfpharajit aqualis a cono , cujus alti" a *P^»' banc 
tudo eji radiusfphara ; bajis verbfuperficiesfph^- * * • 
ra j coni autem foliditas b producatur ex parie ^ Verfcboh 
iertia altitudinis (hofeftradiifphara) duadinf'^^''^"^' 
bafim, hoc eft infpharafuperficiem\ etiamfpb^e- 
rafoliditas obtinetur ex tertid parte radii au^d 
in fuperficiem, 

PROPOSITIO XXIX. 

pi C\MnisfeB(fr fphar^ dqualis eft conif 9 r«- 
^^^Jus altitudo ejt radim fpharA , bafis vera 
feStaris fpharica fi^erficies. 

I 

TC Sto primum fe6tor ( A E C G ) hemi- F//. 25; 
fphserio minor. IntelKgaturTedori 

Y cir" 


y 
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circumfcriptum eflc polyedrum corpus 
re3:ilineum . Si castera ratiocioatio omnis 
ad eundem modum inftituatur , ut in prae- 
cedenti, eodem modoconcludetur quae- 
fitum. Idfolumoportcbitoftenderc, cx . 
quo difcUrius totiis dependet , fiiperfi- 
ciem polycdri ex planis fphsericam fiiper- 
ficiem £ C O undcquaque tangentibus 
compofitam cffe majorem fupcrficic E C 
O. Quod ita fict. Cogitetur fiipcrficiei 
ECGapponialiaasquSis&fimilis, p\a* 
nis tangentibuscodemprorfus modocin- 
tPerax. fta^ quoprior. Eritjamtotarfiiperficics | 
bujus. ex plahiscompofitamajortot^fphasrica. i 
Ergo etiam dimidia ex planis compofira 
dimidiafphasrica E C G majorxCrit. 

Efto deinde feftor { AE B G ) major 
hemifphaerio. Uterque fe£tor fimul fum' 
iVfrprac, tusaequalis ^eftcono, cujus altitudocft 
e Patet ex y^Aius fphacras , bafis autem tota f upcrfi- 
* ' cics: hoceft ^duobuscQniS) quorumal- 
titudo eadcm , bafes vero parcs fupcrfi- 
cicifphacricaefegmentisECG, EBG.-% 
Atquifcdorumunus AE CG hemifphac- 
no minor per i. partem ^qaatur cono , 
cujus altitudo eft radius, bafis vcro fu- 
' perficies E C (j. Ergo altcr A E B G «- 
(}uatttr cono reliquo , ^cujus alUtudo ett 


Jdiiis , -bafis vcro fuperficics rcUqua E 
BG. Quodcratdemonftrandum. 

C^rollarium. 

r I 

QVm fupcrficies E C d fit se^ualis* dr- o p«- i,j 

culo radii CG, &fuperficies EBG ^w. 
aqualis circulo radii B G , erunt feaorcs 
AECG, &AEBG «quales conis, 
quorutti altitudo eft radius fphaerse , bafe$ * 
VerocircuIiradiorumCG, &BG. 

£^A» habetHr ditMeHji» bffeaorim, ^fe^ Pig.xu 
*r^P»»aorHmfpbara-Jeaorum<luidem,fttn»l^ ^ ^ 
*phcmr p terti* pars radi perjph^icam feao- p Paiei e» 
umit^erfic$em, jam notam ex fcholio prop. ijJcM.p.6. 
tveperctnulamradaCG, velBG: fe/ment^buhuL 
'mt ven , Jimenfuretar conus EAG^t^ife ' 
^ore , fiminor eji hemifph^io , auferatur -Jma^ 
or, eademadjiciatur. 
Sepnentum iMQR M) fuodinter duos circu- F/>. i| . 

ytveparallehs^JivenonparaUelos^interiicitur. 
«nfurah,! , fifegmenta QB R , MBmam n^ 
«auferantur ab invicem. 

PROPO^ITIO XXX 

^^4hariHm^(E0BD)c<mi(EllD),4it- F,v ^4. 

finfecum baftm Cr dtitHdinem hahentis 
*fimefi, 

Y j ' Co- 
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Conus, cujusbafiseftfuperficieshcmi- 

• (phasrica E O B D , altitudo autem radius 
^Terii. ^B eftadconumEBD, ^utbafisad 
^' ' *" bafim , hoc cft, ut fiipcrficies hcmifphx- 

rica E O B D ad maximum circulum P T. 

Ergo 5 cum fuperficies hemifphaerica E 
b Per 24. B u dupla k fit maximi ciraili ^ etiam co- 
kyjifs. jjyg pj-Q bafi habens fuperficiem E O B D, 

• pro altitud ine radium A B , duplus eftco- 

ni E B D/ Atqui hemifphasrium a^juatui 

c Per 18. c cono habenti pro altitudine radium , 

kujus. pi-o bafi fuperficiem hemifphaericam EO 

B D. Ergo etiam hemjfphacrium coni 

E B D duplum eft. Quod erat demoQ- 

ftrandum. 

« 

PROPOSITIO XXXI. 

F/f • 1 5« QPhara fit divifa in duo fcffnenta / L B G , 
^ISKG y flano IQGT centrum A m 
tranfiemte: diameter autem plano ficanti «• 

• itafitBOK. 

Ut altitudo OBfegmemi ILBGefi ai 
dium fphara AB ^ itaOK altitudo fe^ 
alteriusfiat ad aliam KI^. 

Pari modoy ut OK altitudo fegmemi 

.. . ■ . K^ 


£x Archimede* ^4t 

KGefl adradmm AKjfeu AB^ itdAlti^ 
tudo O Bfegmenti alteriusfiat ad aliam BD. 

Ifico I . Com ING Cr ID Gy ijuorum 
altitudines funt O N ^ OD^ bafis vero conp- 
munis I Qj3 T j fegmentis fpharicif funt a^ 
quales. 

I . Segmentorum eadem e[f proportio^ , qua 
reffammDOy NO. 

3. SegmentumlSiKGeJtadmaximumphi 
infcriptum conum IK G^ ut NOM KO^Cr 
fegmentum ILBG eft adfihi infiriptum conum 
maximum IBGy HtDOadBO. 

Pars i. Sphaera 8cconi feccnuirplano 
per diametnmi BK.Producentur in 4)h2e- 
ra circulus maximus BLKG, in conis 
vero triangula B I G , I K G. Et quia B 
O K diameter a refta eft circulo QT , e- a Perhyp. 
ritangulus lOB^ reftus. Angulus quo-bPcrdeJn. 
queBIK^infemicirculore6tusefl:.Quo- 3 ^ n. 
niam igitur in triangulo B I K ab angulo / ^"' ^ '• 
rtao duaraeftlO perpendicularisinba- ^' 
fim B K , eritB I ad lO, ut ^ BK ad dPe>s.u^ 
K I. Ergo ratio duplicata B I ad I O «- 
qualis eft rationi duplicatae BK ad KI jf 
hoccft (quiaBK,KI, KO/funttresl^fVT'/' 

3 pro- ^ 


Theoremata Selecta 

proportionales ) aequaUs rationis B K ad 
KO. 

Deinde, quia cft^ut OK ad radium AB, 

o^erbyp. itai^OBadBDj erit quoquc invertcn- 

doDBadBO, utABadOC: & pcr^ 

mutandqDBadBA, utBOadOK:& 

componendo D A ad B A , ut B K ad 

O K, Quoniam igitur jam oftendi , ra- 

tionem B K ad O K duplicatam eflc w- 

p 'Per 1. . tionis 3 1 ad I O , ac proindc sequalcm p 

^ I ?•• rationi circulorum radiis B I, I O defcri- 

ptorum y erit quoquc D A ad B A , ut ci^ 

culus radii B I ad circulum f adii I O. Igi^ 

tur conusfub altitudiric D A , & bafi cir- 

ailoradiilO, hoccft circulo QT^ xr 

g Per 11». qualis eft g eono fub altitudine B A , & 

^' ' ^ • bafi circiilo radii Bl^hoc cft, fc6tori fpha:? 

iPei\coroL rico AIBG: Quarc fi tam i kStoxi Al 

t' 19 bujus. B G , quam cono fub D A & circulo QT, 

addaturidcmconusIAG, totaeruntx- 

qualia 5 videlicct fcgmcntum Sphaericum 

I L B G aequabitur duobus conis , quoT 

rum unus cft ,,qui fit fub bafi QT , & altir 

tudincDAValterlAG, fubcadcmbafi 

QT, &altitudificOA/Sedhiduoconi 

k Patit ex i^conficiunt conum I D G. Ergo fegmen- 

'^- ^ ^*- tum ILB G cono IDGsequale erit.Quod 

i^rat dcmonftrandum. • 

Eo- 
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Eodem difcurfu crit fcgmcntum I $ 
KGsequalcconoING, cofolilmmuta'- 
to 9 ut conus I A G , qui prius addcbatur ^ 
jam aufcratur. 

Pstrs^. Patctcxprima.NamconilDG 
ScINGfuntinterfcwutDO, & N O. " P^^^u./. 
Erg68cfegmcntaILBG,ISKG, co-'^- 
nis illis asqualia, (untintcrfc, ut rc&x 
DO,NO. 

Pars 3 . Patct firailiter ex prima. N^m 
conusIDGcftadconumlBGjfutDpqr^'''»^* 
ad B O. Ergo fcgmentum I L B G , co- 
noJDGEsequale, eftad conumlBQ, 
ytDOadCO. 

SchoVmmn 

EXprimaparte hujus tbeoremafis habetur alia , . 
eaque faciUimajeffnetftorum [bharicorum di-^ 
menfio \fi mimirum coni ID G , iNG menfuren^ 
tur ; ^uod fietfis tertia partes We&arum DO ^s Vide 
1^0 aucantur in circulum QT. , Scbol. poff. 

6, bujus» 

^ PROPOSITIO XXXII. 

^Ylindrus reitus (G K ^fihara^ cuicir^ Ffg. 14. 
^^cumfiribitur^ Cr Jbliditate ^ O^ fuperjlcic 
tQtJt fefquialter rjf. 

• Communisfphaerxaccylinciriaxisefto 

Y 4 BCL, 


\^ 


^^44 Thbcr!EMAta Sel.ecta 

BQj conusver&maxitnushemifpliamo 

EOBDinfcriptusfitEBD. Quiacylin- 

a Per lo. drus E K ( femiffis totius G K ) triplus 4 

tVerid' ^^ ^^^^ E B D , hemifphaerium vero b e- 

tujus. jufdem;coni;duplumJ5 patet^ cylindrum 

E K efle ad hemjifphaerium , ut 3 ad 2 . Er- 

go etiam totus cylindrus G K eft ad to- 

tam fphseram QE B D , ut^adi. Quod 

cratprimum. 

Deinde, qui^ cylindri latus K Ncft ae- 

. , qualebafisdi^metroGN,critejusfuper- 

cPer c§' ficies abfque bafibus e quadrupla bafeos 

bl^us^^' MI5 acproindecumbafibus^hoceftto- 

^^ * tacylindri fuperficies erit fecupla bafeos 

MI, quacpareft maximofphaerae circii- 

lo. Atqui fphaersB fuperficies quadrupk 

cft maximi circuli. Ergo tpta cylindri 

G K fuperficie^ cft ^d fphaerse fupcrfi- 

ciem, ut5ad4, fiveut^adz. Quode- 

rat alterum. 

' , Igitur cylindrus fphaeras fibi infcriptae, 

& foiiditate, & totafuperficie fefqujakcr 

cft . Quod erat dcmonftrandum , 

/ ' » ■ 

Scholium. 

QTJantihoc theoremafecerit Archimedesa mt- 
gumentq ejt , qmdtumulo fup Jpfjoram fy- 
findro infcriptam a^ni voluerit, Atque idcifco 
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fhriajje iffter alia tam mnlta ^praclara inventa 

fita boc ilU pra reliquis flacuit , qudd ^ corpo^ 

VMm , ^jHperficierum corpora ipja coMtinentium 

^/idem ^jfif atque una rationalis proportio, Simi' 

lem affe^ionum identifatem annulos inter annu" 

iorumque fitperjicies demonftravinm lib, 4. CV- 

lindricorum^ Annulariumprop'^ 13. 14. ly. Sed 

€jf ipsdinfphard aliudmihi hujus rei exemplum 

illufirt fefeohtulit, Deprehendtjiquidemy quem- 

Admodum fphara ad cylindrum reilum fe am^ 

bientem (^qui necejptrid aquilaterw erit) ejitam 

foliditate^ quainfuperjicie ^utiad^; itafphoeram 

ad aquilaterum conumfe amhientem^ (sfjoliditate 

Jimiliter y i^ ft^erjicie eam hahere proportionem^ 

fuam 4 ad 9, E^ quo deinde illud confequitur ^Je- 

Jquialteram proportionem ab Arfhimfde in cylin" 

aro isf fphterdrepertam ^ in tribusfolidis^ fph^" 

rd^ cylindro , i^ cono aquilatero continuari. IZ- 

triufque demonjlrationem , pluraque alia theore- 

mata nojtra , quibusfphtera natura mirabilis am- 

fliits innotejcet , tredecim fequentibus propojitio^ 

nihus comprehenfa , fubjungam, 

PROPOSITIO XXXIIL 

^^perficifs Jphara dupla efi fuperficiei cylin' 
^dri quadrati Jphtera infcripii, 

Quadratum maximo* fphaerae circulQ 
infcrij^tum y a quo in orbem du£to delcri-» 
bitur quadratus cylindrus , cfto A KL, 
ducaturquc A L , diameter quadrato 85 
frfhaCTas communis. Quoniam quadratum 

Y5 . AL 
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• Vif 47- A L par 4 eft qnadratis a^qualibus A K, 
^* *' KL , erit duplum unius AK, Ergo et- 

b Pfftet ex iam circulus di^metr; A L duplus b eft cir- ] 
*./.!*• c^ij^ cujusdiametcrAK, circulinempc 
. C N. Atqui fuperficics fphaerse quadrU" 
c Per 24. pla c eft circuli , cujus diameter A L 9 is 
*»; w« cnim eft maximus fphaerse circulus , cuin 
A L fit fphserae diamcter. Ergo fphasnB 
fuperficics oftupla cft circuli XZ N. Sed 
dVerhyp. quiaLK, KA^acqualcsfunt, cyliadri- 
c Pwfcro/. cafuperficies A CLquadrupktf eftcirai- 
f.izMjus. ^i Q jg^ Ergociim fphaerae fupcrficicsc* 
jufdcmcirculioftuplafit, cylindricaefu^ 
perficiei dupla erit. Quod erat demon" , 
ftrandum, 

PROPOSITIO XXXIV. 

F'i^- 26. QPhigrafuperficies ad totofn cylin^riquadra^ 
tifihi infiripti fifefficiemeam prppmiofim 
hahet^ ^m^ad'^. 

Ponantur cadem ^ quas , demonftr, 

prseced. Quoniam cylindri latus LK, 

fperhyp. & bafisdiamctcrAK/aequales lunt, c- 

p Vercttro/, ,.jt fyperficies cylindrica C L ^ quadru- 

/>.ii. ujus. pj^ j^^g^ C N5 ac proinde tota cyfindri 

fupcrficies ad utramque bafim Q N & 

3 L eft , ut d^ ad 2 , Atqqi fpha^ras fuper- 


, .Ex Archimedb, }4f 

ficies cft sidutramquc fimul bafimCN, 
S L , ut 8. ad a . cum in pracccd. oftenfa fic 
eflc ad unam bafim , ut 8. ad i. Ergo 
fphaerae fupcrficies cft ad cylindricam CL 
fupcrficiem, ut 8. ad 6. fivc ut 4^ ad j.^ 
Quod crat: dcmonftrandum. 

r 

QrollariHmf 

T^Otacylindrircfti fphaersc circumfcri- 

ptifupcrficicscftadtotamfupcrficicm 
cylindri aequilatcri infcripti,* ut z. ad 
I. Nam circumfcrijpta cft ad fphacricam 
ut 12. ad8.pcrg2. hujus. Sphaericaau- 
tcm cft ad infcriptam , ut 8. ad tf. pcr 
hanc. Ergocxxquocircumfcriptaeftad 
infcriptam ^ ut 12 . ad 6. fivcutf 2 . ad i. 

PROPOSITIO XXXV. 

\f^lJjufcmque portionis fphiorica fuperjicies^'^^^' 
(ILB^) ad fuperjiciemconi maximiiri''^^^^^* 
firipti eam rationem hahet , quam coni latw 
{BO)adhafuradium{GO.) 

Quoniam portionis I L B G fuperfi- 
cies a aequ^lis cft circulo radii B G , c- a Ter » ^, 
rit proportio cjusad circulum Q^T ,*^i''^- 
bafim ncmpc fuam & coni, duplica- 

ta 
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^P''- 2. ta ^ rationis B G ad G 0> hoc cttc n- 
CPrr 14. ^^^"^^^ fupcrficiei conicae IB G ad bafim 
kujus. eandem QT. Ergo liqiiet fiipcrficiem 
o Per dffin. I L B G eflc ad fiiperficiem conicam IBG, 
"o- /• f • ut eadem conica I B G eft ad bafiin QT, 

Quarc ciim conica I B G fit adbafitn QT, ; 
d Trr 14. ^ ut B G ad G O , etiam portionis fijpcr- \ 
H-''^ ficies erit ad conicam IBG fibi infcri- 1 

ptam , iit B G ad G O. Quod crat(fc- I 

monftrandurn, 

PRO*POSITIO XXXVI. 

^''g'iA-] 'j^£»*fJt>hM-iift^erj;cies(EOSD) adcm ' 

maximi fiv* reSli infcrifti ftferficiem I 
{EBD) eam ratimem habet, qwtm in fut- \ 
drato diamfner ad latus : ad fiferfidem ver» 
conifimilis circumfiripti, ut latusinquaJrO' 
to ad diametrum. 

X. Paitis deraonftratio ex prsecedeno 
eftminifeftai eft enim proportionis ca- 
jurcunque , ac proinde. & hemifphxru 
fuperficies E O B D ad conicam infcri- 
p«am ,. ut BD a4 D A. Eft autem BA 
DKqnadratum, cujusdiametereftBD, > 
latusDA. 

T!g. 6. M. 2. . Pars. Semiflis quadrati circUlo (cu- 
4- '"^- 3- jus centrum A ) circumfcripti cfto E B Q 

qua* 


Ex Archimede^ |ify 

pqu3.circa axem AB circuma£fcagigiiatur 
iconus hemirphasrio confcriptus. Qyo- 
niam quadratum E C duphim a. cft qua- ^ ^^^^^ ^^ 
drati E B , feu G I , ctiam circulus dia- 4;. /. 1. 
mctri E C duplus h eft drculi , cujus dia- b Ver %. 
metepGIjhoc eftjCircuUHGDI. Ajf-/. n. 
qui^ fuperficics hemifphaerii conoEB Cc Pfr 24« 
inclufi ejufdem circuli dupla cft. Er-^«;w. 
go circulusdiamctriECfuperficici hcn 
mifphaericas asquaUs eft. Quare ciim 
iuperficies conica E B C fit ad ^ cir- a ?tr 14. 
culum diametri E C , bafim nempc *»Jw« 
fuam ) ut latusB E ad bafis radium E A ^ 
crit quoque ad fuperficiem hemifphxri- 
cam fibiinfcriptam, utBEadEA, hoc 
eft, ut diameter inquadrato EB CF ad 
fuumVatus. Quoderatdemonftrandum. . 

. PROPOSITld XXXVII. 

^^hdota ai c^uadratHvn rhonAmm conkum fibi Fig, tidm 

circumfiripttim , Crfoliditate^ cr fiferficif ^^^ ^f£* 
eam proportionem hahet , quam in^uadratp * 5-^« 5* 
latus ad diametrum. ' '* 

Maximo fphaerac circulo HGDI cir- 
cumfcriptum eft quadratura EBCF, i 
quocircaaxemBFin orbem a6fco rhom- 
bus conicus gignatur fphaeram ambien^. 

^ Ut 


! 


1 

^^6 T^Ui^OAtHArA Selecta 

tJt E B quadrati latus (infpiccFig. 6. 1. 4.) 
ad diametrum E C , ita fiat S ad R ( infpi- 
cci^^ig. 13.1. 5.)<Juaeproportio per4.tcr- 
minosSjR^Q, Ocontmetur. Eritigi- 
Aferdejin. ^^j. ^^j^ 5 ad O triplicata 4 rationis S ad 

"•'• ^* R, hoceft, EBad EC5 & ratid O ad 

R erit duplicata rationis O ad Qjfive R ad 

hperio* S, hoceftECadEB, acpfoindeiOcft 

^^' adR, utquadratutn E C ad quadratum 

EB^ undeOeftduplaipfiusR. Hisita 

conftitutis , intelligatur rhombo conico 

fphaeracircumfcribiEBCF. Eritigitur 

oPeri2. fphalraHGDIadfph^ramEBCFin^ 

/. 11. Tationc triplicata diametriG I ( five E B) 

ad diametrum E G j hoc eft ( quod jam 

oftcndi ) crit ut S ad O . Sphsera autem 

EBCFcftadrhombumconicum fibiin- 

t Per 3«. fcriptum c ut 2 . ad i > hpc eft ( quod oftcn- 

hujui. jj fiipj. j) m; o ad R- Igitur cx seqao fphae- 

ra H G D I eft ad eundem rhomDum , qvu 
eicftcircumfcriptus, utScftadR, hoc 
eft, ut in quadrato latus EB ad diametrum 
.EC. Quod erat primum. Deinde cx fc- 
. cunda partc prsecedentispatet,h cmifphse- 
rx iupcrficicm cfre ad iupcrficiem coni 
EBC , ac proinde & totius fphasras {n* 
perficiem efie ad fuperficicm totius 
rhombiEBCF) utlaLUsinquadratoad 

dia- 
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diatnc tnim . Ergo fphasra tam (bliditate 9 
qudmfuperficie eftad rhombum quadra* 
tum E B C F , ut in quadrato latus ad dia* 
inetrum. Quod erat denionftrandum. 

PROPOSITIO xxxvin. 

^Uperficies partiartis( BGKD) camm £^ui' Fig. 17. 

latefum (BKD) cafientisdufla ejljuper'^ 
Jiciei ejufdem coni. 

Patet fimiliter ex 3 5 . Nam fuperficics - 
portionis B G K D eft ad iilfcriptam co- 
nicam, ut/iBKadBA. SedquiaconusaP'''^* 
BKDaequilaterusponitur, KB eft se-*^''^'''- 
qualis B D , adeoque dupla B A. . Ergo 
ctiam fuperficies BGKD dupla eft in^ 
fcriptae conicae B K D. Quod crat dc- 
monftrandum. 

PROPOSITIO XXXIX. 

CPhtcr^ Juperficies adtotam coni aquilateri^^£*^7* 

fibi infcripti fuperficiem eam proportionem 
hahetj ^uam 16 ad^. $, ' . ■ 

EftoZ fphaerae centrum, &conus se- 
qiiilaterus fphaerae infcriptus B K D , axis 
fpha^rac ac conocommunisKZAO. Per 

hunc 


I 

4?* Theoremata Sblecta 

hunc fi fecetur fphaera ac conus , produ- 

cetur in fphsera circulus maximus O B 

K t) , iri corio autem tr iangulum sequila- 

terum^KD, cujusunumlatusfeADe- 

ritdiameter bafeosconicae QT. Etquia 

axis coni K A re£his eft bafi QT , erit an- 

d Ver dejin. guliis B A K ^i re6tus. Igitur quadratum 

/ 3-^- «*• B A aequalfeeft e re£bangulo K A O. Jam 

p. 17^. A 6. qui^latus aequitateri trianguli abfcindit/ 

{"Per <r(yr(?/.quartani axis partem A O , erit rcQapr j 

5 . f , 1 5 /• 4^' gulum K A O , hoc eft quadratum B A , | 

iPeri./.6.triplumquadrati^* AO. Quarecumqua- i 

^^^^''^^^•^•dratum radii.ZO i^qiiadruphim fitqua- 

'drati AO, erit quadratum radii ZO ad i 

quadratum radii B A, ut 4. ad 3. Ergo , 

m Per 1. etiam m circulus O B ^ D eft ad circulum 

A.12. QlTj.ut 4ad 5. Ergofant quatuorcirculi 

nP^ri4.' oBKt), hoceft»totafphaerasDGfu-' 

^«jf- perficies, ad circulumQT, ut i<Jadj. 
oVercoroL^j^^l (^fuperficiesconiaequilateriBKD 

\t^us.^^ ^^ ^^ circulum Q T 5 bafim nempe fuam, 
utz.ad i,acproindeconiBKDtotafu- 

Eerficies, una cum bafi fcilicct , eft ad 
afim , nempe circulum QT , ut 3 . ad i. 
fiveut o. ad 3. Ergo ciim oftenderim, 
fphaer» fuperficiem efle ad eundem cir- 
culumiut 1 5. ad 3 .crit fphaerae D G fupcr- 
ficies ad totam aequilateri coni *fupcrfi- 

cioD, 
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ficletn 5 ut i(J adj. Quod erat demQn- 
ilraiidum. 

jiliter. 

' *■ . ■ ■ 

QUoniam sequilateri trianguK latus 
B D abfcindit/^ quartam axis partem p Ver coroJ» 
A O , erit quoque Iphaerica fuperficies 5 p^^f-U; 
B O D gr quarta pars , ac proinde fuperfi- q Per 27 . 
cies B G K D trcs qyartae fuperficiei to- ^^^^- 
tius fphserse» Quare fi fuperficies tota fta- 
. tuatur cfle 15, BGKD fuperficies erit 
1 2 . Atqui fuperficies B G K D r cft du- f Per pr^c. 
Ijjla fuperficiei conicoe B K D 5 acproinde 
ad eam eft ut 1 2 ad 6. Ergo tota fphserse 
fuperficies cftad conicam BKD, ut 16 
/ad 6. Deinde quiafuperficies coni BKD 
( utpotc aequilateri ) dupla s eft bafeos sP^r corol 
QT, liquetfiiperficiem comcamBKD^f* ^^' 
( nimirum abfque bafi ) cffe ad totam coni "^"^* 
ftiperficiem, utzad^, hoceftut^Jad^. 
I^itur cx asquo tota fphxrae fuperficies 
elt ad totam sequilateri coni infcripti fu- 
perficiem , ut 16 ad p. Ciyod erat de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO XL. 

{^Ph^ra frperficies ad te^uilateri coni Jthicir-VI^ 2S. 
^CHW&ripti totam fuperjiciem edm proportio* 
nimhabety quam/^adp. 

Z cir- 1 
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Circulo fphaerae tnaximo B P M circum* 

fcriprum fit triangulum acqailaterurn 

DOF, aquocircaaxemOABinorbcm 

dudo produ&us. iit comts stquilaterus 

fphjcrae circuxnfcripcus. iEquilatero au- 

tem triangulo DOF circumlcriptus et- 

iam fi t ci rculus N D L O F , qucm patct 

efle concentr icum priori ^ & axis O A B 

QiVevcoroi pcrducatur in N, Quociam B N eft< 

yr-^y ouarta pars axis O N , patet O N cffc 

'^\ . duplam K B. Quare ciim circulorum ra- 

b Per !• tio fit h duplicata rationis diamctroruin, 

/. 1 i. j.j.j^ circulus B P M ad circutuni N D L 

OF,' ut I ad^. AtquioftcniiHn jamcft 

in demonftrationc prima praecedcnti, 

circulum N D L O F «flie ad circuJum 

QT , bafimconi aequilatcri fphaera&FL 

c Per 21. infcripti , ut 4 ad 5 . . Ex r aequo igiturcir- 

'• ^- culus B P M eft ad circulum QT ut i ad 

3. AtquitotaconiDOFfupcrficicscia:- 

d Ver coroh culi QT ^ ^ripla eft. Ergo tota coni fu- 
1 1* 14. perficies circuli B P M noncupla cft. 
£7.<j w. Quare ciim fphaerae T P fupcrficics cjuf- 
c P^j 24.* dem circuliB P M ^ quadrupla fit, crit 
hu us. tota coni aequilateri D O F fuperficies ad 
fuperficrem fphasrae , cui circumfcript^ 
cft , ut ^ ad 4:Quod erat demonftra|^uffl^ 

PRO- 
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PROPOSITiO XLT. 

fDQidlattri caifi fphsrd circumfiripti totaPlg^i^. 

fuf^ficies ^juadrupla efl fuperficiei tO" 
tiusconiinfiriptieidemjpffora, 

^quikteri coni D O F circmnfcripti 
,tota ^upcrficics eft ad fphaerae fuperfi- 
ciem, ut^^ad^: & fphaerae fuperficics* *?<?>• /)r^^ 
cft acLconi infcripti acquilateri SKT fu* '^ ^^ >^' 
pcrficiem, ut^i^adp. Ergoex^aequa-^^p^^'^ /.^^ 
litatc pcrturbatacircaimfcripti aequilateri 
coni tota fuperficies eftad lotamfuperfi- 
cieni aequilateri infcribti , ut 1 5 ad 4, five 
pt 4 ad j • Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XLII. 

'QPhdra ad infcriptum fibi conum atjuilate-^/S* ^9* 

rnm {BKC) eamrationemhahet ^ quam 
^iad^. ' * 

, Sphaera & conus BKC fecentur plano 
per axem communem KO , faciente ia 
fphaera circulum maximum OFKI , in 
cono autem triangulum a^quilaterum H 
KC. Du6to dcinde plano per centrum A 
ad (ML rcfto , abfcindatur hcmifphaerium 
F GK 1 5 cui infcriptus intelligatur co- 
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nus maximus F K I. Quoniam trianguK 

avercoro/. a^quilateri latus BCabfcinditOPrfquar- 

^ ^-'^ ^-^- tampartemaxisOK, critPKad AK, nt 

3 ad z 5 hoc ert , u 1 9 ad 6. Bafis vero QT 

eftadcirculuniGFKI* hoc eftad bafim 

ND, utj-ad^^hoceft,* ut dad 85 uti 

patet dJc demonftratis prop. ^p/ Quare 

ciim ratio coni BKG ad conum FKl com- 

c Per rchof. ponatur € ex ratione altitudinis P K ad al- 

/>.i5/. ii^titudinem AK(hoceftex rationc^add^) 

& ex ratione bafis QT ad bafim N D (hoc 

eft ex ratione 6 ad 8 ) erit conus^ K C ad 

conunjFKI,ut9ad8. Qiiare citm fphae- 

fPrr^o. raCGquadrupki/fitconiFKI, critco- 

ifujus. nusaequilatcrus BKC ad f|>hjEram CG> 

ucpay^z. Quod erat demonftf andum, 

PROPOSITIO XLIII. 

^'£' i^* f^Oms <ec}uilateru/Jph^rte circumfcriptus ca^ 
, ni dtquilateri eidem Jphara infcrivti odw 
flHiejf, . , . 

Coniaequilaterifphser^infcripti^ & 
cilxumfcriptiTmtSCT&DOF, &axis 
communisefto OKB. Sccentur ^einde 
plano per axem tam Conus uterqiBi|fckm 
fph^ra^ eruntque fcdiones tni%ula 

duo 
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duo acquilatcra, & circulu^BPM maxi- 
mus. Circa triangulum quoque DOF in- 
intelligatur defcriptus efie circulus^N D 

,OF 5 & axis O K B producatur in N. 
Quoniam vero sequilatcri trianguli latus - 
DFabfcindit ^xisON quartara ^ partem a P^r rf>r/;/. 
NB, patetNOeiTeduplauiBK. Sirni-^^'5/4 
literquia acquilateri aitenustriangun i^- cvro^. 
tiisST abfcindit axeos BK^quartam 
partcmBC, eritNOadBO, uiBKad. 
GK; &permutando,utNOadBK5ric 
BOadCK. SedNOduplaeflBK. Er-- \ 
goetiaraBOdupla eftCK. Ii^iturobfi- 
militudinem triangulorum DOF , SKT , 
eiiam r D F & S T, diametri videl icet ba- "" ^"'^ ^'^' 
fiumconicarum, funtintcr fe inpropor- 
tione dupla. Quare cum coni.D O F, 
SKT fint fimiles , acproinde eorum ,^ 
proporti^ d tnplicata iit proportioms^ ^^^ 
diametromm D F "Sc S T , quae^ eft 2 ^ 
ad I 5 erit conus D O F ad conum S 

^ K T , u 1 8 ad x . Quod erat demonftran- 
dum. 
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PROPOSITIO XLlV. 

F/j' 2S. QPhdra dd circkmjcrijnum Jihi conum oijui^ ( 
^Uterum ,{ D O F ) cr filiditate crfw 
ftrficie eam fropmionem habety quam 4 
ad p. 

^per^t. SphaeraTP cft ad infcriptum d fibi 

%«j. conum aequilaterum SKT,utj2ad^, 
Infcriptus autem SKT contis xquilate- 
rus eft ad conum a;quilatcrura circum- 

iVerpr£:\ fcriptum D O F , ut/ I ad 8 , hoc cft, ut 
9 ad 72. Igitur ex sequo fphacra T P 

^ eft ad conum aequilatemm circuirifcri- 

ptum DOF5 ut 32^^725 hoceftjUt 
4 ad 9. PropofitioDC autcm 40. dc- 
monftravimus, etiam fphabrae fuperficicm 
cfle ad totam acquilateri coni circum- 
fcripti fuperficiem , ut 4 ad 9. Ergo fphae- 
ra & foliditatc & fuperficic eft ad ae- 
quilaterum conum fibi circumfcriptum, 
ut 4 ad 9. Quod crat demonftraa- 
, dum. 

• 

Quod igitur in fphara £5? cylindro fpharam am" 
hiente miratus ejl Archimedes ^ id iffum if^ho' 
ra ^ ^aquilatero cono ambiente jhharam jam 
de monjlravimus , utvidelcet i^ folfditatum in 

ier 
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ter fe eadem profortio rationalis , (fua fuPerfi-^ 
ciermn^ exifiat, Quemaimodum enim ille re^ 
ferit fphixram ad cylindrum^ ejfe tam folidita" 
te , quam fuperficie , ut 2 ad'^ ; ita nos do- 
cnimus , fph^erar^ {5? foliditate& fup^rficie. ef 
Je ad conum aquilaterum fe ambientem ^ up ^ 
ado. • ' . 

liinc veri illam ipfam proportionem , nempe 
fefquialteram , quam extfiere ffha:ram.inter ac 
cytindrum Archimedes tradidit , ah aquilatero co- 
no circumfcripto l^ foliditate etiam Wfuperficie 
coHtinuari nullo negotio jam demonftrabimus , 
atque ita huic pariter opufculo finem impone" 
4 mus. 

j ' ' ' 

PROPOSITIO XLV. 

f^Onus aquilaterHS fphdiTA circumfcriptus j^^^^^ ^/i' 
C^ cylindrus reftus fphara ftmiliter cir- J,"^^^'^'^,- 

cumfcriptus , C^ ipfa fphara 9 eofidem pro- fy^tfix^a eft. 
portionem continuant , nimirtm fefopiialte^ 
ram , tam quoad foliditatem ^ qnam quoad 
fuperficiem totam. 

Nam per 3 1 . hujus cylindf us rcftus G 
K fphaeram arabicns tam foliditatc , quam 
totafupcrficie , cft ad fphaeram yt 3 ad 2, 
five 6 ad 4. Pcr praeccdentcm vero cir- 
cumfcriptus fphaerae conus aequilatcrus 
' B A t) , tam foliditate , quam fupcrficie , 
. cft ad fphacrara ut 9 ad 4. Ergo idcm 
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conus cft ad cylindrum tam foliditatc, 
quam fuperfide, ut 9 ad 6. Quare hasc 
tria corpora conus , cylindrus , fphsera 
funt inter fe, u t hi numeri 9^6 ^^^ ac proin- 
dc contrnuant proportionem fefquialtc- 
ram. Quod eratdemonftrandum. ' 
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APPENDIX. 

^d demonflrdur ^exfaljbfoffe du 
reBe deduci verum. 

N thefibus Mathematicis , quas 
Lovanii fefqui abhinc aAno 
llluftrifl: D. Theodorasdl- 
raerfelle , Comes de Boucho- 
vc & S. Imperii , magna ingenii com- 
mendatione & auditorum plaufu publicc 
propugnavit , inter caeteras propofui al^ 
fertionem hujufmodi : ex falfis pojfe verum 
direSle elici novis exemplis GeQmetricis con-» 
jirmamus. Hanc affe^rtionem fibi oppu- 

fnandam fufcepit vlr Clariffimus Daniel 
-ipftorpius in appendicc , quam oferi 
fuo pererudito , quod Specimina Philo- 
fophiae Cartefianse infcripfit , hac de cau- 
sa adjunxit. Id yero ea modcftia & huma- 
jiitate praeftitit , ut facileappareat, hoc 
illi unum fuifle propofitura , ut veritatera 
aflequeretur. N e aut^ra videar doftiffirai 
virijudiciura pafvifacere, hicillibrevi- . 
ter r^fpondebo ^ ^& appendici appendi- . 
cemreponam, 
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^ Conclufioncm igitur oppugnatam fe 
denionftro. 

: Datur aflertio , quse direfte ex fuacon- 
trad idoria inforatur. Talis in prop . 1 2 . L 
p. : Eucl. eftliaec : numerus E nutkur nume' 
rum A^ quae demonftratione affirmativa 
infertur ex fua contradiftori^ : Enon me- 
titur numcrum A.' Quod quidcm cft aeqiii^ | 
certum ^ ac demonftrationem illa,m tSk 
legitimam. Talis in Elemenris hiftc no- 
b Vtg. 1 1./. ftris prop. 4. 1. 1 1. eft baec : b R^Si^ BQ^ 1 
II. ////»• S' mn efi perpenditularisplanoCA Fy quxaf- ; 
5 /f^2° 'firmativcdeduciturcxfuacontradi6toria: ! 
^re^aBQjfiperpendicularisplanoCAFiT^r \ 
lis in propoutiohe noftr^ 3 5 . L j. cft hasc: : 
AefiadB^utEadZ^ quaEdireacirifcrtur | 
cxfuacontradiftoria: AnonefladB ^utL \ 
adZ. Tales denique reperiuntur apud 
Cardanuni 1. j.pcrproport.p. 201. apud 
Theodofium ( coramentante Clavio ) 1. 1 . 
fph.p. 12. & nos plures fimiles pofliimus 
cxh iberc , tum Geomctricas , tum alias. 
' Ecce tibi cofmographicam unam^quam 
in iifdem thefibus difputandam propofui. 
Jl^aris 9 omnifcjue adeo humidijuperficies ea ip- 
ficoncluditurejfe fpharica^ quoidnegas. Po-; 
naturvera cflcejus contradiftoriaj Ma-^ 
risjuperfciesjj?h(erica non efi. Qiioniam igitur 
: maris fupcrficics fphaerica non eft , er- 


gootnoes maritimx part^ nondiftantse- 
qualiter a centro. Ergo una cft altior al- 
rate ( altiorem enim efTe non aliud eft 9 
quam longius a centro rcccdcrc) ergo tx^ 
quacaltiorcsfunt, defluuntycrfus minus 
altas fcu decll viores , hanc enim cffc hu- 
midi naturiam cxperientia conftat. Ex ta* 
K auicm defluxu neccffario.oritar omnium 
{^artium fupcrficiei maritima^sequaUsalti- 
tudo, fcu diftantia a centro. iEqUalis vcro 
omnium partium fupcrficiei maritimac* i 
centro diftantia infert fphaEricitatcra eju^ 
pcrfe&am. Ergomarisrf^^erficiesfpharicaejl. 

Habcmus igitur hanc : Marisfiferficies 
Jpharicaeft^ direfte &affirmative auftam 
cx fu^ contradidroria , maris fitperficies 
Jpharica noneft, 

Maneat igitur , cxtra omnem contro» 
vcrfiam effe , dari affertioncs 5 quae dirc- 
£ke exfuiscontradiftoriisinferantur. At- 
qui affertio , qux ex fua contradiftoria 
direde infertur , neceffario vera eft (cvim 
fii: axioma pcr fe clariffimum , id neceffa- 
rioverum effe, quod fuum contradifto» 
rium deftruit, deftruit autcmfuumcon- 
tradiftorium , quod ex fuo contmdifto- 
rio direfte fequittir. ) Ergo & affertionis. 
contradi&oria , ex qua videlicet dedufta 
eftaffertiO) falfaeft. Ergo cxfalfodire- 


/' 
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£be & affirmativc deduchim eft verum. 
Detnonftrata igitur eft conclufio in thefi- 
bus propofita. 

Qubd vero ejufmodi demonftratio 3 
qua affertio ex fu4 contradi£toria felsa di- 
refte infertur 5 verefcientiampariat, fic 
ut abfque ulteriori uUa dedu£tionc ad im- 
poffibilede affertionisveritate fecuri efle 
debeamus , ex jam di<9:is manifeftum cft , 
cum lumine naturise notiffimiim fit , id 
neceflario verum efle , quod fuum con- 
tradiftorium deftruitjhoc eft, quod ex fuo 
contradiftorio fequcla legitima &necef- 
fariainfertur. Quod fi verum deducatur 
cx falfo quopiam fibi nbn contradifto- 
rio , nequaquam talis ratiocinatio fcien- 
tiam pariet , neque enim de veritateaifer- 
tionis fic dedudsB fecuri cfle poffiimus, 
cum in earatio jani allata deficiat , & pro- 
prium Elso fciamus eflTe , ut ex eo falfa de- 
ducantur. 

His rite perceptis facile eruditus Le- 
ftor perfpiciet , nihil opus efle , ut fingu- 
lis Clariffimiyiri obje6tiohibus& argtf- 
mentis rcfellendisimmoremur, quae vel 
contrame nihilfaciant, velexjam diftis 
foUita intelligantur . Quia tamen non om- 
nibusad manumeritopus clariffimi Viri , 
yifum eft fingula bre viter attingere. 

Pri- 
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Primum fupponit cx DialcfticS qujc- . 

' dam dc confcquentiS. direfta , & dido (ut 
vocant) dc omni & dc nuUo. Tumfen- 

~ tcntiam cxponit fuam^noftrae oppofitam. • 
Subjungit dcindc : hanc fintetttiam fneam 
ftahilio everfione omniu)n illorum y qua in con* 
trariumafferripojfevidemwr. 

Primum ( itiquit ) quod exfalfis verum 
concludere videatur conflituit hujufinodi fyUo^ 
gifmtis 'y Omnis leo eft lapis. Omnis ada^ 
moA eft leo, £rgo omnis adamas eft lapis, In 
quo &c. Tali fyllogifrao ad probandam 
aflertioncm meam cgononutqr, in quo 
vidclicct verum deducitur ex falfo non 
contradiftorio y qui proinde etiam , ut 
oftcndi fupra, fcicntiam non parit. Pri- 
mum iftud igiturmenontangit. 

Secundum genus objeElionum ( inquit ) con^^ 
ftituunt hypothefes Afhonomica Crc. Qua licet 
JiSHtia tantumfint Cr falfa^ tamen juxtaeM 
calculum eclipfihus , C^ aliis obfervationibus 
cosleftibus convenientem Ajironomi exhibenn 
Dcindc poftquam multis contcndit j binc 
non probari, verum cx falfo dircfte clici , 
Progredior (inquit) ad tertidm inftamiam ^ 
quamexregulafalfidepromerelicet&Cc. con- 
tenditquc rurfum hic nori elici cx felfo 
verum. Quo quidcm in utroque , cum^ 
illi cgoplane aflcntiar, ncquc ullum in- 
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ic pro aflertione mea argutnentutn pe- 
tatn^ non mcmagisUla tangunt , quani 
primun). 

XJlimmi dcni^ue ohjtBioftes (inquit) »^ 
hfs fitceffunt medi demonftrandi ah Euclide 9. 
eUm.f. II. QtrdmoL^. de frefm.f. 201. 
C^TheodoJio l. i.^.p. iz. adhibiti^ qub 
me digituih intcndifTe putat , Sc vere. 
Ex hi^ fiquidem deoionftrandi modis c* 
videnter jani detoonftravi {iipra, exM- 
. fo elici direde vei-um j' neque afertur 
quidquam a Clariilimo Viro , quod de- 
monftrationem noftrara infirmct. Vcibis 
Clavii ad p. 12. lib. 9. recitatis fiibjun* 
git ex eodem Clavio demonftrationem p. 
iz . 1. I . fph. Theodofii : Tum ( inquit) 
utverumfatear^ nefcio fane^ quid Clofvio i» 
memem venerit^ uti & Cardano , efuareirh 
folitum hwfc cr mirahihm argumentandimo' j 
dmn ejfe jmtaverim 9 ^ui tamen Logicis vd' 
de familiaris e^ ^ Cr duohus frinctpiis om^ 
nium evidentijfimis Cr natura notifjimis niti^ 
tury hifcenempe: ijuod idemnon pojjit Jimid 
ejfe Cr non ejfe , item 'quodiihet aut jit aat , 
nonjit, (}i\id Chivio^ Cardaiio, &;cumi 
'ifHs aliifque etiammihi in hac argumen- 
tandi forma fit vifum mirabile , diccrc 
in promptu cft j hoc nimirum 5 quod 
aflcrtio probanda ( G eft cetitrum fpbxr 
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r« ) dlrede cx fua contradiiterii ( G 
noti eft centrum fphaerae ); confequenn 
. tiis legitimis ac necetTariis deducatar« 
Quod quidem quotiefcumque e vcnit , ad- 
Hjiratione dignumeft. Tantum vero ab- 
eft ) ut.bacc ratio demonftrandi Logicis 
valde famiiiaris iit, ut etiam non deflie-i 
fint do6tiffimi viri 5 quibus ea impoffi- 
bilis viderctur. Ut deindc oftendat vir 
Clarifr. boc difcurfu verumcx falfonon 
dcduci , repetit demonftrationem pro- 
pofitionis Theodofianse , fed forma pla* 
ne diversa a CUviana illa , quam prius 
rtcitavcrat: , in qua vis aiminientationis 
inter noscontroTcrfae clarimme cemitur, 
Subjungit dcnique : ne^jue eg9 tam Ijnceus 
Jkm , Ht exinde videre qtteam 9 quo pa^o ex 
falfo rerum direEle fequatnr. Illud tamen -w- 
deo , eiHod fi G ^tfmonfiretur non tffe centrum 
Jphara ( vult , credo , dicerc , ponaeur , 
cum demonftrari nequeat , quod falfiim 
c& ) necejfario fi(t admittenda contradiAoria 
cjus a§irmativa^ tjuod G fit cemrum ^hdtra. 
Ad hsec verba repetam compendio de- 
monftrationein fuperiiis dat^ 9 qua y 
opinor , fier , ut V.C. tametfi , quod 
eft maxime , lynceus non eflct 9 clare 
perfpiciat, eKcidhefte ex falfo veriim. 
Quoniam admittit (id quod etiam eo 
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non dante evinceret Claviana Ji&i^n&hi' 
tig ) ^fi Gponatur non cfle cenf^lfe,^ie^^ 
qui neceffitate abfoluta & fortml|^3S^Be 
centrum 5 nmanifeftupj eft , G^ffi^cen- 
trum , difefte fequi ex- fua contradi&o-* 
ria, G nbaeftCentram. Ergbex vi de- 
duftionis conftat verum efle qu^ & fit 
centrum ^ cum luminp uatulSlr twtum 
fit id efle neceflario,verum , quod iiiuruj 
contradiftorium derfiont", hoc eft , esc fuW 
contradiftorio direfte feqtiitur. B^be- 1 
mus igitur quod ex hac ( G non eft cen- 1 
tnim ) dire6be dedu£ta fit haec vera ( G 1 
cft centrum. ) ^ Atqui haec ( G non eft 
centrum ) falia eft ^ cum jam oftende* 
rim veram efle hanc. ( \j cft centrum.) 
Ergo verura direde dedu6fcum eft cx 
falfo. - 

Haeicfunt, EruditeLe&or, qusefaper 
hac quseftione breviterhic putavi appor 
nenda. Cseteriim nihil dubito , quin Cla- 
riflimusLipftorpius eadem aoimi ^quita- 
te refponuonem hanc noftram fit acce- 
pturus , qua dedit oppugnationem fuam, 
& ego illam accepi. 
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non dante evinceret Glavkna Jaiii3nfifa-i j 
tip ) ,fi Gponatur non efle cermi^»^ Je*' 
qui neceffitateabfoluta& foniialiiJE^ISB^ 
centrum 5 nmanifeftupi eft , G-^l^cen- 1 
trum , difefte fequi ex- fua contradifto-» 
rii, G nbaefteentmm. Ergoex vi de- , 
duftionis conftat verum efle iJjod & fit 
centrum^ cum luminp natul^r tiotum 
fit id eflc neceflario^verum 5 quod liiuirw 
contradiftorium derfrmt, hoceft , ies: fu# ' 
contradiftorio direfte fequitur. jH^be- 
mus igitur quod ex hac ( G non eft cen- 
tnim ) dire^te dedu£ta fit hsec vera ( G 
cft centrum. ) ^ Atqui haec ( G nori eft 
centrum ) falfa eft , cmn jam bftende- 
rim veram efle hanc. ( \3 cft centrum.) 
Ergo verura direde deduftum eft cx 
falfo, 

Haercfunt, EruditeLeS:or, qusefiiper ^ 
hac quxflione breviter hic putavi appor 
nenda. Caeteriim nihil dubito , quin Cla- 
riflimus Lipftorpius eadem aoimi ^qiiita- j 
te refponfionem hanc nofliiam fit acce- i 
pturus 5 qua dedit oppugnationem fuam, 
& ego illam accepi. 
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